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 الفصل الرابع // الهندسة الإحداثية

 

 

  
 
  المستوي الإحدان

 
  للمعادلة الخطية ف

 
 التمثيل البيان

ayمة للمعادلة الخطية هي :  الصيغة العا المعادلة الخطية :  + bx + c = 0   ,   a, b, c ∈ R   حيث𝑎, 𝑏 ≠                        معا    0

ات فيها لا تكون مرفوعة لقوة اكير من                           ي يمثل مستقيما 1والمتغير
  .وأن تمثيلها بالمستوي الحداث 

  المس                    
 
  وماذا تلاحظ ؟مثل المعادلات التالية ف

 
 توي الإحدان

           𝐲 − 𝟑𝐱 + 𝟓 = 𝟎 

 الحل : 

𝐲 = 𝟑𝐱 − 5 

 

 

 المستقيم يقطع محور السينات والصادات 

 بنقطة الأصل . 

   

 

           𝐲 = 𝟒 

 الحل : 

 

  

 

                المستقيم يوازي محور السينات     

 

  

𝐱 𝐲 = 𝟒  𝐱, 𝐲  

𝟎 𝟒  𝟎, 𝟒  
𝟑 𝟒  𝟑, 𝟒  

  
 
  المستوي الإحدان

 
  للمعادلات ف

 
 التمثيل البيان

 مثال

𝟏 

𝐱 𝐲 = 𝟑𝐱 − 𝟓  𝐱, 𝐲  

𝟎 𝟑 𝟎 − 𝟓 = 𝟎 − 𝟓 = −𝟓  𝟎,−𝟓  
𝟑 𝟑 𝟑 − 𝟓 = 𝟗 − 𝟓 = 𝟒  𝟑, 𝟒  
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             x = −3 

 : الحل

𝑥المستقيم  =        يوازي محور الصادات  3−

 

 

ات عل مدى يضعة أيام                   الولادة باللتر
  تحتاجها جراء آكل النمل حديت 

  دراسة لتحديد كمية الحليب التر
 
      توصل   ف

𝟐𝐲 الباحث الى المعادلة :                    − 𝐱 = ات . كيف    𝐲عدد الأيام     𝐱حيث      𝟎   تمثيل العلاقة    كمية الحليب باللتر
 يمكنت 

  ؟                  
 
 بالمستوي الإحدان

 :  الحل

𝟐𝐲 − 𝐱 = 𝟎   ⟹    𝟐𝐲 = 𝐱   ⟹   𝐲 =
𝐱

𝟐
 

 

 

 

 

 تقيم يمر بنقطة الأصل معادلة المس

 

𝐲مثل المعادلة            = 𝟓𝐱 −   ؟  𝟐
 
  المستوي الإحدان

 
 ف

 : الحل

   

x 
y =

𝑥

2
  x, y  

2 2

2
= 1 

 2,1  

4 4

2
= 2 

 4,2  

𝐱 𝐲 = 𝟓𝒙 − 𝟐  𝐱, 𝐲  

0 5 0 − 2 = −2  0, −2  
1 5 1 − 2 = 3  1,3  

𝟑                     

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

 

𝐗 
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 مثال
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 مثال
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 العلاقة مع المحورين المعادلة 

𝐚𝐲 + 𝐛𝐱 + 𝐜 =  المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الأصل 𝟎

𝐚𝐲 + 𝐛𝐱 =  المستقيم يقطع المحورين في نقطة الأصل  𝟎

𝐲 = 𝐤 , 𝐤 ∈ 𝐑  0 المستقيم يوازي محور السينات وعمودي على محور الصادات وير بالنقطة, 𝑘  

𝐱 = 𝐡 , 𝐡 ∈ 𝐑  المستقيم يوازي محور الصادات وعمودي على محور السينات ويمر بالنقطة ℎ, 0  

 

  
 
بيعية ف   للمعادلة التر

 
  التمثيل البيان

 
  المستوي الإحدان

بيعية ه  :   𝐲الصيغة العامة للمعادلة التر = 𝐚𝐱𝟐 + 𝐜  حيث𝐚 ≠ 𝟎 , 𝐚, 𝐜 ∈ 𝐑 

  للجدول هو  
 
𝐱حيث نأخذ قيم  ∩أو  ∪لتمثيل المعادلة نعمل جدول ويكون التمثيل البيان =  𝟏, 𝟐, 𝟎, −𝟏,−𝟐  

𝒚مثل المعادلة                        = −𝒙𝟐 

 : الحل 

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = −𝐱𝟐 𝐱 

 𝟏, 𝟏  𝟏 − 𝟏 𝟐 𝟏 

 𝟐, 𝟒  𝟒 − 𝟐 𝟐 𝟐 

 𝟎, 𝟎  𝟎 − 𝟎 𝟐 𝟎 

 −𝟏, 𝟏  𝟏 − −𝟏 𝟐   −𝟏    

 −𝟐, 𝟒  𝟒 − −𝟐 𝟐   −𝟐     

 

 

𝐲مثل المعادلة                         = 𝟐𝐱𝟐 − 𝟓 

  : الحل

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 − 𝟓 𝐱 

 1, −3  −3 2 1 2 − 5 = 2 − 5 1 
 2,3  3 2 2 2 − 5 = 8 − 5 2 
 0, −5  −5 2 0 2 − 5 = 0 − 5 0 
 −1,−3  −3 2 −1 2 − 5 = 2 − 5 −1    
 −2,3  3 2 −2 2 − 5 = 8 − 5 −2     
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𝐲مثل المعادلة                         = 𝟐𝐱𝟐 

 : الحل 

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 𝐱 

 𝟏, 𝟐  𝟐 𝟐 𝟏 𝟐 𝟏 

 𝟐, 𝟖  𝟖 𝟐 𝟐 𝟐 𝟐 

 𝟎, 𝟎  𝟎 𝟐 𝟎 𝟐 𝟎 

 −𝟏, 𝟐  𝟐 𝟐 −𝟏 𝟐 −𝟏  

 −𝟐, 𝟖  𝟖 𝟐 −𝟐 𝟐 −𝟐 

 

  

 

 تأكد من فهمك 

  وبي   علاقتها بالمحورين : 
 
  المستوي الإحدان

 
 مثل المعادلات التالية ف

           𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟏 

 : الحل 

 

 

 

  المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الأصل         

 

             𝐲 = −𝟒𝐱 

 : الحل

 

 

  نقطة الأصل المستق  
 
         يم يقطع المحورين ف

     

𝐱 𝐲 = 𝟑𝒙 + 𝟏  𝐱, 𝐲  

0 3 0 + 1 = 1  0,1  
1 3 1 + 1 = 4  1,4  

𝐱 𝐲 = −𝟒𝒙  𝐱, 𝐲  

0 −4 0 = 0  0,0  
1 −4 1 = −4  1, −4  

 مثال

𝐗 

𝐘 

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

 

𝟏 

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

 

𝟐 

𝐗 

𝐘 

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

 

𝐗 

𝐘 



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              5

              𝐲 + 𝟐𝐱 − 𝟐 = 𝟎 

 : الحل 

𝒚 = 𝟐 − 𝟑𝒙 

 

 

 المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الأصل

 

             𝐲 = 𝟏 − 𝟑𝐱 

 : الحل

 

 

 المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الأصل

  

 

            𝐲 − 𝐱 + 𝟏 = 𝟎 

 : الحل

𝐲 = 𝐱 − 𝟏 

 

 

 

 طة الأصلالمستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنق

 

 

 

𝐱 𝐲 = 𝟐 − 𝟑𝒙  𝐱, 𝐲  

0 2 − 3 0 = 2 − 0 = 2  0,2  
1 2 − 3 1 = 2 − 3 = −1  1, −1  

𝐱 𝐲 = 𝟏 − 𝟑𝒙  𝐱, 𝐲  

0 2 − 3 0 = 1 − 0 = 1  0,1  
1 1 − 3 1 = 1 − 3 = −2  1, −2  

𝐱 𝐲 = 𝒙 − 𝟏  𝐱, 𝐲  

0 0 − 1 = −1  0, −1  
1 1 − 1 = 0  1,0  
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              𝐲 + 𝟓 = 𝟎 

 : الحل

𝐲 = −𝟓 

 ويمر بالنقطة  المستقيم يوازي محور السينات

                                                    𝟎, −𝟓  

            𝐱 − 𝟓 = 𝟎 

 : الحل

𝐱 = 𝟓 

 المستقيم يوازي محور الصادات

,𝟓 ويمر بالنقطة  𝟎  

             𝐲 = 𝟒𝐱 − 𝟑 

 : الحل

 

 

 

 :  
 
  المستوي الإحدان

 
بيعية التالية ف  مثل المعادلات التر

             𝐲 = 𝐱𝟐 + 𝟒 

 : الحل 

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝐱𝟐 + 𝟒 𝐱 

 𝟏, 𝟓  𝟓  𝟏 𝟐 + 𝟒 𝟏 

 𝟐, 𝟖  𝟖  𝟐 𝟐 + 𝟒 𝟐 

 𝟎, 𝟒  𝟒  𝟎 𝟐 + 𝟒 𝟎 

 −𝟏, 𝟓  𝟓  −𝟏 𝟐 + 𝟒 −𝟏  

 −𝟐, 𝟖  𝟖  −𝟐 𝟐 + 𝟒 −𝟐 

 

 

𝐱 𝐲 = 𝟒𝒙 − 𝟑  𝐱, 𝐲  

𝟎 𝟒 𝟎 − 𝟑 = −𝟑  𝟎,−𝟑  
𝟏 𝟒 𝟏 − 𝟑 = 𝟏  𝟏, 𝟏  
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            𝒚 = −𝟑𝒙𝟐 − 𝟔 

 : الحل

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = −𝟑𝐱𝟐 − 𝟔 𝐱 

 𝟏,−𝟗  −𝟗 −𝟑 𝟏 𝟐 − 𝟔 𝟏 

 𝟐,−𝟏𝟖  −𝟏𝟖 −𝟑 𝟐 𝟐 − 𝟔 𝟐 

 𝟎,−𝟔  −𝟔 −𝟑 𝟎 𝟐 − 𝟔 𝟎 

 −𝟏,−𝟗  −𝟗 −𝟑 −𝟏 𝟐 − 𝟔 −𝟏  

 −𝟐,−𝟏𝟖  −𝟏𝟖 −𝟑 −𝟐 𝟐 − 𝟔 −𝟐 

 

 

  

 

 

 

               𝐲 = 𝐱𝟐 

  : الحل

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝐱𝟐 𝐱 

 𝟏, 𝟏  𝟏  𝟏 𝟐 𝟏 

 𝟐, 𝟒  𝟒  𝟐 𝟐 𝟐 

 𝟎, 𝟎  𝟎  𝟎 𝟐 𝟎 

 −𝟏, 𝟏  𝟏  −𝟏 𝟐 −𝟏  

 −𝟐, 𝟒  𝟒  −𝟐 𝟐 −𝟐 

 

             𝐲 = 𝟏 − 𝟑𝐱𝟐 

 : الحل

 

 

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝟏 − 𝟑𝐱𝟐 𝐱 

 𝟏,−𝟐  −𝟐 𝟏 − 𝟑 𝟏 𝟐 𝟏 

 𝟐,−𝟏𝟏  −𝟏𝟏 𝟏 − 𝟑 𝟐 𝟐 𝟐 

 𝟎, 𝟏  𝟏 𝟏 − 𝟑 𝟎 𝟐 𝟎 

 −𝟏,−𝟐  −𝟐 𝟏 − 𝟑 −𝟏 𝟐 −𝟏  

 −𝟐,−𝟏𝟏  −𝟏𝟏 𝟏 − 𝟑 −𝟐 𝟐 −𝟐 

𝟏𝟎 
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 تدرب وحل التمرينات 

  وبي   علاقتها بالمحورين : 
 
  المستوي الإحدان

 
 مثل المعادلات الخطية التالية ف

             𝐲 = −𝐱 + 𝟒 

 : الحل

 

 

 المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الأصل

 

             𝐲 = 𝐱 

 : الحل

 

 

  نقطة الأصل
 
 المستقيم يقطع المحورين ف

 

            𝐲 + 𝐱 − 𝟏 = 𝟎 

 : الحل 

𝐲 = 𝟏 − 𝐱 

 

 

 المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الأصل

  

 

 

 

𝒙 𝒚 = −𝒙 + 𝟒  𝒙, 𝒚  

𝟎 𝟎 + 𝟒 = 𝟒  𝟎, 𝟒  
𝟏 −𝟏 + 𝟒 = 𝟑  𝟏, 𝟑  

𝒙 𝒚 = 𝒙  𝒙, 𝒚  

𝟎 𝟎  𝟎, 𝟎  
𝟏 𝟏  𝟏, 𝟏  

𝐱 𝐲 = 𝟏 − 𝒙  𝐱, 𝐲  

𝟎 𝟏 − 𝟎 = 𝟏  𝟎, 𝟏  
𝟏 𝟏 − 𝟏 = 𝟎  𝟏, 𝟎  

𝟏𝟑 
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            𝐲 − 𝐱 − 𝟑 = 𝟎 

 : الحل

𝐲 = 𝐱 + 𝟑 

 

 

 المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الأصل

               𝐲 − 𝟐𝐱 − 𝟏 = 𝟎 

 : الحل 

𝐲 = 𝟐𝐱 + 𝟏 

 

 

 المستقيم يقطع المحورين ولا يمر بنقطة الأصل

 

             𝐱 = −
𝟓

𝟐
 

 : الحل

     المستقيم يوازي محور الصادات ويمر بالنقطة      

                                                                    −
𝟓

𝟐
, 𝟎   

 

           𝐲 = 𝟎 

 : الحل

 المستقيم يمثل محور السينات وعمودي عل محور الصادات

,𝟎 ويمر بالنقطة  𝟎                                                           

 

𝐱 𝐲 = 𝐱 + 𝟑  𝐱, 𝐲  

0 0 + 3 = 3  0,3  
1 1 + 3 = 4  1,4  

𝐱 𝐲 = 𝟐𝐱 + 𝟏  𝐱, 𝐲  

0 2 0 + 1 = 1  0,1  
1 2 1 + 1 = 3  1,3  

𝟏𝟔 
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            𝐱 + 𝐲 = 𝟎 

 : الحل 

𝐲 = −𝐱 

 

  نقطة الأصل
 
 المستقيم يقطع المحورين ف

 :  
 
  المستوي الإحدان

 
بيعية ف  مثل المعادلات التر

               𝐲 = 𝐱𝟐 − 𝟏 

 : الحل 

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝐱𝟐 − 𝟏 𝐱 

 𝟏, 𝟎  𝟎  𝟏 𝟐 − 𝟏 𝟏 

 𝟐, 𝟑  𝟑  𝟐 𝟐 − 𝟏 𝟐 

 𝟎,−𝟏  −𝟏  𝟎 𝟐 − 𝟏 𝟎 

 −𝟏, 𝟎  𝟎  −𝟏 𝟐 − 𝟏 −𝟏  

 −𝟐, 𝟑  𝟑  −𝟐 𝟐 − 𝟏 −𝟐 

 

            𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 + 𝟑 

 : الحل

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 + 𝟑 𝐱 

 𝟏, 𝟓  𝟓 𝟐 𝟏 𝟐 + 𝟑 𝟏 

 𝟐, 𝟏𝟏  𝟏𝟏 𝟐 𝟐 𝟐 + 𝟑 𝟐 

 𝟎, 𝟑  𝟑 𝟐 𝟎 𝟐 + 𝟑 𝟎 

 −𝟏, 𝟓  𝟓 𝟐 −𝟏 𝟐 + 𝟑 −𝟏  

 −𝟐, 𝟏𝟏  𝟏𝟏 𝟐 −𝟐 𝟐 + 𝟑 −𝟐 

 

 

  

 

 

 

𝐱 𝐲 = −𝐱  𝐱, 𝐲  

𝟎 𝟎  𝟎, 𝟎  
𝟏 −𝟏  𝟏,−𝟏  

𝟐𝟎 
            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐘 

𝟐𝟏 

𝐗 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐘 

𝟐𝟐 

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

 

𝐗 

𝐘 
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           𝐲 = −𝟑𝐱𝟐 

 : الحل

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = −𝟑𝐱𝟐 𝐱 

 𝟏,−𝟑  −𝟑 −𝟑 𝟏 𝟐 𝟏 

 𝟐,−𝟏𝟐  −𝟏𝟐 −𝟑 𝟐 𝟐 𝟐 

 𝟎, 𝟎  𝟎 −𝟑 𝟎 𝟐 𝟎 

 −𝟏,−𝟑  −𝟑 −𝟑 −𝟏 𝟐 −𝟏  

 −𝟐,−𝟏𝟐  −𝟏𝟐 −𝟑 −𝟐 𝟐 −𝟐 

  

 

 

              𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 

 : الحل

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 𝐱 

 𝟏, 𝟐  𝟐 𝟐 𝟏 𝟐 𝟏 

 𝟐, 𝟖  𝟖 𝟐 𝟐 𝟐 𝟐 

 𝟎, 𝟎  𝟎 𝟐 𝟎 𝟐 𝟎 

 −𝟏, 𝟐  𝟐 𝟐 −𝟏 𝟐 −𝟏  

 −𝟐, 𝟖  𝟖 𝟐 −𝟐 𝟐 −𝟐 

 

              𝟒𝐲 = 𝐱𝟐 

𝐲 =
𝐱𝟐

𝟒  
 

 𝐱, 𝐲  𝐲 
𝐲 =

𝐱𝟐

𝟒  
 

𝐱 

 2,1  1  2 2

4  
 

2 

 4,4  4  4 2

4  
 

4 

 0,0  0  0 2

4  
 

0 

 −2,1  1  −2 2

4  
 

−2  

 −4,4  8  −4 2

4  
 

−  4

𝟐𝟑 

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

 

𝐗 

𝐘 

𝟐𝟓 

𝐗 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐘 

𝐗             

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐘 

𝟐𝟒 

 الحل
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            𝐱𝟐 + 𝟓𝐲 = 𝟏 

 الحل : 

𝟓𝐲 = 𝟏 − 𝐱𝟐   ⟹   𝐲 =
𝟏−𝐱𝟐

𝟓
 

 𝐱, 𝐲  𝐲 
𝐲 =

𝟏 − 𝐱𝟐

𝟓  
 

𝐱 

 1,0  0 1 −  1 2

5  
 

1 

 4, −3  −3 1 −  4 2

5  
 

4 

 0,
1

5
  1

5
 

1 −  0 2

5  
 

0 

 −4,−3  −3 1 −  −4 2

5  
 

−4  

 −1,0  0 1 −  −1 2

5  
 

−1 

 

           𝐲 − 𝟐𝐱𝟐 = 𝟎 

 الحل : 

𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 𝐱 

 1,2  2 2 1 2 1 
 2,8  8 2 2 2 2 
 0,0  0 2 0 2 0 
 −1,2  2 2 −1 2 −1  
 −2,8  8 2 −2 2 −2 

 

 

             

 

 

 

 

𝐗 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐘 

𝟐𝟕 

𝐗 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐘 

𝟐𝟔 
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                𝟑𝐲 − 𝟔𝐱𝟐 − 𝟗 = 𝟎 

 الحل :  

𝟑𝐲 = 𝟔𝐱𝟐 + 𝟗    ÷ 𝟑 

𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 + 𝟑 

 

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 + 𝟑 𝐱 

 1,5  5 2 1 2 + 3 1 
 2,11  11 2 2 2 + 3 2 
 0,3  3 2 0 2 + 3 0 
 −1,5  5 2 −1 2 + 3 −1  
 −2,11  11 2 −2 2 + 3 −2 

 

 

 

 

 تدرب وحل مسائل حياتية 

°𝐅المعادلة   درجات حرارة :             =
𝟗

𝟓
 𝐂° + ية ودرجات الحرارة  𝟑𝟐                  تبي   العلاقة بي   درجات الحرارة السيلت  

 , مثل المعادلة بيانيا .  ا الفهرنهايتية له

 الحل : 

 

 

 

 

 

 

 

𝐂° 
𝐅° =

𝟗

𝟓
𝐂° + 𝟑𝟐 

 𝐅°, 𝐂°  

𝟎 𝟗

𝟓
 𝟎 + 𝟑𝟐 = 𝟑𝟐 

 𝟎, 𝟑𝟐  

𝟓 𝟗

𝟓
 𝟓 + 𝟑𝟐 = 𝟒𝟏 

 𝟓, 𝟒𝟏  

𝟐𝟖 

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

 

𝐗 

𝐘 

𝟐𝟗 

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

                    

 

𝐂° 

𝐅° 
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 تمثل مساحته .   𝐟 𝐱وحدة ,  𝐱مثلث قائم الزاوية متساوي الساقي   طول ضلعه القائم  هندسة :            

            𝐢  اكتب العلاقة𝐟 𝐱   بدلالة𝐱   . 𝐢𝐢  مثل العلاقة𝐟 𝐱   .  
 
  المستوي الإحدان

 
 ف

 الحل : 

  𝐢  المساحة
𝟏

𝟐
 الارتفاع ×القاعدة  =

𝒇 𝒙 =
𝟏

𝟐
 𝒙  𝟐𝒙 = 𝒙𝟐 

 𝐢𝐢 

 

 𝐱, 𝐟 𝒙   𝐲 𝐟 𝒙 = 𝐱𝟐 𝐱 

 1,1  1  1 2 1 
 2,4  4  2 2 2 
 0,0  0  0 2 0 
 −1,1  1  −1 2 −1  
 −2,4  4  −2 2 −2 

 

ياء :            𝐅يمثل القانون  فت   = 𝟗. 𝟖𝐦  القوة الناجمة عن تأثت  جاذبية الأرض عل جسم حيث𝐅  القوة بالنيون𝐦      كتلة           

  ؟   الجسم            
 
 بالكيلوغرام مثل القانون بالمستوي الإحدان

 الحل : 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

𝐦 𝐅 = 𝟗. 𝟖𝐦  𝐅,𝐦  
0 9.8 0 = 0  0,0  
1 9.1 1 = 9.8  1,9.8  

𝟑𝟎 

𝐱 

𝐱 

𝐱 

𝟐𝐱 
            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐟 𝐱  

𝟑𝟏 

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

               

 

𝐦 

𝐅 
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كة معدات بناء  اعمال :               تعتر  اكتب  . الاف دينار عن كل ساعة 𝟓الاف دينار كتأمي   يضاف اليها  𝟏𝟎تتقاض  شر
  المعادلة التر

  المستوي الإحد             
 
  ؟عن المسألة ثم مثلها بيانيا ف

 
 ان

 الحل : 

𝐲 = 𝟏𝟎 + 𝟓𝐱 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 فكر 

  :  تحد :          
 
  المستوي الإحدان

 
 مثل المعادلات التالية ف

               𝐲 𝐱 + 𝟏 = 𝐱 𝐲 − 𝟐  

 الحل : 

𝐲𝐱 + 𝐲 = 𝐱𝐲 − 𝟐𝐱   ⟹    𝐲 = −𝟐𝐱 

 

 

 

𝐱 𝐲 = 𝟏𝟎 + 𝟓𝐱  𝐱, 𝐲  

𝟏 𝟏𝟎 + 𝟓 𝟏 = 𝟏𝟓  𝟏, 𝟏𝟓  
𝟐 𝟏𝟎 + 𝟓 𝟐 = 𝟐𝟎  𝟐, 𝟐𝟎  

𝐱 𝐲 = −𝟐𝐱  𝐱, 𝐲  

0 −2 0 = 0  0,0  
1 −2 1 = −2  1,−2  

𝟑𝟐 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐘 

𝟑𝟑 

𝟏 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐘 
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              𝐲 =  𝐱 − 𝟐  𝐱 + 𝟐  

 الحل : 

𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟒 

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝐱𝟐 − 𝟒 𝐱 

 1,−3  −3  1 2 − 4 1 
 2,0  0  2 2 − 4 2 

 0,−4  −4  0 2 − 4 0 
 −1,−3  −3  −1 2 − 4 −1  

 −2,0  0  −2 2 − 4 −2 

 

𝐲مثل محمد المعادلة الخطية التالية :  اكتشف الخطأ :            = −𝟑𝐱 + 𝟗  

  المجاور . اكتشف خطأ محمد وصححه .           
 
 بالشكل البيان

 

 

  الحل : 

 

 

 

 

𝐚𝐱أعط مثالا لمعادلة خطية عل صورة   مسألة مفتوحة :            + 𝐛𝐲 + 𝐜 =  لكل حالة :  𝟎

𝐢  𝐚 = 𝟎          ⟹           𝟑𝒚 + 𝟔 = 𝟎 

𝐢𝐢  𝐛 = 𝟎        ⟹           𝟒𝐱 + 𝟖 = 𝟎 

𝐢𝐢𝐢  𝐜 = 𝟎       ⟹           𝟏𝟎𝐱 + 𝟓𝐲 = 𝟎 

 

𝐱 𝐲 = −𝟑𝐱 + 𝟗  𝐱, 𝐲  

0 −3 0 + 9 = 9  0,9  
1 −3 1 + 9 = 6  1,6  

𝟐 

𝐗 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐘 

𝟑𝟒 
            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐗 

𝐘 

𝐘 

𝟑𝟓 
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,𝟏− زواج المرتبة التالية شكلت الأ تحد :           𝟐 ,  𝟏, 𝟔 ,  𝟎,        محور    مستقيما , ما ه  نقطة تقاطع هذا المستقيم مع   𝟒

 السينات ؟          

 الحل : 

,𝟐− نقطة تقاطع المستقيم ه   𝟎  

 

 

 

 ها . أختر دالة خطية ومثلها بيانيا واكتب ثلاثة أزواج مرتبة تحقق مسألة مفتوحة :            

 الحل : 

𝐲 = 𝟐𝐱 + 𝟏 

 

 

 

,𝟎 الأزواج المرتبة ه  :        𝟏 ,  𝟏, 𝟑 ,  𝟐, 𝟓  

ير :             ,𝟐  بي   اذا كانت الأزواج المرتبة الآتية :  تتر 𝟒 ,  𝟏, 𝟏 ,  𝟎, 𝟎 ,  −𝟏, 𝟏 ,  −𝟐,  أم تربيعية .   تمثل دالة خطية    𝟒

 الحل : 

 تمثل دالة خطية تربيعية 

 

 

 

 

 

 

 

𝐱 𝐲 = 𝟐𝐱 + 𝟏  𝐱, 𝐲  

𝟎 𝟐 𝟎 + 𝟏 = 𝟏  𝟎, 𝟏  
𝟏 𝟐 𝟏 + 𝟏 = 𝟑  𝟏, 𝟑  
𝟐 𝟐 𝟐 + 𝟏 = 𝟓  𝟐, 𝟓  

𝟑𝟔 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 𝟑𝟕 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐗 

𝐘 

𝐘 

𝟑𝟖 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐘 
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𝐲  حس عددي :            = 𝐱𝟐 + 𝟏   ,   𝐲 = 𝐱 +  ايهما تمثل دالة تربيعية ؟ وضح ذللك .  𝟏

 الحل : 

𝐲 = 𝐱𝟐 +   تمثل دالة تربيعية             𝟏

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐲 = 𝐱𝟐 + 𝟏 𝐱 

 𝟏, 𝟐  𝟐  𝟏 𝟐 + 𝟏 𝟏 

 𝟐, 𝟓  𝟓  𝟐 𝟐 + 𝟏 𝟐 

 𝟎, 𝟏  𝟏  𝟎 𝟐 + 𝟏 𝟎 

 −𝟏, 𝟐  𝟐  −𝟏 𝟐 + 𝟏 −𝟏  

 −𝟐, 𝟓  𝟓  −𝟐 𝟐 + 𝟏 −𝟐 

 

 

𝐲كيف تبي   أن                     = 𝟒𝐱 +  معادلة خطية ؟ 𝟑

 الحل : 

  حيث تمثل مستقيما . وذلك من خلا
 
 ل تمثيلها بالمستوي الإحدان

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐱 𝐲 = 𝟒𝒙 + 𝟑  𝐱, 𝐲  

𝟎 𝟒 𝟎 + 𝟑 = 𝟑  𝟎, 𝟑  
𝟏 𝟒 𝟏 + 𝟑 = 𝟕  𝟏, 𝟕  

𝟑𝟗 

𝐗 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐘 

 اكتب

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐘 
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إيجاد ميل المستقيم  

 

 

 

 

 

 

  

 ملاحظة : 

ايد .  𝐲لى اليمي   قيم اذا كان الميل موجب ) المستقيم نحو الأعل ( عند التحريك من اليسار ا 𝟏    تتر 

 تتناقص .  𝐲اذا كان الميل سالب ) المستقيم نحو الأسفل  ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم  𝟐  

  ( يوازي محور السينات قيم  𝟑  
 ثابتة .  𝐲اذا كان الميل صفر ) المستقيم أفقر

 ثابتة  𝐱محور الصادات وقيم  اذا كان الميل غت  معرف ) المستقيم شاقولى  ( يوازي 𝟒  

                   :  
ر
  كل مما يأن

 
 جد ميل المستقيم المار بالنقطتي   ف

             𝐀 𝟓, 𝟕   , 𝐁 −𝟐, 𝟏  

 الحل : 

𝐀 𝟓, 𝟕    , 𝐁 −𝟐, 𝟏  

𝒎 =
𝒚𝟐−𝒚𝟏

𝒙𝟐−𝒙𝟏
 

𝒎 =
𝟏−𝟕

−𝟐−𝟓
=

−𝟔

−𝟕
=

𝟔

𝟕
 

 

ايد .  𝐲يل موجب ) المستقيم نحو الأعل ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم الم  تتر 

 ميل المستقيم 

 
  .  الميل : 

 يعرف ميل المستقيم غت  الرأس  بأنه النسبة بي   التغت  العمودي والتغت  الأفقر

𝐲𝟐هو التغت  الصادي ويساوي   ت  العمودي : التغ − 𝐲𝟏  

 :  
  ويساوي    التغت  الأفقر

𝐱𝟐هو التغت  السيت  − 𝐱𝟏 

الميل 
التغير  الصادي

ي 
التغير  السين 

= 

 :𝒎     هو ميل المستقيم المار بالنقطتي 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 ( . رأسيا( او غت  معرف ) أفقيا أو سالبا اذا لم يكون أفقيا أو رأسيا وقد يكون صفرا ) يمكن أن يكون ميل المستقيم موجبا 

 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

     ,     𝒙𝟐 ≠ 𝒙𝟏 

 

 مثال

𝟏 

𝐀 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐁 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐘 
𝐀 

𝐁 
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              A −1,5  , B 4,2  

 الحل : 

m =
y2−y1

x2−x1
 

m =
2−5

4− −1 
= −

3

5
 

 تتناقص .  yقيم الميل سالب ) المستقيم نحو الأسفل  ( عند التحريك من اليسار الى اليمي       

              A 1,−2  , B 4, −2  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐦 =
−𝟐−  −𝟐 

𝟒 − 𝟏
=
𝟎

𝟑
= 0 

  ( يوازي محور السينات قيم 
 ثابتة .  yالميل صفر ) المستقيم أفقر

              𝐀 −𝟐, 𝟑  , 𝐁 −𝟐,−𝟑  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝒎 =
−𝟑−𝟑

−𝟐− −𝟐 
=

−6

5
 غير  معرف   

 

 ثابتة xالميل غت  معرف ) المستقيم شاقولى  ( يوازي محور الصادات وقيم 

  درجات الحرارة بالزمن ) الساعات ( جد ميل                
 
ح ما يعنيه. المستقيم يمثل الجدول المجاور تغت  ف  واشر

 الزمن ) الساعات ( لحرارةدرجات ا

−𝟐 𝟏 
𝟏 𝟐 
𝟒 𝟑 
𝟏𝟎 𝟓 

 الحل : 

,  𝟐−,𝟏 نختار أي نقطتي   من الجدول ولتكن :                 𝟑, 𝟒  

𝟐             

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐀 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐁 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝐗 

𝐘 

𝐁 

𝐀 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐀 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 , 𝐁 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝐀 

𝟑 

𝐗 

𝐁 

𝐘 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐀 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐁 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟒 

𝐗 

𝐁 

𝐀 

𝐘 

 مثال

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟒 −  −𝟐 

𝟑 − 𝟏
=
𝟔

𝟐
= 𝟑 

ية كل ساعة . درجات س 𝟑فأن درجات الحرارة تزداد  𝟑ميل المستقيم            يلت  

 

  
 
  المستوي الإحدان

 
 تقاطع المستقيم مع المحورين ف

 

 

 

 

 

  والصادي للمستقيم                  
𝟑𝐱جد المقطع السيت  + 𝟓𝐲 = 𝟏𝟓 

  المقطع الصادي                                                                   المقطع ال                   الحل : 
 سيت 

𝟑𝐱 + 𝟓𝐲 = 𝟑𝐱                                             المعادلة                    𝟏𝟓 + 𝟓𝐲 =   المعادلة       𝟏𝟓

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟑𝐱 + 𝟓 𝟎 = 𝟏𝟓                                                     𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝟑 𝟎 + 𝟓𝐲 = 𝟏𝟓 

𝟑𝐱 = 𝟏𝟓                                                                                       𝟓𝐲 = 𝟏𝟓 

𝐱 =
𝟏𝟓

𝟑
= 𝟓                                                                                 𝐲 =

𝟏𝟓

𝟓
= 𝟑 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  ,𝟓 تقاطع مع محور السينات ه  : نقطة ال                      𝟑 𝟎  

                 :  
ر
  والصادي أن وجد لكل مما يأن

 جد المقطع السيت 

             𝐱 = −𝟐 

  ونقطة التقاطع   الحل : 
,𝟐− تمثل المقطع السيت   والمستقيم يوازي محور الصادات .   𝟎

            𝐲 = 𝟒 

,𝟎 اطع تمثل المقطع الصادي ونقطة التق  الحل :  والمستقيم يوازي محور السينات   . 𝟒

 
𝐚𝐱يمكن تمثيل معادلة المستقيم  + 𝐛𝐲 = 𝐜  . تقاطع المستقيم مع المحورين  

 من خلال نقطتر

 :  
𝐲من تقاطع المستقيم مع محور السينات أي بالتعويض  𝐱هو قيمة  المقطع السيت  =   معادلة المستقيم  𝟎

 
           ف

,𝐱 ونقطة التقاطع                𝟎  . 

𝐱من نقطة تقاطع المستقيم مع محور الصادات أي بالتعويض  𝐲هو قيمة  المقطع الصادي :  =   معادلة  𝟎
 
                ف

,𝟎 المستقيم ونقطة التقاطع                𝐲  . 

 مثال

 مثال

𝟏 

𝟐 
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تأكد من فهمك  

  
ر
 جد ميل المستقيم المار بالنقطتي   , هل الميل موجبا أو سالبا أو صفرا أو غت  معرف ثم حدد اتجاه حركته لكل مما يأن

             −𝟐,−𝟐  ,  −𝟒, 𝟏  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟏 −  −𝟐 

−𝟒 −  −𝟒 
=

𝟏 + 𝟐

−𝟒 + 𝟐
= −

𝟑

𝟐
 

ايد .  𝐲الميل موجب ) المستقيم نحو الأعل ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم   تتر 

             𝟎, 𝟎  ,  𝟑, 𝟐  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟐 − 𝟎

𝟑 − 𝟎
=
𝟐

𝟑
 

ايد .  𝐲التحريك من اليسار الى اليمي   قيم  الميل موجب ) المستقيم نحو الأعل ( عند   تتر 

             −𝟒, 𝟒  ,  𝟐,−𝟓  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟓 − 𝟒

𝟐 −  −𝟒 
=
−𝟗

𝟔
= −

𝟑

𝟐
 

 تتناقص .  𝐲الميل سالب ) المستقيم نحو الأسفل  ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم     

             𝟓, 𝟎  ,  𝟎, 𝟐  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟐 − 𝟎

𝟎 − 𝟓
= −

𝟐

𝟓
 

 تتناقص .  𝐲الميل سالب ) المستقيم نحو الأسفل  ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم     

             𝟒, 𝟑  ,  𝟒, −𝟑  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟑− 𝟑

𝟒 − 𝟒
=
−𝟔

 
𝟎

𝟏 

𝟐 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟑 

𝟒 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟓 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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 ثابتة 𝐱الميل غت  معرف ) المستقيم شاقولى  ( يوازي محور الصادات وقيم 

             −𝟔,−𝟏  ,  −𝟐,−𝟏  

 الحل :  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟏−  −𝟏 

−𝟐 −  −𝟔 
=
𝟎

𝟒
= 𝟎 

  ( يوازي محور السينات ق
 ثابتة .  𝐲يم الميل صفر ) المستقيم أفقر

               𝟎, 𝟎  ,  −𝟏, 𝟎  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟎 − 𝟎

−𝟏 − 𝟎
=

𝟎

−𝟏   
= 𝟎 

  ( يوازي محور السينات قيم 
 ثابتة .  𝐲الميل صفر ) المستقيم أفقر

              −𝟐,−𝟏  ,  𝟎, −𝟑  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟑−  −𝟏 

𝟎 −  −𝟐 
=
−𝟑 + 𝟏

𝟐   
=
−𝟐   

𝟐
= −𝟏 

 تتناقص .  𝐲الميل سالب ) المستقيم نحو الأسفل  ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم     

             −𝟔,−𝟏  ,  −𝟔, 𝟏  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟏 −  −𝟏 

−𝟔 −  −𝟔 
=

𝟏 + 𝟏

−𝟔 + 𝟔   
=
   𝟐   

𝟎
 

 ثابتة 𝐱الميل غت  معرف ) المستقيم شاقولى  ( يوازي محور الصادات وقيم 

             𝟐, 𝟑  ,  𝟎, 𝟏  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟏 − 𝟑

𝟎 − 𝟐
=
−𝟐

−𝟐
= 𝟏 

ايد .  𝐲اليمي   قيم  الميل موجب ) المستقيم نحو الأعل ( عند التحريك من اليسار الى  تتر 

𝟔 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟕 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟖 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟗 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟏𝟎 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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 :  
ر
  والمقطع الصادي لكل مما يأن

 جد المقطع السيت 

           𝟑𝐱 + 𝟔𝐲 = 𝟏𝟖 

                   الحل : 
 المقطع الصادي                                                                                المقطع السيت 

𝟑𝐱 + 𝟔𝐲 = 𝟑𝐱                                                     المعادلة                𝟏𝟖 + 𝟔𝐲 =   المعادلة         𝟏𝟖

𝒚 = 𝟎 ⟹ 𝟑𝒙 + 𝟔 𝟎 = 𝟏𝟖                                                         𝒙 = 𝟎 ⟹ 𝟑 𝟎 + 𝟔𝒚 = 𝟏𝟖 

  𝟑𝒙 = 𝟏𝟖                                                                                           𝟔𝒚 = 𝟏𝟖 

𝒙 =
𝟏𝟖

𝟑
= 𝟔                                                                                     𝒚 =

𝟏𝟖

𝟔
= 𝟑  

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  ,𝟔 حور السينات ه  : نقطة التقاطع مع م                      𝟑 𝟎  

           𝐲 + 𝟐 = 𝟓𝐱 − 𝟒 

                     الحل : 
 المقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝐲 + 𝟐 = 𝟓𝐱 − 𝐲                                                        المعادلة          𝟒 + 𝟐 = 𝟓𝐱 −  المعادلة       𝟒

𝐲 = 𝟎 ⟹    𝟎 + 𝟐 = 𝟓𝐱 − 𝟒                                                      𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝐲 + 𝟐 = 𝟓 𝟎 − 𝟒 

𝟓𝐱 − 𝟒 = 𝟐                                                                                     𝐲 + 𝟐 = −𝟒 

𝟓𝐱 = 𝟐 + 𝟒    ⟹    𝟓𝐱 = 𝟔                                                        𝐲 = −𝟒 − 𝟐 

𝐱 =
𝟔

𝟓
                                                                                               𝐲 = −𝟔 

 ع مع محور السينات ه  : نقطة التقاط                          𝟔−,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  : 
𝟔

𝟓
, 𝟎  

           𝐲 = −𝟒𝐱 

                     الحل :   
 المقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝐲 = −𝟒𝐱                      المعادلة                                                 𝐲 = −𝟒𝐱                 المعادلة 

𝐲 = 𝟎  ⟹   𝟎 = −𝟒𝐱   ⟹   𝐱 = 𝟎                                   𝐱 = 𝟎  ⟹ 𝐲 = −𝟒 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟎 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :            ,𝟎 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                𝟎 𝟎  

𝟏𝟏 

𝟏𝟐 

𝟏𝟑 
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              𝐲 = −𝐱 + 𝟖 

                     الحل :   
 المقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝐲 = −𝐱 + 𝐲                                                    المعادلة                 𝟖 = −𝐱 +  المعادلة               𝟖

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟎 = −𝐱 + 𝟖                                                            𝐱 = 𝟎 ⟹    𝐲 = 𝟎 + 𝟖 

𝐱 = 𝟖                                                                                            𝐲 = 𝟖 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  ,𝟖 محور السينات ه  : نقطة التقاطع مع                𝟖 𝟎  

           𝟓𝐱 = 𝐲 − 𝟖 

                     الحل :   
 المقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝟓𝐱 = 𝐲 − 𝟓𝐱                                                   المعادلة                 𝟖 = 𝐲 −  المعادلة               𝟖

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟓𝐱 = 𝟎 − 𝟖                                                            𝐱 = 𝟎 ⟹    𝟓 𝟎 = 𝐲 − 𝟖 

𝟓𝐱 = −𝟖                                                                                     𝟎 = 𝐲 − 𝟖 

𝐱 = −
𝟖

𝟓
                                                                                       𝐲 = 𝟖 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  − نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                𝟖
𝟖

𝟓
, 𝟎  

           𝐲 = −
𝟑

𝟒
𝐱 − 𝟓 

                                                         المقطع الصادي                        الحل : 
 المقطع السيت 

𝐲 = −
𝟑

𝟒
𝐱 − 𝐲                                              المعادلة                 𝟓 = −

𝟑

𝟒
𝐱 −  المعادلة               𝟓

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟎 = −
𝟑

𝟒
𝐱 − 𝟓                                                       𝐱 = 𝟎 ⟹    𝐲 = −

𝟑

𝟒
 𝟎 − 𝟓 

𝟑

𝟒
𝐱 = −𝟓  ⟹ 𝟑𝐱 = −𝟐𝟎                                                      𝐲 = −𝟓 

𝐱 = −
𝟐𝟎

𝟑
                                                                                        

− نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                 𝟓−,𝟎 الصادات ه  :  نقطة التقاطع مع محور 
𝟐𝟎

𝟑
, 𝟎  

 

𝟏𝟒 

𝟏𝟓 

𝟏𝟔 
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             𝟐𝐱 + 𝟔𝐲 = 𝟏𝟐 

                   الحل : 
 المقطع الصادي                                                                                المقطع السيت 

𝟐𝐱 + 𝟔𝐲 = 𝟐𝐱                                                     المعادلة                𝟏𝟐 + 𝟔𝐲 =   المعادلة         𝟏𝟐

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟐𝐱 + 𝟔 𝟎 = 𝟏𝟐                                                         𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝟐 𝟎 + 𝟔𝐲 = 𝟏𝟐 

  𝟐𝐱 = 𝟏𝟐                                                                                           𝟔𝐲 = 𝟏𝟐 

𝐱 =
𝟏𝟐

𝟐
= 𝟔                                                                                     𝐲 =

𝟏𝟐

𝟔
= 𝟐  

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  ,𝟔 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                       𝟐 𝟎  

            𝐲 + 𝟒 = 𝟐𝐱 − 𝟒 

                     الحل : 
 المقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝐲 + 𝟒 = 𝟐𝐱 − 𝐲                                                        المعادلة          𝟒 + 𝟒 = 𝟐𝐱 −  المعادلة       𝟒

𝐲 = 𝟎 ⟹    𝟎 + 𝟒 = 𝟐𝐱 − 𝟒                                                      𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝐲 + 𝟒 = 𝟐 𝟎 − 𝟒 

𝟐𝐱 − 𝟒 = 𝟒                                                                                     𝐲 + 𝟒 = −𝟒 

𝟐𝐱 = 𝟒 + 𝟒    ⟹    𝟐𝐱 = 𝟖                                                        𝐲 = −𝟒 − 𝟒 

𝐱 =
𝟖

𝟐
= 𝟒                                                                                       𝐲 = −𝟖 

,𝟒 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                           𝟖−,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  𝟎  

             𝐲 = −𝟓𝐱 

                     الحل :   
 المقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝐲 = −𝟓𝐱                      المعادلة                                                 𝐲 = −𝟓𝐱                 المعادلة 

𝐲 = 𝟎  ⟹   𝟎 = −𝟓𝐱   ⟹   𝐱 = 𝟎                                   𝐱 = 𝟎  ⟹ 𝐲 = −𝟓 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟎 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  ,𝟎 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                𝟎 𝟎  

 

 

 

𝟏𝟕 

𝟏𝟖 

𝟏𝟗 
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              𝐲 = 𝟔𝐱 

                     الحل : 
 المقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝐲 = 𝟔𝐱                      المعادلة                                                 𝐲 = 𝟔𝐱                 المعادلة 

𝐲 = 𝟎  ⟹   𝟎 = 𝟔𝐱   ⟹   𝐱 = 𝟎                                   𝐱 = 𝟎  ⟹ 𝐲 = 𝟔 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟎 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  ,𝟎 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                    𝟎 𝟎  

             𝐱 + 𝐲 = 𝟒 

                                                                 المقطع الصادي                                  الحل : 
 المقطع السيت 

𝐱 + 𝐲 = 𝐱                                                     المعادلة                𝟒 + 𝐲 =   المعادلة         𝟒

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝐱 + 𝟎 = 𝟒                                                             𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝟎 + 𝐲 = 𝟒 

  𝐱 = 𝟒                                                                                         𝐲 = 𝟒 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  ,𝟒 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                       𝟒 𝟎  

            𝟑𝐲 = 𝟐𝐱 − 𝟔 

                     الحل :   
 المقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝟑𝐲 = 𝟐𝐱 − 𝟑𝐲                                                 المعادلة                 𝟔 = 𝟐𝐱 −  المعادلة               𝟔

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟑 𝟎 = 𝟐𝐱 − 𝟔                                                      𝐱 = 𝟎 ⟹    𝟑𝐲 = 𝟐 𝟎 − 𝟔 

𝟐𝐱 − 𝟔 = 𝟎 ⟹    𝟐𝐱 = 𝟔                                                       𝟑𝐲 = −𝟔 

𝐱 =
𝟔

𝟐
= 𝟑                                                                                   𝐲 = −

𝟔

𝟑
= −𝟐 

,𝟑 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                𝟐−,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  𝟎  

 

 

 

 

 

𝟐𝟎 

𝟐𝟏 

𝟐𝟐 
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             𝐲 = −
𝟏

𝟐
𝐱 + 𝟒 

       المقطع الصادي                                                                          الحل : 
 المقطع السيت 

𝐲 = −
𝟏

𝟐
𝐱 + 𝐲                                              المعادلة                 𝟒 = −

𝟏

𝟐
𝐱 +  المعادلة               𝟒

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟎 = −
𝟏

𝟐
𝐱 + 𝟒                                                       𝐱 = 𝟎 ⟹    𝐲 = −

𝟏

𝟐
 𝟎 + 𝟒 

𝟏

𝟐
𝐱 = 𝟒  ⟹   𝐱 = 𝟖                                                                𝐲 = 𝟒 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  ,𝟖 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                        𝟒 𝟎  

              𝐱 +
𝟏

𝟑
𝐲 = −𝟏 

  ال                   الحل : 
 مقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝐱 +
𝟏

𝟑
𝐲 = 𝐱                                              المعادلة                 𝟏− +

𝟏

𝟑
𝐲 =  المعادلة               𝟏−

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝐱 +
𝟏

𝟑
 𝟎 = −𝟏                                                   𝐱 = 𝟎 ⟹    𝟎 +

𝟏

𝟑
𝒚 = −𝟏 

𝐱 = −𝟏                                                                                       
𝟏

𝟑
𝒚 = −𝟏  ⟹    𝒚 = −𝟑 

,𝟏− تقاطع مع محور السينات ه  : نقطة ال                       𝟑−,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :        𝟎  

 

 تدرب وحل التمرينات 

جد ميل المستقيم المار بالنقطتي   , هل الميل موجبا أو سالبا أو صفرا أو غت  معرف ثم حدد اتجاه حركته لكل مما 

  
ر
 يأن

            𝟒, 𝟒  ,  𝟐, 𝟑  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟑 − 𝟒

𝟐 − 𝟒
=
−𝟏

−𝟐
=
𝟏

𝟐
 

ايد .  𝐲الميل موجب ) المستقيم نحو الأعل ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم   تتر 

𝟐𝟑 

𝟐𝟒 

𝟐𝟓 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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                 𝟔, 𝟐  ,  𝟎, 𝟐  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟐 − 𝟐

𝟎 − 𝟔
=

𝟎

−𝟔   
= 𝟎 

  ( يوازي محور السي
 ثابتة .  𝐲نات قيم الميل صفر ) المستقيم أفقر

               −𝟐, 𝟒  ,  𝟓, 𝟓  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟓 − 𝟒

𝟓 −  −𝟐 
=
𝟏

𝟕
 

ايد .  𝐲الميل موجب ) المستقيم نحو الأعل ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم   تتر 

              −𝟐,−𝟑  ,  𝟐, 𝟒  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟒 −  −𝟑 

𝟐 −  −𝟐 
=
𝟒 + 𝟑

𝟐 + 𝟐
=
𝟕

𝟒
 

ايد .  𝐲الميل موجب ) المستقيم نحو الأعل ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم   تتر 

               𝟑,−𝟓  ,  𝟎, 𝟎  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟎 −  −𝟓 

𝟎 − 𝟑
= −

𝟓

𝟑
 

 تتناقص .  𝐲الميل سالب ) المستقيم نحو الأسفل  ( عند التحريك من اليسار الى اليمي   قيم     

              
𝟑

𝟐
,
𝟏

𝟒
  ,  

𝟑

𝟐
,
𝟑

𝟒
  

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=

𝟑
𝟒
−
𝟏
𝟒

𝟑
𝟐
−
𝟑
𝟐

=

𝟐
𝟒
𝟎
     

 ثابتة 𝐱) المستقيم شاقولى  ( يوازي محور الصادات وقيم الميل غت  معرف 

𝟐𝟔 

𝟐𝟕 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟐𝟖 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟐𝟗 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟑𝟎 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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 :  
ر
  والمقطع الصادي لكل مما يأن

 جد المقطع السيت 

             𝟐𝐱 + 𝟒𝐲 = 𝟏𝟐 

  المقطع الصادي                                                                                المقطع ال                 الحل : 
 سيت 

𝟐𝐱 + 𝟒𝐲 = 𝟐𝐱                                                     المعادلة                𝟏𝟐 + 𝟒𝐲 =   المعادلة         𝟏𝟐

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟐𝐱 + 𝟒 𝟎 = 𝟏𝟐                                                         𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝟐 𝟎 + 𝟒𝐲 = 𝟏𝟐 

  𝟐𝐱 = 𝟏𝟐                                                                                           𝟒𝐲 = 𝟏𝟐 

𝐱 =
𝟏𝟐

𝟐
= 𝟔                                                                                     𝐲 =

𝟏𝟐

𝟒
= 𝟑  

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  ,𝟔 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                       𝟑 𝟎  

              𝟑𝐲 − 𝟕𝐱 = 𝟗 

                   الحل : 
 المقطع الصادي                                                                                المقطع السيت 

𝟑𝐲 − 𝟕𝐱 = 𝟑𝐲                                                     المعادلة                𝟗 − 𝟕𝐱 =   المعادلة         𝟗

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟑 𝟎 − 𝟕𝐱 = 𝟗                                                         𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝟑𝐲 − 𝟕 𝟎 = 𝟗 

  −𝟕𝐱 = 𝟗                                                                                        𝟑𝐲 = 𝟗 

𝐱 = −
𝟗

𝟕
                                                                                         𝐲 =

𝟗

𝟑
= 𝟑  

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  − نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                       𝟑
𝟗

𝟕
, 𝟎  

            𝐲 = −𝟑. 𝟓𝐱 + 𝟐 

                   لحل : 
 المقطع الصادي                                                                                المقطع السيت 

𝐲 = −𝟑. 𝟓𝐱 + 𝐲                                                المعادلة                𝟐 = −𝟑. 𝟓𝐱 +   المعادلة         𝟐

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟎 = −𝟑.𝟓𝐱 + 𝟐                                                        𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝐲 = −𝟑. 𝟓 𝟎 + 𝟐 

  𝟑. 𝟓𝐱 = 𝟐   ⟹   𝐱 =
𝟐

𝟑.𝟓
=

𝟐𝟎

𝟑𝟓
=

𝟒

𝟕
                                           𝐲 = 𝟐 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :   نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                       𝟐
𝟒

𝟕
, 𝟎  

 

𝟑𝟏 

𝟑𝟐 

𝟑𝟑 
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               𝐲 = −
𝟑

𝟒
𝐱 

                     الحل : 
 المقطع الصادي                                                            المقطع السيت 

𝐲 = −
𝟑

𝟒
𝐱                      لمعادلةا                                                  𝐲 = −

𝟑

𝟒
𝐱                 المعادلة 

𝐲 = 𝟎  ⟹   𝟎 = −
𝟑

𝟒
𝐱   ⟹   𝐱 = 𝟎                                   𝐱 = 𝟎  ⟹ 𝐲 = −

𝟑

𝟒
 𝟎  ⟹   𝐲 = 𝟎 

,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :            ,𝟎 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                    𝟎 𝟎  

             𝐲 + 𝐱 = −𝟒 

                   الحل : 
 المقطع الصادي                                                                                المقطع السيت 

𝐲 + 𝐱 = 𝐲                                                  المعادلة                𝟒− + 𝐱 =   المعادلة         𝟒−

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟎 + 𝐱 = −𝟒                                                         𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝐲 + 𝟎 = −𝟒 

  𝐱 = −𝐲 = −𝟒 

,𝟒− نات ه  : نقطة التقاطع مع محور السي                      𝟒−,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  :  𝟎  

             𝟒𝐱 = 𝐲 + 𝟑 

                   الحل : 
 المقطع الصادي                                                                                المقطع السيت 

𝟒𝐱 = 𝐲 + 𝟒𝐱                                                 المعادلة                𝟑 = 𝐲 +   المعادلة         𝟑

𝐲 = 𝟎 ⟹ 𝟒𝐱 = 𝟎 + 𝟑                                                         𝐱 = 𝟎 ⟹ 𝟒 𝟎 = 𝒚 + 𝟑 

  𝟒𝒙 = 𝟑                                                                                     𝟎 = 𝒚 + 𝟑 

𝒙 =
𝟑

𝟒
                                                                                         𝒚 = −𝟑 

 نقطة التقاطع مع محور السينات ه  :                       𝟑−,𝟎 نقطة التقاطع مع محور الصادات ه  : 
𝟑

𝟒
, 𝟎  

 

 

𝟑𝟒 

𝟑𝟓 

𝟑𝟔 
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تدرب وحل مسائل حياتية  

ياء :                                                                                                 ية السائل المتدفق من حوض     يمثل الجدول المجاور كم فت  

ة زمنية , جد ميل المستقيم الذي يمثله الجدول .                                                                                                            خلال فتر

 وفسر ما يعنيه .             

 الحل : 

,𝟒𝟎 نختار أي نقطتي   من الجدول ولتكن :                𝟏𝟎  ,  𝟔𝟒, 𝟏𝟔  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟏𝟔 − 𝟏𝟎

𝟔𝟒 − 𝟒𝟎
=

𝟔

𝟐𝟒
=
𝟏

𝟒
 

ميل المستقيم            
𝟏

𝟒
لمتدفق من الحوض فأن كمية السائل ا  

𝟏

𝟒
 متر ) رب  ع متر ( لكل ثانية .  

  غضون كل شهرين تنمو بمقدار ثابت  𝟑𝟎𝐜𝐦اذا كان طول نبتة  نبات :           
 
 أخرى .  𝟒𝐜𝐦ف

          𝐢        . اكمل الجدول                                                                                                                                              

 𝐢𝐢             . ما ميل المستقيم الذي تمثله العلاقة بي   طول النبتة والزمن                                                                            

 𝐢𝐢𝐢          ذي يمثله الجدول .       اكتب الدالة الخطية ال                                                                                                 

 𝐢𝐯            .  
 
  المستوي الإحدان

 
 مثل الدالة ف

 الحل : 

𝐢  

  𝐢𝐢 𝟎 الجدول ولتكن :    نختار أي نقطتي   من, 𝟐𝟔  ,  𝟒, 𝟑𝟒  

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
=

𝟑𝟒−𝟐𝟔

𝟒−𝟎
=

𝟖

𝟒
= 𝟐 

𝐢𝐢𝐢       𝐲 = 𝟐𝐱 +   الدالة الخطية              𝟐𝟔

𝐢𝐯  

 

 

 

              

 فكر

 الزمن 𝟎 𝟐 𝟒

 طول النبتة 𝟐𝟔 𝟑𝟎 𝟑𝟒

𝐱 𝐲 = 𝟐𝐱 + 𝟐𝟔  𝐱, 𝐲  

𝟎 𝟐 𝟎 + 𝟐𝟔 = 𝟐𝟔  𝟎, 𝟐𝟔  
𝟏 𝟐 𝟏 + 𝟐𝟔 = 𝟐𝟖  𝟏, 𝟐𝟖  

𝟑𝟕 

 كمية السائل المتسرب 

 الزمن ) ثوان ( 𝐦𝟑حجم السائل 

𝟒𝟎 𝟏𝟎 
𝟓𝟐 𝟏𝟑 
𝟔𝟒 𝟏𝟔 
𝟕𝟔 𝟏𝟗 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏       ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟑𝟖 

 الزمن 𝟎 𝟐 𝟒

 تةطول النب   

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 
            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐱 

𝐲 
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  تجعل ميل المستقيم المار بالنقطتي    𝐚جد قيمة  تحد :           
,𝟏 التر 𝟔  ,  −𝟓, 𝐚   يساوي

𝟏

𝟐
 

 الحل : 

 𝟏, 𝟔  ,  −𝟓, 𝐚             ,    𝐦 =
𝟏

𝟐
 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝟏

𝟐
=

𝐚 − 𝟔

−𝟓 − 𝟏
        ⟹       

𝟏

𝟐
=
𝐚 − 𝟔

−𝟔
ي  الوسطير              

 
 الطرفير   ف

𝟐𝐚 − 𝟏𝟐 = −𝟔      ⟹    𝟐𝐚 = −𝟔 + 𝟏𝟐 

𝟐𝐚 = 𝟔     ⟹      𝐚 =
𝟔

𝟐
= 𝟑 

,  𝟑−,𝟕 هل يمكنك تحديد ميل مستقيم يمر بالنقطتي    تفكت  ناقد :            𝟕,  ؟   𝟑

 الحل : 

 𝟕.−𝟑  ,  𝟕, 𝟑  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟑 −  −𝟑 

𝟕 − 𝟕
=
𝟔

𝟎
 غير  معرف           

 كلا  : لا يمكن تحديد ميل المستقيم 

,𝟎 ميل المستقيم الذي يمر بالنقطتي    اكتشف الخطأ :             𝟑  ,  𝟑, هو :   𝟏−
𝟑−𝟎

𝟑− −𝟏 
=

𝟑

𝟒
 وصححه .    اكتشف الخطأ     

 الحل : 

 𝟎, 𝟑  ,  𝟑, −𝟏  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟏− 𝟑

𝟑 − 𝟎
= −

𝟒

𝟑
 

 

 كيف تفسر ان تحديد ميل مستقيم لا يتأثر باختيار النقطتي   عليه ؟  حس عددي :           

 الحل : 

 𝐲. وقيم  ذلك بأخذ أي نقطتي   سوف يكون الميل أما موجبا أو سالبا أو صفرا أو غت  معرف ويكون اتجاه حركته من اليسار الى اليمي   

ايد اذا كان الميل موجبا وتتناقص اذا كان الميل سالبة وتبقر ثابتة اذا كان الميل صفرا وتبقر قيمة   ثابتة اذا كان الميل غت  معرف .  𝐱تتر 

𝟑𝟗 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏     ,  𝐱𝟐 , 𝐲𝟐  

 

𝟒𝟎 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟒𝟏 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟒𝟐 
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−اذكر نقطتي   عل مستقيم يكون ميله  مسألة مفتوحة :            
𝟏

𝟑
=  

 الحل : 

 𝟑, 𝟐  ,  𝟔, 𝟏  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟏 − 𝟐

𝟔 − 𝟑
= −

𝟏

𝟑
 

 

  المجاور حدد اتجاه المستقيم ؟ تفكت  ناقد :            
 
 من الشكل البيان

 الحل : 

 تتناقص .  𝐲المستقيم نحو الأسفل عند التحريك من اليسار الى اليمي   وقيم 

 

  الميل يساوي صفرا وا                   
 لميل غت  معرف ؟بأسلوبك ماذا يعت 

 الحل : 

  ويوازي محور السينات وقيم 
  المستقيم أفقر

 ثابتة .  𝐲الميل يساوي صفر يعت 

  المستقيم شاقولى  ويوازي محور الصادات وقيم 
 ثابتة .  𝐱الميل غت  معرف يعت 

 

 

 كتابة معادلة مستقيم بمعرفة نقطتي   منه 

 

 

 

 

 

 

𝟒𝟑 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟒𝟒             

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐘 

 اكتب 

 معادلة المستقيم 

 

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

,𝐀 𝐱𝟏يمكن كتابة معادلة المستقيم المار بالنقطتي    𝐲𝟏  , 𝐁 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  لقانون : باستخدام ا 

 𝐀𝐁هذه المعادلة تمثل معادلة المستقيم 
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  ساعتي   ويقطع   𝟐𝟎ية يقطع راكب دراجة هوائ                   
 
ا ف ا   𝟓𝟎كيلومتر   خمس ساعات . ما المعادلة   كيلومتر

 
  ف

  الخطية التر

                تربط بي   المسافة والزمن ؟                         

 الحل : 

 𝟐, 𝟐𝟎  ,  𝟓, 𝟓𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐲 − 𝟐𝟎

𝐱 − 𝟐
=
𝟓𝟎 − 𝟐𝟎

𝟓 − 𝟐
      ⟹      

𝐲 − 𝟐𝟎

𝐱 − 𝟐
=
𝟑𝟎

𝟑
 

𝐲 − 𝟐𝟎

𝐱 − 𝟐
= ي  الوسطير           𝟏𝟎

 
 الطرفير   ف

𝐲 − 𝟐𝟎 = 𝟏𝟎𝐱 − 𝟐𝟎       ⟹     𝐲 − 𝟏𝟎𝐱 = −𝟐𝟎 + 𝟐𝟎 

𝐲 − 𝟏𝟎𝐱 =   معادلة المستقيم         𝟎

كتابة معادلة المستقيم بمعرفة ميله ونقط منه  

 

 

 

 

استعمل معادلة الميل والنقطة لكل مستقيم لتحديد ميله والنقطة المار بها :                    

              𝐲 − 𝟑 = −𝟓 𝐱 − 𝟐                                                   𝒚 + 𝟕 =
𝟐

𝟓
𝒙 

 الحل : 

𝐲 − 𝟑 = −𝟓 𝐱 − 𝟐                                                         𝐲 + 𝟕 =
𝟐

𝟓
 𝐱 − 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏                                                       𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏   

𝐦 = −𝟓 ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  𝟐, 𝟑                                           𝐦 =
𝟐

𝟓
 ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  𝟎,−𝟕  

 

 مثال

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏  

,𝐱𝟏 والنقطة   𝐦يمكن كتابة معادلة مستقيم بمعرفة ميله  𝐲𝟏     : باستعمال معادلة 

 

 
 مثال

𝟏 

 النقطة  –بالمقارنة معادلة الميل  النقطة  –بالمقارنة معادلة الميل 

𝟐 

 الحل : 
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جد معادلة المستقيم الذي ميله                     
𝟏

𝟐
  يساوي   

–ومقطعه السيت  𝟏 

الحل :    

𝐦 =
𝟏

𝟐
  , 𝐱𝟏 = −𝟏  , 𝐲𝟏 = 𝟎  ⟹    −𝟏, 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏  

𝐲 − 𝟎 =
𝟏

𝟐
 𝐱 −  −𝟏       ⟹    𝐲 =

𝟏

𝟐
 𝐱 + 𝟏  

𝟐𝐲 = 𝐱 + 𝟏   ⟹    𝟐𝐲 − 𝐱 = معادلة المستقيم    𝟏   

 كتابة معادلة المستقيم بمعرفة ميله مقطعه مع أحد المحورين 

 

  استعمل معادلة الميل والمقطع لكل مستقيم لتحديد ميله ومقطعه :                       

           𝐲 = 𝐱                                                                   𝐲 = 𝟎  

 الحل : 

𝐲 = 𝟏𝐱 + 𝟎                                                               𝐲 = 𝟎𝐱 + 𝟎   

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤                                                             𝒚 = 𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦 = 𝟏 , 𝐤 = 𝟎                                                          𝐦 = 𝟎 , 𝐤 = 𝟎 

 

               𝟐𝒙 + 𝟑𝒚 = 𝟔                                                                𝟓𝒙 = 𝟕𝒚 + 𝟖 

 الحل : 

𝟑𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟔   ÷ 𝟑                                                          𝟕𝐲 = 𝟓𝐱 − 𝟖   ÷ 𝟕 

𝐲 =
−𝟐   

𝟑
𝐱 + 𝟐                                                                        𝐲 =

𝟓

𝟕
𝐱 −

𝟖

𝟕
 

  𝐲 = 𝐦𝐱 +  𝐤                                                                       𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦 =
−𝟐   

𝟑
 , 𝐤 = 𝟐                                                                𝐦 =

𝟓

𝟕
 , 𝐤 = −

𝟖

𝟕
 

 مثال

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  

𝐲ه  :   𝐤عه الصادي ومقط   𝐦معادلة المستقيم بدلالة ميله  = 𝐦𝐱 + 𝐤 

 مثال

𝟏 

  المقطع –بالمقارنة معادلة الميل   المقطع –بالمقارنة معادلة الميل 

𝟐 

 الحل : 

𝟑 𝟒 

  المقطع –بالمقارنة معادلة الميل 
  المقطع –بالمقارنة معادلة الميل 

 الحل : 
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               𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟏                                                                 𝐲 + 𝐱 = 𝟓 

الحل :  

𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟏                                                                           𝐲 = −𝟏𝐱 + 𝟓 

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤                                                                            𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦 = 𝟑 , 𝐤 = 𝟏                                                                       𝐦 = −𝟏 , 𝐤 = 𝟓 

  النقطة                      
 
وميله   𝟏−,𝟓 مستقيم يمر ف

−𝟐  

𝟓
 د مقطعه ومعادلته .   

 الحل :                       الطريقة الثانية                                                                   الطريقة اولى 

𝐦 =
−𝟐   

𝟓
  ,  𝟓.−𝟏                                                         𝐦 =

−𝟐   

𝟓
 ,  𝟓, −𝟏  

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤     بالتعويض الميل والنقطة                       𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏   بالتعويض الميل والنقطة 

−𝟏 =
−𝟐   

𝟓
 𝟓 + 𝐤  ⟹ −𝟏 = −𝟐 + 𝐤              𝐲 −  −𝟏 =

−𝟐  

𝟓
 𝐱 − 𝟓  

𝐤 = −𝟏 + 𝟐  ⟹ 𝐤 = 𝟏                                            𝐲 + 𝟏 =
−𝟐  

𝟓
 𝐱 − 𝟓  

𝐲 =
−𝟐  

𝟓
𝐱 + 𝟓𝒚                               معادلة المستقيم   𝟏 + 𝟓 = −𝟐𝒙 + 𝟏𝟎 ⟹ 𝟓𝒚 = −𝟐𝒙 + 𝟏𝟎 − 𝟓 

                                                                                      𝟓𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟓  ÷ 𝟓 

                                                                                       𝐲 =
−𝟐  

𝟓
𝐱 +   معادلة المستقيم  𝟏

تأكد من فهمك  

  يمر كل منها بنقطتي   فيما يل  : 
 جد معادلة المستقيمات التر

                  −𝟑, 𝟏  ,  𝟐, −𝟏  

                       الحل : 

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐲 − 𝟏

𝐱 −  −𝟑 
=

−𝟏 − 𝟏

𝟐 −  −𝟑 
      ⟹     

𝐲 − 𝟏

𝐱 + 𝟑
=
−𝟐   

𝟓
ي  الوسطير        

 
 الطرفير   ف

𝟓𝐲 − 𝟓 = −𝟐𝐱 − 𝟔     ⟹     𝟓𝐲 + 𝟐𝐱 = −𝟔 + 𝟓   ⟹      𝟓𝐲 + 𝟐𝐱 = معادلة المستقيم      𝟏−   

𝟓 

  المقطع –المقارنة معادلة الميل ب  المقطع –بالمقارنة معادلة الميل 

𝟔 
 الحل : 

 مثال

𝟏 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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             𝟎, 𝟐  ,  𝟐,−𝟒  

 الحل : 

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐲 − 𝟐

𝐱 − 𝟎
=
−𝟒 − 𝟐

𝟐 − 𝟎
      ⟹    

𝐲 − 𝟐

𝐱
=
−𝟔   

𝟐
 ⟹ 

𝒚 − 𝟐

𝒙
= ي  الوسطير        𝟑−

 
 الطرفير   ف

𝐲 − 𝟐 = −𝟑𝐱     ⟹     𝐲 + 𝟑𝐱 =   معادلة المستقيم    𝟐

              −𝟒,−𝟐  ,  −𝟓,−𝟔  

 الحل :  

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐲 −  −𝟐 

𝐱 −  −𝟒 
=
−𝟔 −  −𝟐 

−𝟓 −  −𝟒 
      ⟹     

𝐲 + 𝟐

𝐱 + 𝟒
=
−𝟔 + 𝟐   

−𝟓 + 𝟒
 ⟹ 

𝒚 + 𝟐

𝒙 + 𝟒
=
−𝟒

−𝟏
       

𝒚 + 𝟐

𝒙 + 𝟒
= ي  الوسطير          𝟒

 
 الطرفير   ف

𝐲 + 𝟐 = 𝟒𝐱 + 𝟏𝟔     ⟹     𝐲 − 𝟒𝐱 = 𝟏𝟔 − 𝟐  ⟹ 𝐲 − 𝟒𝐱 =   معادلة المستقيم    𝟏𝟒

 ستعمل معادلة الميل والنقطة لكل مستقيم لتحديد ميله والنقطة المار بها : ا

                     𝐲 − 𝟏 = 𝟐 𝒙 − 𝟑                                                        𝒚 + 𝟏 = −𝒙 + 𝟒 

 الحل : 

𝐲 − 𝟏 =  𝟐 𝐱 − 𝟑                                                            𝐲 + 𝟏 = −𝟏 𝐱 − 𝟒  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏                                                         𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏  

𝐦 = 𝟐 ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  𝟑, 𝟏                                                 𝐦 = −𝟏 ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  𝟒,−𝟏  

           𝒚 =
−𝟑   

𝟒
 𝒙 + 𝟐  

𝐲 − 𝟎 =
−𝟑   

𝟒
 𝐱 + 𝟐  

𝐲 − 𝐲𝟏 =  𝐦  𝐱 − 𝐱𝟏  

𝐦 =
−𝟑  

𝟒
 ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  −𝟐, 𝟎   

𝟐 

𝟑 

𝟒 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏       ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟔 

𝟓 

 نقطةال -بالمقارنة مع معادلة الميل  النقطة -بالمقارنة مع معادلة الميل 

 النقطة -بالمقارنة مع معادلة الميل 

 الحل : 

 

 الحل : 
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  ثم جد مقطعه : 
ر
 جد معادلة المستقيم لكل مما يأن

            𝟒, 𝟔   ,
−𝟐   

𝟓
                                                                                 −𝟏,−𝟑   ,

𝟏

𝟑
 

 الحل : 

𝐦 =
−𝟐   

𝟓
   ,    𝟒, 𝟔                                                               𝒎 =

𝟏

𝟑
  ,  −𝟏,−𝟑  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏   بالتعويض الميل والنقطة                   𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏   بالتعويض الميل والنقطة 

𝐲 − 𝟔 =
−𝟐  

𝟓
 𝐱 − 𝟒                                                           𝒚 −  −𝟑 =

𝟏

𝟑
 𝒙 −  −𝟏   

𝟓𝐲 − 𝟑𝟎 = −𝟐𝐱 + 𝟖                                                           𝒚 + 𝟑 =
𝟏

𝟑
 𝒙 + 𝟏  ⟹ 𝟑𝒚 + 𝟗 = 𝒙 + 𝟏 

𝟓𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟖 + 𝟑𝟖 ⟹ 𝟓𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟑𝟖  ÷ 𝟓        𝟑𝒚 = 𝒙 + 𝟏 − 𝟗 ⟹ 𝟑𝒚 = 𝒙 − 𝟖  ÷ 𝟑 

𝐲 =
−𝟐  

𝟓
𝐱 +

𝟑𝟖

𝟓
𝐲                                  معادلة المستقيم       =

𝟏

𝟑
𝒙 −

𝟖

𝟑
 معادلة المستقيم     

              𝟎, 𝟎   , −𝟔 

 الحل : 

𝐦 = −𝟔  ,  𝟎, 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏   بالتعويض الميل والنقطة                    

𝐲 − 𝟎 = −𝟔 𝐱 − 𝟎     ⟹   𝐲 = −𝟔𝐱         معادلة المستقيم  

 : استعمل معادلة الميل والنقطة لكل مستقيم لتحديد ميله ومقطعه

           𝟓𝐲 = −𝟐𝐱 − 𝟏                                                         − 𝒚 = 𝟕𝒙 

 الحل : 

𝟓𝐲 = −𝟐𝐱 − 𝟏   ÷ 𝟓                                                   − 𝐲 = 𝟕𝐱   ×  −𝟏  

𝐲 =
−𝟐   

𝟓
𝐱 −

𝟏

𝟓
                                                                  𝐲 = −𝟕𝐱 + 𝟎 

  𝐲 = 𝐦𝐱 +  𝐤                                                                    𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦 =
−𝟐   

𝟓
  , 𝐤 =

−𝟏   

𝟓
                                                      𝐦 = −𝟕  , 𝐤 𝟎 =

 

𝟕 𝟖 

 الحل : 

 

𝟗 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   𝐱𝟏, 𝐲𝟏  

𝟏𝟎 

  المقطع –بالمقارنة معادلة الميل   المقطع –بالمقارنة معادلة الميل 

 الحل : 

 

𝟏𝟏 
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            −𝟒𝐲 − 𝟖𝐱 = 𝟏𝟔 

 الحل : 

−𝟒𝐲 = 𝟖𝐱 + 𝟏𝟔    ÷  −𝟒  

𝐲 = −𝟐𝐱 − 𝟒 

  𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦 = −𝟐  , 𝐤 = −𝟒 

 تأكد من فهمك 

  تمر كل منها بنقطتي   فيما يل  : 
 جد معادلة المستقيمات التر

            𝟎, 𝟎  ,  −𝟑, 𝟕  

                       الحل : 

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐲 − 𝟎

𝐱 − 𝟎
=

𝟕 − 𝟎

−𝟑 − 𝟎
          ⟹        

𝐲

𝐱
=
−𝟕   

𝟑
ي  الوسطير       

 
 الطرفير   ف

𝟑𝐲 = −𝟕𝐱     ⟹    𝟑𝐲 + 𝟕𝐱 =  معادلة المستقيم    𝟎

              𝟎, 𝟕  ,  −𝟓, 𝟎  

                       الحل : 

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐲 − 𝟕

𝐱 − 𝟎
=

𝟎 − 𝟕

−𝟓 − 𝟎
      ⟹    

𝐲 − 𝟕

𝐱
=
−𝟕 

−𝟓
     ⟹    

𝒚 − 𝟕

𝒙
=
𝟕

𝟓
ي  الوسطير       

 
 الطرفير   ف

𝟓𝐲 − 𝟑𝟓 = 𝟕𝐱     ⟹    𝟓𝐲 − 𝟕𝐱 =  معادلة المستقيم         𝟑𝟓

               
𝟏

𝟐
, 𝟑  ,  

𝟑

𝟐
, −𝟏  

                       الحل : 

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝟏𝟐 

  قطعالم –بالمقارنة معادلة الميل 

𝟏𝟑 

𝟏𝟒 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟓 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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𝐲 − 𝟑

𝐱 −
𝟏
𝟐

=
−𝟏 − 𝟑

𝟑
𝟐
−
𝟏
𝟐

      ⟹    
𝐲 − 𝟑

𝐱 −
𝟏
𝟐

=
−𝟒 

𝟐
𝟐

     ⟹    
𝐲 − 𝟑

𝐱 −
𝟏
𝟐

=
−𝟒

𝟏
ي  الوسطير       

 
 الطرفير   ف

𝒚 − 𝟑 = −𝟒𝒙 +
𝟒

𝟐
     ⟹    𝒚 − 𝟑 = −𝟒𝒙 + 𝟐 

𝒚 + 𝟒𝒙 = 𝟐 + 𝟑   ⟹    𝒚 + 𝟒𝒙 = معادلة المستقيم    𝟓   

 ستعمل معادلة الميل والنقطة لكل مستقيم لتحديد ميله والنقطة المار بها : ا

             𝒚 +
𝟑

𝟐
= −𝟓 𝒙 − 𝟖                                                         𝒚 − 𝒙 = 𝟖 

 الحل : 

𝐲 +
𝟑

𝟐
= −𝟓 𝐱 − 𝟖                                                            𝐲 = 𝐱 + 𝟖 

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏                                                         𝐲 − 𝟎  = 𝟏 𝐱 + 𝟖  

𝐦 = −𝟓 ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  𝟖,−
𝟑

𝟐
                                        𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏  

                                                                                            𝐦 = 𝟏 ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  −𝟖, 𝟎  

             
𝟑

𝟓
𝐲 =

𝟓

𝟐
 𝐱 + 𝟐  

 الحل : 

𝟑𝐲

𝟓
=
𝟓 𝐱 + 𝟐 

𝟐
ي  الوسطير      

 
⟹      الطرفير   ف    𝟔𝐲 = 𝟐𝟓 𝐱 + 𝟐     ÷ 𝟔 ⟹ 𝐲 =

𝟐𝟓

𝟔
 𝐱 + 𝟐  

𝒚 − 𝟎 =
𝟐𝟓

𝟔
 𝒙 + 𝟐  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏  

𝐦 =
𝟐𝟓

𝟔
 ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  −𝟐, 𝟎  

  ثم جد مقطعه :  
ر
 معادلة المستقيم لكل مما يأن

                        −𝟑, 𝟕   , −𝟑 =                                                     الميل

  الحل : 

𝐦 = −𝟑   ,    −𝟑, 𝟕           ⟹    𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏   بالتعويض الميل والنقطة                    

𝟏𝟔 𝟏𝟕 

 النقطة -بالمقارنة مع معادلة الميل 

 النقطة -بالمقارنة مع معادلة الميل 

 الحل : 

𝟏𝟖 

𝟏𝟗 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  
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𝐲 − 𝟕 = −𝟑 𝐱 −  −𝟑     ⟹    𝐲 − 𝟕 = −𝟑 𝐱 + 𝟑    ⟹    𝐲 − 𝟕 = −𝟑𝐱 − 𝟗 

𝐲 = −𝟑𝐱 − 𝟗 + 𝟕 

𝐲 = −𝟑𝐱 − مالمستقي           𝟐  معادلة 

                 𝟎,−𝟑   ,
𝟏

𝟓
= ,   𝟒−,𝟏                                             الميل

−𝟏   

𝟐
=  الميل

 الحل : 

𝐦 =
𝟏

𝟓
  ,  𝟎, −𝟑                                                       𝐦 =

−𝟏  

𝟐
 ,  𝟏, −𝟒  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏   بالتعويض الميل والنقطة         𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏   بالتعويض الميل والنقطة  

𝐲 −  −𝟑 =
𝟏

𝟓
 𝐱 − 𝟎  ⟹ 𝐲 + 𝟑 =

𝟏

𝟓
𝐱            𝒚 −  −𝟒 =

−𝟏  

𝟐
 𝒙 − 𝟏  

𝟓𝐲 + 𝟏𝟓 = 𝐱  ⟹ 𝟓𝐲 = 𝐱 − 𝟏𝟓  ÷ 𝟓               𝐲 + 𝟒 =
−𝟏  

𝟐
 𝐱 − 𝟏 ⟹ 𝟐𝐲 + 𝟖 = −𝐱 + 𝟏 

𝐲 =
𝟏

𝟓
𝐱 − 𝟐𝐲                                 معادلة المستقيم   𝟑 = −𝐱 + 𝟏 − 𝟖 ⟹ 𝟐𝐲 = −𝐱 − 𝟕   ÷ 𝟐  

                                                                                    𝐲 =
−𝟏   

𝟐
𝐱 −

𝟕

𝟐
                        معادلة المستقيم       

 استعمل معادلة الميل والمقطع لكل مستقيم لتحديد ميله ومقطعه : 

             𝒚 + 𝟕 = 𝟑𝒙 + 𝟓                                            
𝟏

𝟑
𝒚 = −𝟓𝒙 − 𝟏 

  الحل : 

𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟓 − 𝟕                                                          
𝟏

𝟑
𝒚 = −𝟓𝒙 − 𝟏 

𝐲 = 𝟑𝐱 − 𝟐                                                                𝒚 = −𝟏𝟓𝒙 − 𝟑 

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤                                                                 𝐲 =  𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦 = 𝟑 , 𝐤 = −𝟐                                                         𝐦 = −𝟏𝟓 , 𝐤 = −𝟑 

            𝟕𝐲 = 𝟖𝐱 

𝟕𝐲 = 𝟖𝐱    ÷ 𝟕    ⟹     𝐲 =
𝟖

𝟕
𝐱 + 𝟎 

                                            𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐲 

 تدرب وحل مسائل حياتية 

𝟐𝟎 𝟐𝟏 

 الحل : 

𝟐𝟐 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   𝐱𝟏, 𝐲𝟏  

 مقطعال -لمقارنة مع معادلة الميل با مقطعال -لمقارنة مع معادلة الميل با

𝟐𝟑 

𝟐𝟒 

 الحل : 

 مقطعال -لمقارنة مع معادلة الميل با

 الحل : 

 

𝐦 =
𝟖

𝟕
 , 𝐤 =  𝟎
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   𝟏𝟎𝟎𝐜𝐦نابه   يل عندما كان طول لكل شهر . افرض انك بدأت بمراقبة ف 𝟏𝐜𝐦ينمو ناب الفيل طول حياته بمعدل  احياء :            

 شهرا من المراقبة .  𝐧النقطة معادلة تمثل نمو ناب الفيل بعد  –اكتب عل صورة الميل              

 الحل : 

𝐦 = 𝐧  ,  𝟏, 𝟏𝟎𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏   النقطة−  بالتعويض معادلة الميل

𝐲 − 𝟏𝟎𝟎 = 𝐧 𝐱 − 𝟏  

يا               المجاور يمثل كمية المياه المتسربة ن خزان خلال  ء : فت  
 
 التمثيل البيان

ة زمنية معينة . اكتب عل صورة نقطتي   معادلة تمثل تسرب المياه              فتر

 ثانية .   𝐧بعد            

  الحل :       

,𝟓 ولتكن :  من الجدول المجاور نأخذ أي نقطتي                      𝟏𝟎  ,  𝟏𝟓, 𝟑𝟎            

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐲 − 𝟏𝟎

𝐱 − 𝟓
=
𝟑𝟎 − 𝟏𝟎

𝟏𝟓 − 𝟓
     ⟹     

𝐲 − 𝟏𝟎

𝐱 − 𝟓
=
𝟐𝟎

𝟏𝟎
   ⟹   

𝐲 − 𝟏𝟎

𝐱 − 𝟓
= ي  الوسطير      𝟐

 
 الطرفير   ف

𝐲 − 𝟏𝟎 = 𝟐𝐱 − 𝟏𝟎    ⟹    𝐲 − 𝟐𝐱 = −𝟏𝟎 + 𝟏𝟎 

𝐲 − 𝟐𝐱 =   معادلة تمثل تسرب المياه        𝟎

           المعادلة  مليون دينار .  𝟏𝟎𝟓مليون دينار بدفعات شهرية متساوية مقدارها  𝟑𝟎يريد شخص تسديد مبلغ قدره  نقود :          

𝐲التالية   الخطية            = −𝟏. 𝟓𝐱 +            –معادلة الميل    الاشهر , استعمل عدد  𝐱القيمة الباقية من المبلغ ,    𝐲حيث   𝟑𝟎

 المقطع لتحديد ميله ومقطعه .           

                                  الحل :   

𝐲 = −𝟏. 𝟓𝐱 + 𝟑𝟎 

      𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦 = −𝟏.𝟓 , 𝐤 = 𝟑𝟎 

 

𝟐𝟓 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  

𝟐𝟔 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

          

          

          

          

          

          

          

          

 
 𝟓   𝟏𝟎   𝟏𝟓  𝟐𝟎 

𝟏𝟎 

 

𝟐𝟎 

 

𝟑𝟎 

 

𝟒𝟎 

 

𝟐𝟕 

 مقطعال -لمقارنة مع معادلة الميل با
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  دراسة حديثة توصلت الى أن الشخص يفقد  صحة :           
 
 اكتب المعادلة   عند استهلاكه علبة سكائر واحدة . ساعة من عمره  𝟐ف

  تمثل ذلك ومثلها بيانيا . ا                
 لتر

 الحل : 

 𝟔 𝟒 𝟐 الزمن ) ساعة (

 𝟑 𝟐 𝟏 الاستهلاك
𝐲−𝐲𝟏

𝐱−𝐱𝟏
=

𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐲−𝟐

𝐱−𝟏
=

𝟒−𝟐

𝟐−𝟏
     ⟹  

𝐲−𝟐

𝐱−𝟏
=

𝟐

𝟏
ي  الوسطير    

 
 الطرفير   ف

𝐲 − 𝟐 = 𝟐𝐱 − 𝟐 ⟹ 𝐲 = 𝟐𝐱 − 𝟐 + 𝟐 

𝐲 = 𝟐𝐱   معادلة المستقيم  

 

 

  الشكل المجاور جد معادلة المستقيم  هندسة :           
 
 استعمل المعلومات ف

  الحالات التالية :           
 
 ف

          𝐢      نقطتان 𝐢𝐢  نقطة       –ميل 𝐢𝐢𝐢  مقطعه الصادي  –ميل 

 الحل : 

,𝟑 النقطتان هما :                 𝟎  ,  𝟎, 𝟐  

𝐢  
𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

     ⟹     
𝐲 − 𝟎

𝐱 − 𝟑
=
𝟐 − 𝟎

𝟎 − 𝟑
    ⟹     

𝐲

𝐱 − 𝟑
=
−𝟐  

𝟑
ي  الوسطير     

 
 الطرفير   ف

   𝟑𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟔  ⟹    𝟑𝐲 + 𝟐𝐱 =   معادلة المستقيم    𝟔

𝐢𝐢  𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟐 − 𝟎

𝟑 − 𝟎
=
−𝟐   

𝟑
    ,  𝟑, 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏    النقطة−  بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟎 =
−𝟐   

𝟑
 𝐱 − 𝟑  ⟹   𝟑𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟔 ⟹ 𝟑𝐲 + 𝟐𝐱 =   معادلة المستقيم   𝟔

 

 

𝟐𝟖 

,𝟏 نأخذ أي نقطتي   من الجدول ولتكن  𝟐  ,  𝟐, 𝟒  
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐 , 𝐲𝟐  

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝟐𝟗           

          

          

          

          

          

          

          

 

𝟏     𝟐    𝟑    𝟒     𝟓 

𝟏 
𝟐 
𝟑 

𝟒 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  

,

 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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𝐢𝐢𝐢  𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
=

𝟐−𝟎

𝟑−𝟎
=

−𝟐   

𝟑
    ,  𝟑, 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏    النقطة−  بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟎 =
−𝟐   

𝟑
 𝐱 − 𝟑  ⟹   𝟑𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟔   ÷ 𝟑  ⟹   𝐲 =

−𝟐   

𝟑
+   معادلة المستقيم  𝟐

 

 فكر 

  النقطتي    𝟒د مستقيم ميله هل يوج تفكت  ناقد :            
 
,𝟓 ويمر ف 𝟕  ,  𝟖,     فاكتب معادلته  ؟ ان وجدت مستقيما كهذا   𝟐−

 والا فعلل جوابك .             

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟐− 𝟕  

𝟖 − 𝟓
=
−𝟗  

𝟑
= −𝟑 

 يمر بالنقطتي   .  𝟒لا يوجد مستقيم ميله 

  النقطة  :تحد            
 
  النظت  الجمع  لتقاطعه العمودي ويمر ف

,𝟐 مستقيم تقاطعه الأفقر  النقطة هذا     –اكتب معادلة الميل   𝟑

 المستقيم .             

  الحل : 

 𝟐, 𝟑 ,  𝟎, 𝟎  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟎 − 𝟑

𝟎 − 𝟐
=
−𝟑

−𝟐
=
𝟑

𝟐
 

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏    النقطة−  بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟐 =
𝟑

𝟐
 𝐱 − 𝟑    ⟹     𝟐𝐲 − 𝟒 = 𝟑𝐱 − 𝟗   ⟹    𝟐𝐲 − 𝟑𝐱 = −𝟗 + 𝟒 

𝟐𝐲 − 𝟑𝐱 = معادلة المستقيم   𝟓−   

معادلة مستقيم ميله  ايهما صحيح :          
𝟑

𝟓
,𝟏− ويمر بالنقطة   𝟕  . 

𝒚كتب احمد المعادلة بشكل            − 𝟕 =
𝟓

𝟑
 𝒙 + 𝒚محمد المعادلة وكتب   𝟏 − 𝟕 =

𝟑

𝟓
 𝒙 +  صحيحة ؟  أيهما اجابته    𝟏

  الحل : 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  

,

 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟑𝟎 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟑𝟏 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟑𝟐 
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𝐦 =
𝟑

𝟓
 ,  −𝟏, 𝟕  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏      النقطة−  بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟕 =
𝟑

𝟓
 𝐱 −  −𝟏      ⟹   𝐲 − 𝟕 =

𝟑

𝟓
 𝐱 + 𝟏  

 محمد اجابته صحيحة . 

 تمثيلها بمعادلة الخط المستقيم .  يمكنمسألة من واقع الحياة                  

ى محمد أجهزة كهربائية بالتقسيط حيث دفع  الحل :  الف دينار كل شهر . اكتب  𝟏𝟎𝟎الف دينار دفعة أولى ويدفع  𝟕𝟓𝟎اشتر

 والمقطع لتحديد ميله ومقطعه .  –شهرا , استعمل معادلة الميل  𝐱معادلة المبلغ الكل  الذي سيدفعه بعد 

𝐲 = 𝟏𝟎𝟎𝐱 +   معادلة المبلغ الكلي              𝟕𝟓𝟎

𝐲 =     𝐦𝐱 +   𝐤 

𝐦 = 𝟏𝟎𝟎  , 𝐤 = 𝟕𝟓𝟎 

 

 

المستقيمات المتوازية  

 

 

 

  اثبات :  ملاحظ     ة :    
 
 يمكن تطبيق الميل عل المستقيمات المتوازية ف

 ه  رؤوس متوازي الأضلاع .  𝐀𝐁𝐂𝐃النقاط   𝟏                   

 تقع عل استقامة واحدة .   𝐀𝐁𝐂النقاط   𝟐                   

           

 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  ,

 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 
ط انهما غت  عموديي   :   يكون أي مستقيمي   متوازيي   عندما يتساوى ميلهما بسرر

𝐋𝟏الصيغة الرياضية :             ∥ 𝐋𝟐   ⟺     𝐦𝟏 = 𝐦𝟐 
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,𝐀 −𝟐بي   ان النقط                    𝟑  , 𝐁 −𝟏, 𝟒  , 𝐂 𝟐,−𝟏  , 𝐃 𝟏,−𝟐   رؤوس متوازي الاضلاع𝐀𝐁𝐂𝐃   . باستعمال الميول 

  الحل : 

, 𝐃 𝟏,−𝟐نجد الميل بي   النقطتي    𝐂 𝟐,−𝟏                         نجد الميل بي   النقطتي𝐀 −𝟐, 𝟑 , 𝐁 −𝟏, 𝟒  

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
                                                                         𝐦 =

𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐦𝐀𝐁      =
𝟒−𝟑

−𝟏− −𝟐 
=

𝟏

−𝟏+𝟐
=

𝟏

𝟏
= 𝟏                           𝐦𝐁𝐂      =

−𝟏− −𝟐 

𝟐−𝟏
=

𝟏

𝟏
= 𝟏 

∴ 𝐦𝐀𝐁      = 𝐦𝐃𝐂      = 𝟏  ⟹    𝐀𝐁      ∥ 𝐃𝐂       

                 متوازي اضلاع   𝐀𝐁𝐂𝐃الشكل 

 

, 𝐀 −𝟐,−𝟏اثبت أن النقط :                    𝐁 −𝟏, 𝟎 , 𝐂 𝟐,  حدة . تقع عل استقامة وا  𝟑

  الحل : 

𝐀 −𝟐,−𝟏 , 𝐁 −𝟏, 𝟎             𝐁 −𝟏, 𝟎 , 𝐂 𝟐, 𝟑    

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
                            𝐦 =

𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
  

𝐦𝐀𝐁      =
𝟎− −𝟏 

−𝟏− −𝟐 
                 𝐦𝐁𝐂      =

𝟑−𝟎

𝟐− −𝟏 
 

𝐦𝐀𝐁      =
−𝟏   

𝟏
= −𝟏                 𝐦𝐁𝐂      =

𝟑

𝟑
= 𝟏 

 ∵ 𝐦𝐀𝐁      = 𝐦𝐁𝐂         ⟸   ∴  النقط𝐀𝐁𝐂  . تقع عل استقامة واحدة 

,𝐂 𝟓جد معادلة المستقيم المار بالنقطة                     ,𝐀 𝟒والموازي للمستقيم المار بالنقطتي     𝟑 𝟓 , 𝐁 𝟐,−𝟑  

  :الحل 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟑− 𝟓  

𝟐 − 𝟒
=
−𝟖

−𝟐
= 𝟒  ⟹   ∴ 𝐦 = 𝟒  . 𝐂 𝟓, 𝟑  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏         النقطة−  بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟑 = 𝟒 𝐱 − 𝟓    ⟹    𝐲 − 𝟑 = 𝟒𝐱 − 𝟐𝟎   ⟹    𝐲 = 𝟒𝐱 − 𝟐𝟎 + 𝟑 

𝐲 = 𝟒𝐱 −   معادلة المستقيم      𝟏𝟕

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐁 

𝐀 

𝐃 

𝐂 

𝐘 

𝐗 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐗 

𝐀 

𝐁 

𝐘 

𝐂 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏 , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,

 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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∶    𝐋𝟏ليكن :                    𝐲 =
−𝟓   

𝟑
𝐱 + 𝟒 , 𝐋𝟐    ∶ 𝐲 =

𝟓

𝟑
𝐱 + 𝟒 , 𝐋𝟑    ∶ 𝐲 =

−𝟓   

𝟑
𝐱 −  ولماذا ؟       أي المستقيمات متوازية .  𝟒

𝐋𝟏    ∶ 𝐲 =
−𝟓   

𝟑
𝐱 + 𝟒                    𝐋𝟐    ∶ 𝐲 =

𝟓

𝟑
𝐱 + 𝟒                 𝐋𝟑    ∶ 𝐲 =

−𝟓   

𝟑
𝐱 − 𝟒 

         𝐲 = 𝐦𝐱 +  𝐤                           𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤                           𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦𝟏 =
−𝟓   

𝟑
 , 𝐤 = 𝟒                      𝐦𝟐 =

𝟓

𝟑
 , 𝐤 = 𝟒                       𝐦𝟑 =

−𝟓   

𝟑
 , 𝐤 = −𝟒 

∴ 𝐦𝟏 = 𝐦𝟐    ⟹     𝐋𝟏     ∥ 𝐋𝟐       , 𝐤𝟏 ≠ 𝐤𝟐 

 

المستقيمات المتعامدة  

 

 

 

 

 

 

  اثبات ان المثلث ملاحظ   ة : 
 
  المستقيمات ف

 
 قائم الزاوية .   𝐀𝐁𝐂يكون تطبيق الميل ف

,𝐀 𝟐بي   أن النقط :                    𝟒 , 𝐁 −𝟒, 𝟐 , 𝐂 −𝟐,−𝟒  لزاوية . حدد الزاوية القائمة فيه رؤوس لمثلث قائم ا 

   𝐀𝐁𝐂المثلث   الحل : 
 
⊥      𝐁   ⟸   𝐀𝐁قائم الزاوية ف 𝐁𝐂       

𝐀 𝟐, 𝟒 , 𝐁 −𝟒, 𝟐                             𝐁 −𝟒, 𝟐 , 𝐂 −𝟐,−𝟒  

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
                             𝐦 =

𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐦𝐀𝐁      =
𝟐−𝟒

−𝟒−𝟐   
                     𝐦𝐁𝐂      =

−𝟒−𝟐

−𝟐− −𝟒    
 

𝐦𝐀𝐁      =
−𝟐

−𝟔
=

𝟏

𝟑
                    𝐦𝐁𝐂      =

−𝟔  

𝟐
= −𝟑  

𝐦𝐀𝐁      ×𝐦𝐁𝐂      =
𝟏

𝟑
×  −𝟑 = −𝟏  ⟹  𝐀𝐁      ⊥ 𝐁𝐂       

 

𝐋𝟏    ⊥ 𝐋𝟐      ⟺   𝐦𝟏 =
−𝟏   

𝐦𝟐
 

𝐋𝟏    ⊥ 𝐋𝟐      ⟺   𝐦𝟏 ×𝐦𝟐 = −𝟏 

 الصيغة الرياضية :  يكون المستقيمي   متعامدان عندما يكون ميل احدهما مقلوب ميل الآخر بعكس الإشارة . 

ب ميلهما أو يكون المستقيمي   متعامدان اذا كان  𝟏−حاصل ض   الصيغة الرياضية :     =

 

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐁 

𝐀 

𝐂 

𝐗 

𝐘 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

الحل :  
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,𝐀 𝟎العمودي عل المستقيم المار   𝐂 𝟑,−𝟒دلة المستقيم المار بالنقطة جد معا                   𝟑 , 𝐁 𝟐,−𝟐  

   الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐦𝐋𝟏    =
−𝟐 − 𝟑   

𝟐 − 𝟎
=
−𝟓   

𝟐
 

=    𝐦𝐋𝟐  ⟸المستقيمان متعامدان    ∵ 
𝟐

𝟓
 شارة (بعكس الا      𝐋𝟏) مقلوب ميل      

𝐦 =
𝟐

𝟓
 , 𝐂 𝟑,−𝟒  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏         النقطة−  بالتعويض الميل

𝐲 −  −𝟒 =
𝟐

𝟓
 𝐱 − 𝟑    ⟹    𝐲 + 𝟒 =

𝟐

𝟓
 𝐱 − 𝟑  

𝟓𝐲 + 𝟐𝟎 = 𝟐𝐱 − 𝟔     ⟹   𝟓𝐲 = 𝟐𝐱 − 𝟔 − 𝟐𝟎 

𝟓𝐲 = 𝟐𝐱 − 𝟐𝟔     ÷ 𝟓 

𝐲 =
𝟐

𝟓
𝐱 −

𝟐𝟔

𝟓
  معادلة المستقيم         

  تجعل ميل المستقيم المار بالنقطتي    𝐚جد قيمة                   
,𝐚 التر −𝟒 ,  𝟑,  𝟓يساوي   𝟏

   الحل : 

𝒎 = 𝟓  ,  𝐚, −𝟒 ,  𝟑, 𝟏  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝟓 =
𝟏 −  −𝟒 

𝟑 − 𝐚
   ⟹   

𝟓

𝟏
=  

𝟓

𝟑 − 𝐚
ي  الوسطير         

 
  الطرفير   ف

𝟏𝟓 − 𝟓𝐚 = 𝟓   ⟹    𝟓𝐚 = 𝟏𝟓 − 𝟓   ⟹   𝟓𝐚 = 𝟏𝟎   ⟹   𝐚 =
𝟏𝟎

𝟓
= 𝟐 

 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        

, 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐 , 𝐲𝟐  
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 تأكد من فهمك 

,𝐀 −𝟐يمر بالنقطتي    𝐀𝐁المستقيم            𝟒 , 𝐁 𝐚, جد قيمة    𝐂 𝟔,−𝟔 ,𝐃 𝟐,−𝟕يمر بالنقطتي    𝐂𝐃يوازي المستقيم   𝟔

𝐚               . 

  الحل : 

𝐀 −𝟐, 𝟒 , 𝐁 𝐚, 𝟔    𝐂 𝟔,−𝟔 , 𝐃 𝟐,−𝟕  

𝐦𝐀𝐁      = 𝐦𝐂𝐃                                    المستقيمان  متوازيان    ⟹ 𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝟔 − 𝟒

𝐚 −  −𝟐 
=
−𝟕 −  −𝟔 

𝟐 − 𝟔
     ⟹     

𝟐

𝐚 + 𝟐
=
−𝟏

−𝟒
   ⟹  

𝟐

𝐚 + 𝟐
=
𝟏

𝟒
ي  الوسطير    

 
 الطرفير   ف

𝐚 + 𝟐 = 𝟖   ⟹    𝐚 = 𝟖 − 𝟐 = 𝟔 

  تجعل 𝐚جد قيمة           
,𝐚 ميل المستقيم المار بالنقطتي    التر 𝟐 ,  𝟔, يساوي   𝟏

−𝟏   

𝟒
 

  الحل : 

𝐦 =
−𝟏   

𝟒
 ,  𝐚, 𝟐   ,  𝟔, 𝟏  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

    ⟹    
−𝟏   

𝟒
=
𝟏 − 𝟐

𝟔 − 𝐚
    ⟹   

−𝟏   

𝟒
=

−𝟏

𝟔 − 𝐚
ي  الوسطير      

 
رفير  الط ف     

−𝟔 + 𝐚 = −𝟒  ⟹    𝐚 = −𝟒 + 𝟔 = 𝟐 

,𝐀 𝟑متوازي اضلاع حيث :  𝐀𝐁𝐂𝐃برهن أن الشكل            𝟎 , 𝐁 𝟎, 𝟒 , 𝐂 −𝟑, 𝟎 , 𝐃 𝟎,−𝟒  

  توازي الاضلاع كل ضلعي   متقابلي   متوازيي     الحل : 
 
 ف

𝐀 𝟑, 𝟎 , 𝐁 𝟎, 𝟒                      𝐂 −𝟑, 𝟎 ,𝐃 𝟎,−𝟒  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                          𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐦𝐀𝐁      =
𝟒−𝟎

𝟎−𝟑
=

𝟒

−𝟑  
          𝐦𝐂𝐃      =

−𝟒−𝟎  

𝟎− −𝟑 
 

𝐦𝐀𝐁      =
−𝟒   

𝟑
                          𝐦𝐂𝐃      =

−𝟒  

𝟑
 

 

 ∵ 𝐦𝐀𝐁      =  𝐦𝐂𝐃         ⟸   ∴   الشكل𝐀𝐁𝐂𝐃  . متوازي اضلاع 

𝟏 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏     , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏     , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟐 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟑 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏     , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

            

 

𝐁 

𝐀 
𝐂 

𝐃 

𝐘 

𝐗 
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, 𝐀 −𝟓,−𝟕حيث :    𝐀𝐁𝐂△برهن أن            𝐁 −𝟖,−𝟐 , 𝐂 −𝟒,−𝟑   . قائم الزاوية . حدد الزاوية القائمة 

   الحل : 

𝐀 −𝟓,−𝟕 , 𝐁 −𝟖,−𝟐                             𝐁 −𝟖,−𝟐 , 𝐂 −𝟒,−𝟑          𝐀 −𝟓,−𝟕 , 𝐂 −𝟒,−𝟑   

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                                             𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                         𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐦𝐀𝐁      =
−𝟐 −  −𝟕 

−𝟖 −  −𝟓 
=
−𝟐 + 𝟕   

−𝟖 + 𝟓
          𝐦𝐁𝐂      =

−𝟑 −  −𝟐 

−𝟒 −  −𝟖 
             𝐦𝐁𝐂      =

−𝟑 −  −𝟕 

−𝟒 −  −𝟓 
 

𝐦𝐀𝐁      =
𝟓

−𝟑  
                                           𝐦𝐁𝐂      =

−𝟏   

𝟒
                               𝐦𝐁𝐂      =

𝟒

𝟏
 

∵ 𝐦𝐁𝐂      × 𝐦𝐁𝐂      =
−𝟏   

𝟒
×

𝟒

𝟏
= −𝟏   ⟹  𝐀𝐂      ⊥ 𝐁𝐂       

, 𝐀 𝟎,−𝟏أثبت أن النقط :             𝐁 𝟒, 𝟐 , 𝐂 𝟖,  تقع عل استقامة واحدة .   𝟓

, 𝐀 𝟎,−𝟏                  الحل :  𝐁 𝟒, 𝟐                                                       𝐁 𝟒, 𝟐 , 𝐂 𝟖, 𝟓                               

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

  ⟹   𝐦𝐀𝐁      =
𝟐 −  −𝟏 

𝟒 − 𝟎
=
𝟑

𝟒
              𝐦 =

𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

  ⟹   𝐦𝐁𝐂      =
𝟓 − 𝟐

𝟖 − 𝟒
=
𝟑

𝟒
 

 ∵ 𝐦𝐀𝐁      = 𝐦𝐁𝐂      =
𝟑

𝟒
 تقع عل استقامة واحدة .  𝐀𝐁𝐂النقاط  ∴   ⟸  

,𝟒− المار بالنقطة جد معادلة المستقيم           , 𝟐−,𝟑 العمودي عل المستقيم المار بالنقطتي     𝟎  𝟔, 𝟎                  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐦𝐋𝟏    =
𝟎 −  −𝟐 

𝟔 − 𝟑
=
𝟐

𝟑
 

=    𝐦𝐋𝟐  ⟸المستقيمان متعامدان    ∵ 
−𝟑   

𝟐
 رة (بعكس الاشا     𝐋𝟏) مقلوب ميل      

𝐦 =
−𝟑  

𝟐
 ,  −𝟒, 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏         النقطة−  بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟎 =
−𝟑   

𝟐
 𝐱 −  −𝟒     ⟹    𝐲 =

−𝟑   

𝟐
 𝐱 + 𝟒  

𝟐𝒚 = −𝟑𝒙 − 𝟏𝟐   ÷ 𝟐     ⟹   𝒚 =
−𝟑   

𝟐
𝒙 −   معادلة المستقيم        𝟔

𝟒 

𝟓 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏     , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟔 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        

, 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
                   الحل : 
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تدرب وحل التمرينات  

,𝐀 𝟎حيث  𝐀𝐁المستقيم            𝟐 , 𝐁 𝟑, حيث  𝐄𝐅والمستقيم   𝐂 𝟔,−𝟐 ,𝐃 𝟗,−𝟒حيث  𝐂𝐃المستقيم   𝟎

𝐄 𝟎,−𝟓 , 𝐅 𝟐,−𝟐             ما علاقة𝐀𝐁          بالمستقيمي𝐄𝐅, 𝐂𝐃  . ؟ بي   ذلك 

  الحل : 

𝐀 𝟎, 𝟐 , 𝐁 𝟑, 𝟎                         𝐂 𝟔,−𝟐 ,𝐃 𝟗,−𝟒                             𝐄 𝟎,−𝟓 , 𝐅 𝟐,−𝟐   

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                                𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                                      𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐦𝐀𝐁      =
𝟎 − 𝟐

𝟑 − 𝟎
=
−𝟐   

𝟑
          𝐦𝐂𝐃      =

−𝟒 −  −𝟐 

𝟗 − 𝟔
=
−𝟐   

𝟑
         𝐦𝐄𝐅     =

−𝟐 −  −𝟓 

𝟐 − 𝟎
=
𝟑

𝟐
 

∴ 𝐦𝐀𝐁      = 𝐦𝐂𝐃      =
−𝟐   

𝟑
   ⟹   𝐀𝐁      ∥ 𝐂𝐃                  المستقيمان متوازيان 

∴ 𝐦𝐀𝐁      × 𝐦𝐄𝐅     =
−𝟐   

𝟑
×

𝟑

𝟐
= −𝟏  ⟹ 𝐀𝐁      ⊥ 𝐄𝐅             مانالمستقي متعامدان   

, 𝐀 𝟎,−𝟕هل النقط :           𝐁 𝟏,−𝟏 , 𝐂 𝟐,  بي   ذلك .     ؟ تقع عل مستقيم واحد   𝟑

  الحل : 

𝐀 𝟎,−𝟕 , 𝐁 𝟏,−𝟏                                            𝐁 𝟏,−𝟏 , 𝐂 𝟐, 𝟑  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                                                      𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

  

𝐦𝐀𝐁      =
−𝟏 −  −𝟕 

𝟏 − 𝟎
=
−𝟏 + 𝟕

𝟏
= 𝟔             𝐦𝐁𝐂      =

𝟑 −  −𝟏 

𝟐 − 𝟏
=
𝟑 + 𝟏

𝟏
= 𝟒 

 ∵ 𝐦𝐀𝐁      ≠ 𝒎𝑩𝑪           ⟸    ∴   النقط𝐀𝐁𝐂  . لا تقع عل مستقيم واحد 

,𝐀 𝟏مستطيل حيث :  𝐀𝐁𝐂𝐃برهن أن الشكل           𝟒 , 𝐁 𝟐, 𝟔 , 𝐂 𝟖, 𝟑 ,𝐃 𝟕, 𝟏  

  الحل : 

𝐀 𝟏, 𝟒 , 𝐁 𝟐, 𝟔                                                𝐂 𝟖, 𝟑 ,𝐃 𝟕, 𝟏  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                                                      𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

  

𝐦𝐀𝐁      =
𝟔 − 𝟒

𝟐 − 𝟏
=
𝟐

𝟏
= 𝟐                                   𝐦𝐂𝐃      =

−𝟏 − 𝟑   

𝟕 − 𝟖
=
−𝟐

−𝟏
= 𝟐 

 ∵ 𝐦𝐀𝐁      = 𝐦𝐂𝐃           ⟸    ∴    الشكل𝐀𝐁𝐂𝐃   مستطيل

𝟕 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏       , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟖 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟗 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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,𝐀 𝟒حيث :  𝐀𝐁𝐂برهن ان المثلث           𝟎 , 𝐁 −𝟐, 𝟐 , 𝐂 −𝟒,  قائم الزاوية ثم حدد الزاوية القائمة .   𝟒

  الحل : 

𝐀 𝟒, 𝟎 , 𝐁 −𝟐, 𝟐                        𝐁 −𝟐, 𝟐 , 𝐂 −𝟒, 𝟒                  𝐀 𝟒, 𝟎 , 𝐂 −𝟒, 𝟒  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                               𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                            𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐦𝐀𝐁      =
𝟐 − 𝟎

−𝟐 − 𝟒   
                      𝐦𝐁𝐂      =

𝟒 − 𝟐   

−𝟒 −  −𝟐 
                𝐦𝑨𝑪      =

𝟒 − 𝟎

−𝟒 − 𝟒
 

𝐦𝐀𝐁      =
𝟐

−𝟔  
=
−𝟏   

𝟑
                𝐦𝐁𝐂      =

−𝟐

−𝟏
= 𝟐                       𝐦𝐀𝐂      =

𝟒

−𝟖   
=
−𝟏   

𝟐
  

𝐦𝐁𝐂      × 𝐦𝐀𝐂      = 𝟐 ×  
−𝟏   

𝟐
 = −𝟏  ⟹    𝐁𝐂      ⊥ 𝐀𝐂       

, 𝟐−,𝟑 والموازي للمستقيم المار بالنقطتي     𝟏−,𝟏 جد معادلة المستقيم المار بالنقطة             𝟔, 𝟎  

  الحل : 

𝐲 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟎 −  −𝟐 

𝟔 − 𝟑
=
𝟐

𝟑
   , 𝐦 =

𝟐

𝟑
  ,  𝟏, −𝟏  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏         النقطة−  بالتعويض الميل

𝐲 −  −𝟏 =
𝟐

𝟑
 𝐱 − 𝟏    ⟹    𝐲 + 𝟏 =

𝟐

𝟑
 𝐱 − 𝟏    ⟹    𝟑𝐲 + 𝟑 = 𝟐𝐱 − 𝟐 

𝟑𝒚 = 𝟐𝒙 − 𝟐 − 𝟑    ⟹    𝟑𝒚 = 𝟐𝒙 − 𝟓   ÷ 𝟑 

𝐲 =
𝟐

𝟑
𝐱 −

𝟓

𝟑
  معادلة المستقيم    

 

  تدرب وحل مسائل حياتية

ياء :                                                                                          من احد السدود       ةيمثل الجدول المجاور كمية المياه المتدفق فت  

ة معينة من الزمن . هل بيانات الجدول تمث                                                                                     ل خط مستقيم ؟       خلال فتر

 بي   ذلك .          

  الحل : 

 

𝟏𝟎 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐱𝟐 , 𝐲𝟐  

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟏 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   

, 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟐 

 المياه المتدفقة

 الزمن ) ثوان ( 𝐦𝟑حجم الماء 

𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎 𝟓 
𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎 𝟏𝟎 

𝟐𝟐𝟓𝟎𝟎𝟎 𝟏𝟓 

 



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              54

 

 𝟓, 𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎 ,  𝟏𝟎, 𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎                    𝟏𝟎, 𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎 ,  𝟏𝟓, 𝟐𝟐𝟓𝟎𝟎𝟎  

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
                                    𝐦 =

𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐦𝟏 =
𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎−𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟎−𝟓
                        𝐦𝟐 =

𝟐𝟐𝟓𝟎𝟎𝟎−𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟓−𝟏𝟎
 

𝐦𝟏 =
−𝟔𝟎𝟎𝟎𝟎

𝟓
= −𝟏𝟐𝟎𝟎𝟎         𝐦𝟐 =

𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎

𝟓
= 𝟒𝟐𝟎𝟎𝟎 

 𝐦𝟏 ≠ 𝐦𝟐     ⟸     ∴ بيانات الجدول لا تمثل خط مستقيم 

,𝟒 شبه منحرف حيث أن احداثيات القاعدة العليا  𝐀𝐁𝐂𝐃برهن أن الشكل  هندسة :            𝟓 ,  𝟔, السفل  والقاعدة   𝟐

 −𝟐, 𝟓 ,  . هل هو قائم الزاوية ؟ بي   ذلك .              𝟏−,𝟐 

  الحل : 

 𝟒, 𝟓 ,  𝟔, ,𝟐−                                 القاعدة العليا       𝟐 𝟓 ,   القاعدة السفل         𝟏−,𝟐 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                                                        𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐦𝟏 =
𝟐 − 𝟓

𝟔 − 𝟒
=
−𝟑   

𝟐
                                          𝐦𝟐 =

−𝟏 − 𝟓

𝟐 −  −𝟐 
=
−𝟔  

𝟒
=
−𝟑   

𝟐
 

∴ 𝐦𝟏 = 𝐦𝟐     ⟹  ∴  الشكل 𝐀𝐁𝐂𝐃 شبه منحرف            

∴  𝐦𝟏 ×𝐦𝟐 =
−𝟑   

𝟐
×  

−𝟑   

𝟐
 =

𝟗

𝟒
≠ −𝟏  ⟹ يسل قائم الزاوية      المنحرف     شبه

                                                                                                    استعمل الخريطة المجاورة لتبي   أن :        خريطة :            

 𝐢                    .  
 
                                                                                                          الطريق الأول يوازي الطريق الثان

 𝐢𝐢                     . عمودي عل الطريق الثالث  
 
                                                                                               الطريق الثان

 𝐢𝐢𝐢                . هل الطريق الأول عمودي عل الطريق الثالث ؟ بي   ذلك 

  الحل : 

 𝐢  . ان الطريقان متوازيان  
  هذا يعت 

 
 الطريق الأول يقابل الطريق الثان

𝐦𝟏)) كل ضلعي   متقابلي   متوازيي   (( أي أن :       = 𝐦𝟐 

  𝐢𝐢يقاطع الطريق الث  
 
  الطريقان متعامدان . أي أن : الطريق الثان

𝐦𝟐الث هذا يعت  ×𝐦𝟑 = −𝟏 

  𝐢𝐢𝐢  : الطريقان متعامدان . أي أن  
𝐦𝟐الطريق الأول يقاطع الطريق الثالث هذا يعت  ×𝐦𝟑 = −𝟏 

          
          
          
          
          
          
          
          
          

 

𝟓          𝟏𝟎        𝟏𝟓 

𝟕𝟓𝟎𝟎𝟎 

𝟏𝟓𝟎𝟎𝟎 

𝟐𝟐𝟓𝟎𝟎𝟎 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏     

, 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏     

, 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟐, 𝐲𝟐     

, 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟐, 𝐲𝟐     

, 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟑 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟒             
            
            
            
            
            
            
            
            
            
            
            

 

𝟏    𝟐     𝟑     𝟒     𝟓 −𝟓 − 𝟒 − 𝟑 − 𝟐 − 𝟏 

𝟏 

𝟐 
𝟑 

−𝟏 
−𝟐 
−𝟑 
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 فكر 

, 𝟏−,𝟐− هل النقاط الآتية :  تحد :              −𝟏, 𝟎 ,  𝟒, 𝟓 ,  𝟐,  حدة ؟ بي   ذلك . تقع عل استقامة وا  𝟑

  الحل : 

 −𝟐,−𝟏 ,  −𝟏, 𝟎                                 −𝟏, 𝟎 ,  𝟒, 𝟓   

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                                        𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

  

𝐦𝟏 =
𝟎 −  −𝟏 

−𝟏 −  −𝟐 
=
𝟏

𝟏
= 𝟏               𝐦𝟐 =

𝟓 − 𝟎

𝟒 −  −𝟏 
=
𝟓

𝟓
= 𝟏 

∵  𝐦𝟏 = 𝐦𝟐    ⟹  ∴  النقاط تقع عل استقامة واحدة    

,𝟑− قال احمد ان المستقيم المار بالنقطتي    اصحح الخطأ :             𝟎 ,  𝟎, بالنقطتي     عمودي عل المستقيم المار   𝟒

 𝟏,
𝟑

𝟒
 ,  𝟎,  طأ احمد وصححه . اكتشف خ               𝟎

  الحل : 

 −𝟑, 𝟎 ,  𝟎, 𝟒                                              𝟏,
𝟑

𝟒
 ,  𝟎, 𝟎  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                                               𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

  

𝐦𝟏 =
𝟒 − 𝟎

𝟎 −  −𝟑 
=
𝟒

𝟑
                                 𝐦𝟐 =

𝟎 −
𝟑
𝟒

𝟎 − 𝟏
=
−
𝟑
𝟒
 

−𝟏
=
𝟑

𝟒
 

∴ 𝐦𝟏 ×𝐦𝟐 =
𝟒

𝟑
×

𝟑

𝟒
= 𝟏 ≠ −𝟏  ⟹   المستقيمان ليس عموديان        

𝟑𝐲المعادلتي   الآتيتي   :  مسألة مفتوحة :             − 𝟓𝐱 = 𝟐𝟎  , 𝟑𝐲 − 𝟓𝐱 =         التشابه  ما   ستقيمان متوازيي   . تمثلان م 𝟏𝟓

  والاختلاف بينهما ؟ وضح ذلك .                 

𝟑𝐲 − 𝟓𝐱 = 𝟐𝟎  ⟹ 𝟑𝐲 = 𝟓𝐱 + 𝟐𝟎  ÷ 𝟑         𝟑𝐲 − 𝟓𝐱 = 𝟏   ⟹   𝟑𝐲 = 𝟓𝐱 + 𝟏𝟓  ÷ 𝟑 

𝐲 =
𝟓

𝟑
𝐱 +

𝟐𝟎

𝟑
                                                             𝐲 =

𝟓

𝟑
𝐱 + 𝟓 

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤 ⟹   𝐦𝟏 =
𝟓

𝟑
 , 𝐤 =

𝟐𝟎

𝟑
               𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤     ⟹   𝐦𝟐 =

𝟑

𝟓
 , 𝐤 = 𝟓 

𝐦𝟏 = 𝐦𝟐   ,   𝐤𝟏 ≠ 𝐤𝟐 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏     , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟓 

𝟏𝟔 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟕 

 : الحل
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,𝟏− لماذا النقاط التالية تقع عل مستقيم يوازي محور السينات :  برير : ت            𝟒 ,  𝟎, 𝟒 ,  𝟐,  ؟  𝟒

  الحل : 

 −𝟏, 𝟒 ,  𝟎, 𝟒                                       𝟎, 𝟒 ,  𝟐, 𝟒   

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

                                        𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

  

𝐦𝟏 =
𝟒 − 𝟒

𝟎 −  −𝟏 
=
𝟎

𝟏
= 𝟎               𝐦𝟐 =

𝟒 − 𝟒

𝟐 − 𝟎
=
𝟎

𝟐
= 𝟎 

∵  𝐦𝟏 = 𝐦𝟐    ⟹  ∴  النقاط تقع عل استقامة واحدة    

𝟓𝒚قالت سارة ان ميل المستقيم  أيهما صح :             + 𝟐𝒙 = هو  𝟏𝟎
𝟐

𝟓
وقال مهند ان ميل  𝟐ومقطعه هو   

−𝟐   

𝟓
 بي    𝟐ومقطعه     

 ايهما صحيح اجابته ؟             

  ل : الح

𝟓𝐲 + 𝟐𝐱 = 𝟏𝟎  ⟹    𝟓𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟏𝟎   ÷ 𝟓 

𝐲 =
−𝟐   

𝟓
𝐱 + 𝟐  

𝐲 =  𝐦𝐱  +   𝐤 

𝐦 =
−𝟐  

𝟓
  , 𝐤 = 𝟐    ⟹    اجابة مهند صحيحة     

,𝑨 𝟎معي   رؤوسه  𝐀𝐁𝐂𝐃 مسألة مفتوحة :             𝟑 ,𝑩 𝟑, 𝟒 , 𝑪 𝟐, 𝟏 ,𝑫 −𝟏,  برهن أن قطراه متعامدان   𝟎

  حل : ال

𝐀 𝟎, 𝟑 , 𝐂 𝟐, 𝟏                                      𝐁 𝟑, 𝟒 , 𝐃 −𝟏, 𝟎  

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
                                         𝐦 =

𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
  

𝐦𝐀𝐂      =
𝟏−𝟑

𝟐−𝟎
=

−𝟐   

𝟐
= −𝟏                   𝐦𝐁𝐃      =

𝟎−𝟒

−𝟏−𝟑  
=

−𝟒

−𝟒
= 𝟏 

𝐦𝐀𝐂      × 𝐦𝐁𝐃      = −𝟏 × 𝟏 = −𝟏  ⟹  ∴ قطرا المعير   متعامدان      

 

 بماذا يختلف ويتشابه المستقيمان المتوازيان ؟ مسألة مفتوحة :             

  ميلهما أي أن :   الحل : 
 
𝒎𝟏يتشابه المستقيمان المتوازيان ف = 𝒎𝟐  :  

 
𝐤𝟏ويختلفان ف ≠ 𝐤𝟐 

𝟏𝟖 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟗 

𝟐𝟎 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
          
          
          
          
          
          
          
          
          
          

 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐗 

𝐘 

𝟐𝟏 
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 بماذا يختلف ويتشابه المستقيمان المتعامدان  ؟ مسألة مفتوحة :             

𝐦𝟏يتشابه : ميل احدهما يساوي مقلوب ميل الآخر بعكس الاشارة أي :   الحل :  ×𝐦𝟐 = 𝐤𝟏 ويختلفان  𝟏− ≠ 𝐤𝟐           

 ح ان المستقيمان متوازيان أم متعامدان ؟ باستعمال ميلهما . كيف توض                  

   الحل : 

𝒎𝟏يكون المستقيمان متوازيان اذا تساوى ميلهما . أي أن :  = 𝒎𝟐 

 يكون المستقيمان متعامدان اذا كان ميل احدهما يساوي مقلوب ميل الآخر بعكس الاشارة . أي أن : 

𝐦𝟏 ×𝐦𝟐 = 𝐦𝟏    أو    𝟏− =
𝟏

𝐦𝟐
 

 

 

قانون المسافة بي   نقطتي    

 

 

 

  رحلة استكشافية محددة مواقعهم                                                                                  
 
                       ثلاثة اصدقاء خرجوا ف

  الشكل المجاور                      
 
                                                                                    ومهند  𝟑𝐤𝐦. محمد يبعد عن أحمد  كما ف

 كيف تجد المسافة بي   محمد ومهند .   𝟒𝐤𝐦يبعد عن أحمد                       

   الحل : 

,𝐀 𝟑موقع محمد  ,𝐁 𝟎وموق مهند   𝟎 𝟒  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
 

𝐀𝐁 =   𝟑 − 𝟎 𝟐 +  𝟎 − 𝟒 𝟐 =  𝟗 + 𝟏𝟔 =  𝟐𝟓 = 𝟓 

 

 

 

𝟐𝟐 

 اكتب

 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
 

,𝐀 𝐱𝟏اذا كانت  𝐲𝟏 , 𝐁 𝐱𝟐, 𝐲𝟐     فأن المسافة بي𝐀𝐁  : هو 

           مثال
          
          
          
          
          
          
          

 

𝟑 

 مهند 𝟒

 محمد أحمد

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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, 𝐀 −𝟑,−𝟐باستعمال قانون المسافة : أثبت أن النقط :                    𝐁 𝟎, 𝟏 , 𝐂 𝟑,  تقع عل استقامة واحدة   𝟒

 الحل :  

𝐀 −𝟑,−𝟐 , 𝐁 𝟎, 𝟏  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀𝐁 =   𝟎 + 𝟑 𝟐 +  𝟏 + 𝟐 𝟐 =  𝟗 + 𝟗 =  𝟏𝟖 = 𝟑 𝟐 

𝐁 𝟎, 𝟏 , 𝐂 𝟑, 𝟒  

𝐁𝐂 =   𝟒 − 𝟏 𝟐 +  𝟑 − 𝟎 𝟐 =  𝟗 + 𝟗 =  𝟏𝟖 = 𝟑 𝟐 

𝐀 −𝟑,−𝟐 , 𝐂 𝟑, 𝟒  

𝐀𝐂 =   𝟒 + 𝟐 𝟐 +  𝟑 + 𝟑 𝟐 =  𝟑𝟔 + 𝟑𝟔 =  𝟕𝟐 = 𝟔 𝟐 

𝐀𝐂 = 𝐀𝐁 + 𝐁𝐂 = 𝟑 𝟐 + 𝟑 𝟐 =   الكل يساوي مجموع الأجزاء    𝟐 𝟔

  تقع عل استقامة واحدة .  𝐀𝐁𝐂النقاط  ∴ 

, 𝐀 𝟑,−𝟒بي   نوع المثلث الذي رؤوسه                  𝐁 𝟓,−𝟐 , 𝐂 𝟓,−𝟔   الزاوية ؟ من حيث الاضلاع وهل المثلث قائم 

  لحل : ا

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀 𝟑,−𝟒 , 𝐁 𝟓,−𝟐  

𝐀𝐁 =   𝟓 − 𝟑 𝟐 +  −𝟐 + 𝟒 𝟐 =  𝟒 + 𝟒 =  𝟖 = 𝟐 𝟐 

𝐁 𝟓,−𝟐 , 𝐂 𝟓,−𝟔  

𝐁𝐂 =   𝟓 − 𝟓 𝟐 +  −𝟔 + 𝟐 𝟐 =  𝟎 + 𝟏𝟔 = 𝟒 

𝐀 𝟑,−𝟒 , 𝐂 𝟓,−𝟔  

𝐀𝐂 =   𝟓 − 𝟑 𝟐 +  −𝟔 + 𝟒 𝟐 =  𝟒 + 𝟒 =  𝟖 = 𝟐 𝟐 

∵ 𝐀𝐁 = 𝑨𝑪      ⟹ ⟹    ∴ المثلث متساوي الساقير              𝐁𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐀𝐂 𝟐    هنة فيثاغورس  مير

 𝟒 𝟐 =   𝟖 
𝟐

+   𝟖 
𝟐

   ⟹   𝟏𝟔 = 𝟖 + 𝟖   ⟹   𝟏𝟔 = 𝟏𝟔  ⟹    المثلث قائم الزاوية      

 مثال

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏       , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
          
          
          
          
          
          
          
          
          
          
          
          

 

𝐂 

𝐁 

𝐀 

𝐘 

𝐗 

 مثال

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏       , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

          
          
          
          
          
          
          
          
          
          
          
          

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐗 

𝐘 
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,𝐀 −𝟐بي   باستعمال قانون المسافة أن النقاط :                  𝟑 , 𝐁 −𝟏, 𝟒 , 𝐂 𝟐,−𝟏 ,𝐃 𝟏,−𝟐   اضلاع ؟ رؤوس متوازي 

   الحل : 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀 −𝟐, 𝟑 , 𝐁 −𝟏, 𝟒  

𝐀𝐁 =   −𝟏 + 𝟐 𝟐 +  𝟒 − 𝟑 𝟐 =  𝟏 + 𝟏 =  𝟐 

𝐁 −𝟏, 𝟒 , 𝐂 𝟐,−𝟏  

𝐁𝐂 =   𝟐 + 𝟏 𝟐 +  −𝟏 − 𝟒 𝟐 =  𝟗 + 𝟐𝟓 =  𝟑𝟒 

𝐂 𝟐,−𝟏 ,𝐃 𝟏,−𝟐  

𝐂𝐃 =   𝟏 − 𝟐 𝟐 +  −𝟐 + 𝟏 𝟐 =  𝟏 + 𝟏 =  𝟐 

𝐀 −𝟐, 𝟑 , 𝐃 𝟏,−𝟐  

𝐀𝐃 =   𝟏 + 𝟐 𝟐 +  −𝟐 − 𝟑 𝟐 =  𝟗 + 𝟐𝟓 =  𝟑𝟒 

∵ 𝐀𝐁 = 𝐂𝐃   ,   ∵ 𝐁𝐂 = 𝐀𝐃 

 متوازي اضلاع .  𝐀𝐁𝐂𝐃الشكل  ∴ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 مثال

𝐁 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏       , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏       , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏       , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏       , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐀 

𝐂 

𝐃 

𝑿 

𝐘 

 

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) 

  مستقيم وتنتم   نقطة المنتصف : 
  قطعتر

 
 له .  ه  النقطة الواقعة عل بعدين متساويي   عن طرف

,𝐀 𝐱𝟏منتصف النقطتي    𝐌لتكن  𝐲𝟏 , 𝐁 𝐱𝟐, 𝐲𝟐   :  فأن احداثيات نقطة المنتصف ه 

              
              
              

 

𝐀 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  𝐌 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  𝐁 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  
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  نقطة المنتصف للقطعة المستقيمة الواصلة بي                     
 
, 𝐀 𝟑,−𝟖جد احدان 𝐁 𝟑, 𝟔  

 الحل : 

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) 

𝐌 =  
𝟑 + 𝟑

𝟐
,
−𝟖 + 𝟔

𝟐
 =  

𝟔

𝟐
,
−𝟐   

𝟐
 =  𝟑,−𝟏  

 

  النقطة   𝐀 −𝟏,−𝟐وكانت  𝐀𝐁منتصف   𝐌 𝟏,−𝟑اذا كانت                  
 
 . 𝐁فجد احدان

  الحل : 

𝐀 −𝟏,−𝟐 , 𝐁 𝐱, 𝐲  

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) 

 𝟏 − 𝟑 =  
−𝟏 + 𝐱

𝟐
,
−𝟐 + 𝐲

𝟐
  

𝟏 =
−𝟏 + 𝐱

𝟐
ي  الوسطير     

 
⟹  الطرفير   ف   −𝟏 + 𝐱 = 𝟐   ⟹   𝐱 = 𝟐 + 𝟏 = 𝟑 ⟹ 𝐱 = 𝟑 

−𝟑 =
−𝟐 + 𝐲

𝟐
ي  الوسطير     

 
⟹  الطرفير   ف  −𝟐 + 𝐲 = −𝟔   ⟹   𝐲 = −𝟔 + 𝟐  ⟹ 𝐲 = −𝟒 

𝐁 𝐱, 𝐲 = 𝐁 𝟑,−𝟒  

                 𝐀 𝟑, 𝟏 , 𝐁 𝟓, 𝟑 , 𝐂 𝟓,−𝟏   رؤوس مثلث حيث𝐀𝐁 = 𝐀𝐂  النقطة𝐌  منتصف𝐀𝐁  جد طول𝐀𝐌 

,𝐁 𝟓تصف من 𝐌  الحل :  𝟑 , 𝐂 𝟓,−𝟏  

𝐌 =  
𝐱𝟏+𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏+𝐲𝟐

𝟐
 =  

𝟓+𝟓

𝟐
,
−𝟏+𝟑

𝟐
 =  

𝟏𝟎

𝟐
,
𝟐

𝟐
 =  𝟓, 𝟏  

𝐀 𝟑, 𝟏 ,𝐌 𝟓, 𝟏  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀𝐌 =   𝟓 − 𝟑 𝟐 +  𝟏 − 𝟏 𝟐 =  𝟒 + 𝟎 =  𝟐

 

 مثال
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝒙𝟐, 𝐲𝟐  

 مثال

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝒙𝟐, 𝐲𝟐  

 مثال
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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,𝐀 −𝟐بي   باستعمال قانون المنتصف ان النقط :                   𝟑 , 𝐁 −𝟏, 𝟒 , 𝐂 𝟐,−𝟏 ,𝐃 𝟏,−𝟐   متوازي اضلاع .    رؤوس 

  الحل : 

                                               𝐌𝟏 منتصف 𝐀 −𝟐, 𝟑 , 𝐂 𝟐,−𝟏   

𝐌 =  
𝐱𝟏+𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏+𝐲𝟐

𝟐
  

𝐌𝟏 =  
−𝟐+𝟐

𝟐
,
−𝟏+𝟑

𝟐
  

𝐌𝟏 =  
𝟎

𝟐
,
𝟐

𝟐
 =  𝟎, 𝟏  

 

 𝐌𝟏 = 𝐌𝟐  متوازي اضلاع .  𝐀𝐁𝐂𝐃الشكل  ∴    ⟸  ∵

 

تأكد من فهمك  

            :  
ر
 أوجد المسافة بي   كل نقطتي   فيما يأن

𝐢    𝟎, 𝟎 ,  𝟑, 𝟖  

  الحل : 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝒅 =   𝟑 − 𝟎 𝟐 +  𝟖 − 𝟎 𝟐 =  𝟗 + 𝟔𝟒 =  𝟕𝟑 

𝐢𝐢    −𝟑,−𝟏 ,  𝟏,−𝟒  

  الحل : 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐝 =   𝟏 + 𝟑 𝟐 +  −𝟒 + 𝟏 𝟐 =  𝟏𝟔 + 𝟗 =  𝟐𝟓 = 𝟓 

 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 مثال

𝐌𝟐 =  
−𝟏 + 𝟏

𝟐
,
𝟒 +  −𝟐 

𝟐
  

𝐌𝟐 =  
𝟎

𝟐
,
𝟐

𝟐
 =  𝟎, 𝟏  

𝐌𝟐 منتصف 𝐁 −𝟏, 𝟒 ,𝐃 𝟏,−𝟐   

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏      , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐃 

𝐂 

𝐁 

𝐀 

𝐘 

𝐗 

𝟏 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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𝐢𝐢𝐢     −𝟏,−𝟐 ,  𝟑,−𝟒  

  الحل : 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐝 =   𝟑 + 𝟏 𝟐 +  −𝟒 + 𝟐 𝟐 =  𝟏𝟔 + 𝟒 =  𝟐𝟎 = 𝟐 𝟓 

, 𝐢 أوجد نقطة المنتصف للأفرع              𝐢𝐢 ,  𝐢𝐢𝐢   سؤال  
 
 𝟏ف

𝐢    𝟎, 𝟎 ,  𝟑, 𝟖  

  الحل : 

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) =  

𝟎 + 𝟑

𝟐
,
𝟎 + 𝟖

𝟐
 =  

𝟑

𝟐
,
𝟖

𝟐
 =  

𝟑

𝟐
, 𝟒  

𝐢𝐢    −𝟑,−𝟏 ,  𝟏,−𝟒  

  الحل : 

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) =  

−𝟑+ 𝟏

𝟐
,
−𝟏 − 𝟒

𝟐
 =  

−𝟐   

𝟐
,
−𝟓   

𝟐
 =  −𝟏,

−𝟓   

𝟐
  

𝐢𝐢𝐢    𝟏,−𝟐 ,  𝟑,−𝟒  

  :الحل 

𝐌 =  
𝐱𝟏+𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏+𝐲𝟐

𝟐
 =  

𝟏+𝟑

𝟐
,
−𝟐−𝟒

𝟐
 =  

𝟒

𝟐
,
−𝟔   

𝟐
 =  𝟐,−𝟑  

, 𝐀 −𝟐,−𝟏باستعمال قانون المسافة بي   نقطتي   أثبت ان النقط :            𝐁 −𝟏, 𝟎 , 𝐂 𝟒,  واحدة .   عل استقامة    𝟓

𝐝                  الحل :  =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
                                                                                        

𝐀 −𝟐,−𝟏 , 𝐁 −𝟏, 𝟎  

𝐀𝐁 =   −𝟏 + 𝟐 𝟐 +  𝟎 + 𝟏 𝟐 =  𝟏 + 𝟏 =  𝟐 

𝐁 −𝟏, 𝟎 , 𝐂 𝟒, 𝟓  

𝐁𝐂 =   𝟒 + 𝟏 𝟐 +  𝟓 − 𝟎 𝟐 =  𝟐𝟓 + 𝟐𝟓 =  𝟓𝟎 = 𝟓 𝟐 

𝐀 −𝟐,−𝟏 , 𝐂 𝟒, 𝟓  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟐 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟑 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏     , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

          
          
          
          
          
          
          
          
          
          

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐗 

𝐘 
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𝐀𝐂 =   𝟒 + 𝟐 𝟐 +  𝟓 + 𝟏 𝟐 =  𝟑𝟔 + 𝟑𝟔 =  𝟕𝟐 = 𝟔 𝟐 

𝐀𝐂 = 𝐀𝐁 + 𝐁𝐂 =  𝟐 + 𝟓 𝟐 = 𝟔 𝟐     ⟹  ∴ النقاط 𝐀𝐁𝐂 تقع استقامة واحدة       

,𝐀 𝟐بي   نوع المثلث الذي رؤوسه            𝟒 , 𝐁 −𝟒, 𝟐 , 𝐂 −𝟏,−𝟐  الزاوية ؟ من حيث الاضلاع . وهل المثلث قائم 

𝐝                  الحل :  =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
                                                                                        

𝐀 𝟐, 𝟒 , 𝐁 −𝟒, 𝟐  

𝐀𝐁 =   −𝟒 − 𝟐 𝟐 +  𝟐 − 𝟒 𝟐 =  𝟑𝟔 + 𝟒 =  𝟒𝟎 = 𝟐 𝟏𝟎 

𝐁 −𝟒, 𝟐 , 𝐂 −𝟏,−𝟐  

𝐁𝑪 =   −𝟏 + 𝟒 𝟐 +  −𝟐 − 𝟐 𝟐 =  𝟗 + 𝟏𝟔 =  𝟐𝟓 = 𝟓 

𝐀 𝟐, 𝟒 , 𝐂 −𝟏,−𝟐  

𝐀𝐂 =   −𝟏 − 𝟐 𝟐 +  −𝟐 − 𝟒 𝟐 =  𝟗 + 𝟑𝟔 =  𝟒𝟓 = 𝟑 𝟓 

𝐀𝐁 ≠ 𝐁𝐂 ≠ 𝐀𝐂    ⟹  ∴ المثلث مختلف الاضلاع      

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐            نظرية فيثاغورس 

 𝟑 𝟓 
𝟐

=  𝟐 𝟏𝟎 
𝟐

+ 𝟓 𝟐        ⟹ 𝟒𝟓 = 𝟒𝟎 + 𝟐𝟓   ⟹    𝟒𝟓 ≠ 𝟔𝟓 

 ليس قائم الزاوية .  𝐀𝐁𝐂المثلث 

,𝐀 𝟒بي   النقط التالية :            𝟎 , 𝐁 𝟔,−𝟔 , 𝐂 −𝟖, 𝟎 , 𝐃 −𝟏𝟎,  رؤوس متوازي الاضلاع .   𝟔

           𝐢        .   باستعمال قانون المسافة بي   نقطتي 𝐢𝐢  . باستعمال قانون نقطة المنتصف 

𝐝                  الحل :  =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
                                                                                         

𝐀 𝟒, 𝟎 , 𝐁 𝟔,−𝟔      ⟹    𝐀𝐁 =   𝟔 − 𝟒 𝟐 +  −𝟔 − 𝟎 𝟐 =  𝟒 + 𝟑𝟔 =  𝟒𝟎 

𝐁 𝟔,−𝟔 , 𝐂 −𝟖, 𝟎  ⟹   𝐁𝐂 =   −𝟖 − 𝟔 𝟐 +  𝟎 + 𝟔 𝟐 =  𝟏𝟗𝟔 + 𝟑𝟔 =  𝟐𝟑𝟐 

𝐂 −𝟖, 𝟎 ,𝐃 −𝟏𝟎, 𝟔   ⟹   𝐂𝐃 =   −𝟏𝟎 + 𝟖 𝟐 +  𝟔 − 𝟎 𝟐 =  𝟒 + 𝟑𝟔 =  𝟒𝟎 

𝐀 𝟒, 𝟎 , 𝐃 −𝟏𝟎, 𝟔    ⟹    𝐀𝐁 =   −𝟏𝟎 − 𝟒 𝟐 +  𝟔 − 𝟎 𝟐 =  𝟏𝟗𝟔 + 𝟑𝟔 =  𝟐𝟑𝟐 

𝟒 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐            
          
          
          
          
          
          
          
          
          

 

𝐂 

𝐘 

𝐀 
𝐁 

𝐗 

𝟓 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐢 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏         , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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∵ 𝐀𝐁 = 𝐂𝐃    ,   𝐁𝐂 = 𝐀𝐃   ⟹  ∴ الشكل 𝐀𝐁𝐂𝐃 متوازي اضلاع      

𝐢𝐢   𝐌 =  
𝐱𝟏+𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏+𝐲𝟐

𝟐
  

𝐀 𝟒, 𝟎 , 𝐂 −𝟖, 𝟎   ⟹  𝐌𝟏 =  
𝟒−𝟖

𝟐
,
𝟎+𝟎

𝟐
 =  

−𝟒   

𝟐
,
𝟎

𝟐
 =  −𝟐, 𝟎  

𝐁 𝟔,−𝟔 ,𝐃 −𝟏𝟎, 𝟔   ⟹ 𝐌𝟐 =  
𝟔 − 𝟏𝟎

𝟐
,
−𝟔 + 𝟔

𝟐
 =  

−𝟒   

𝟐
,
𝟎

𝟐
 =  −𝟐, 𝟎   

   ∴ الشكل ABCD متوازي اضلاع 

,𝐌 −𝟐اذا كانت            ,𝐀 𝟒وكانت  𝐀𝐁ف منتص 𝟎   النقطة   𝟎
 
 . 𝐁فجد احدان

  الحل : 

𝐀 𝟒, 𝟎 , 𝐁 𝐱, 𝐲  

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) 

 −𝟐, 𝟎 =  
𝟒 + 𝐱

𝟐
,
𝟎 + 𝐲

𝟐
    ⟹    −𝟐, 𝟎 =  

𝟒 + 𝐱

𝟐
,
𝐲

𝟐
  

−𝟐 =
𝟒 + 𝐱

𝟐
   ⟹    𝟒 + 𝐱 = −𝟒    ⟹     𝐱 = −𝟒 − 𝟒   ⟹    𝐱 = −𝟖 

𝟎 =
𝐲

𝟐
    ⟹     𝐲 = 𝟎     ⟹     ∴ 𝐁 𝐱, 𝐲 = 𝐁 −𝟖, 𝟎  

 تدرب وحل التمرينات 

            :  
ر
 أوجد المسافة بي   كل نقطتي   فيما يأن

𝐢   𝟖, 𝟏 ,  −𝟒, 𝟑  

  الحل : 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
=   −𝟒 − 𝟖 𝟐 +  𝟑 − 𝟏 𝟐 =  𝟏𝟒𝟒 + 𝟒 =  𝟏𝟒𝟖 = 𝟐 𝟑𝟕 

𝐢𝐢   𝟔,−𝟗 ,  𝟎, 𝟐  

 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟔 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟕 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
=   𝟎 − 𝟔 𝟐 +  𝟐 + 𝟗 𝟐 =  𝟑𝟔 + 𝟏𝟐𝟏 =  𝟏𝟓𝟕 

 

الحل :  
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𝐢𝐢𝐢    −𝟐, 𝟒 ,  −𝟔,−𝟐  

  الحل : 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐝 =   −𝟔 + 𝟐 𝟐 +  −𝟐 − 𝟒 𝟐 =  𝟏𝟔 + 𝟑𝟔 =  𝟓𝟐 = 𝟐 𝟏𝟑 

, 𝐢 أوجد نقطة المنتصف للأفرع             𝐢𝐢 ,  𝐢𝐢𝐢   السؤال  
 
 𝟕ف

𝐢   𝟖, 𝟏 ,  −𝟒, 𝟑  

 الحل : 

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) =  

𝟖 − 𝟒

𝟐
,
𝟏 + 𝟑

𝟐
 =  

𝟒

𝟐
,
𝟒

𝟐
 =  𝟐, 𝟐  

𝐢𝐢   𝟔,−𝟗 ,  𝟎, 𝟐  

 الحل : 

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) =  

𝟔 + 𝟎

𝟐
,
−𝟗 + 𝟐

𝟐
 =  

𝟔

𝟐
,
−𝟕   

𝟐
 =  𝟑,

−𝟕   

𝟐
  

𝐢𝐢𝐢    −𝟐, 𝟒 ,  −𝟔,−𝟐  

  الحل : 

𝐌 =  
𝐱𝟏+𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏+𝐲𝟐

𝟐
 =  

−𝟐−𝟔

𝟐
,
𝟒−𝟐

𝟐
 =  

−𝟖   

𝟐
,
𝟐

𝟐
 =  −𝟒, 𝟏  

, 𝐀 𝟏,−𝟑باستعمال قانون المسافة بي   نقطتي   أثبت ان النقط :             𝐁 𝟑,−𝟒 , 𝐂 −𝟏,−𝟐  استقامة واحدة .   تقع عل 

d                  الحل :  =   x2 − x1 2 +  y2 − y1 
2
                                                                                        

𝐀 𝟏,−𝟑 , 𝐁 𝟑,−𝟒  

𝐀𝐁 =   𝟑 − 𝟏 𝟐 +  −𝟒 + 𝟑 𝟐 =  𝟒 + 𝟏 =  𝟓 

𝐁 𝟑,−𝟒 , 𝐂 −𝟏,−𝟐  

𝐁𝐂 =   −𝟏 − 𝟑 𝟐 +  −𝟐 + 𝟒 𝟐 =  𝟏𝟔 + 𝟒 =  𝟐𝟎 = 𝟐 𝟓 

𝐀 𝟏,−𝟑 , 𝐂 −𝟏,−𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟖 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟗 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐            
          
          
          
          
          
          
          
          
          

 

𝐂 

𝐘 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  𝑨 𝑩 

𝐗 
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𝐀𝐂 =   −𝟏 − 𝟏 𝟐 +  −𝟐 + 𝟑 𝟐 =  𝟒 + 𝟏 =  𝟓 

𝐁𝐂 = 𝐀𝐁 + 𝐀𝐂 =  𝟓 + 𝟓 = 𝟐 𝟓     ⟹ نقطال 𝐀𝐁𝐂 تقع عل استقامة واحدة         ∴ 

, 𝐀 𝟐,−𝟏بي   نوع المثلث الذي رؤوسه             𝐁 𝟐, 𝟏 , 𝐂 −𝟏,−𝟏   الزاوية ؟   من حيث الاضلاع . وهل المثلث قائم 

d                  الحل :  =   x2 − x1 2 +  y2 − y1 
2
                                                                                        

𝐀 𝟐,−𝟏 , 𝐁 𝟐, 𝟏  

𝐀𝐁 =   𝟐 − 𝟐 𝟐 +  𝟏 + 𝟏 𝟐 =  𝟎 + 𝟒 =  𝟒 = 𝟐 

𝐁 𝟐, 𝟏 , 𝐂 −𝟏,−𝟏  

𝐁𝐂 =   −𝟏 − 𝟐 𝟐 +  −𝟏 − 𝟏 𝟐 =  𝟗 + 𝟒 =  𝟏𝟑 

𝐀 𝟐,−𝟏 , 𝐂 −𝟏,−𝟏  

𝐀𝐂 =   −𝟏 − 𝟐 𝟐 +  −𝟏 + 𝟏 𝟐 =  𝟗 + 𝟎 =  𝟗 = 𝟑 

𝐀𝐁 ≠ 𝐁𝐂 ≠ 𝐀𝐂  ⟹  ∴ المثلث 𝐀𝐁𝐂 مختلف الاضلاع       

 𝐁𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐀𝐂 𝟐         نظرية فيثاغورس  

  𝟏𝟑 
𝟐

=  𝟐 𝟐 +  𝟑 𝟐      ⟹      𝟏𝟑 = 𝟒 + 𝟗  

𝟏𝟑 = 𝟏𝟑   ⟹  ∴  المثلث قائم الزاوية     

,𝐀 −𝟑بي   النقط التالية :               𝟓 , 𝐁 𝟐, 𝟕 , 𝐂 𝟏, 𝟗 , 𝐃 −𝟒,  رؤوس متوازي الاضلاع .   𝟕

           𝐢        .   باستعمال قانون المسافة بي   نقطتي 𝐢𝐢  . باستعمال قانون نقطة المنتصف 

d                  الحل :  =   x2 − x1 2 +  y2 − y1 
2
                                                                                         

𝐀 −𝟑, 𝟓 , 𝐁 𝟐, 𝟕      ⟹    𝐀𝐁 =   𝟐 + 𝟑 𝟐 +  𝟕 − 𝟓 𝟐 =  𝟐𝟓 + 𝟒 =  𝟐𝟗 

𝐁 𝟐, 𝟕 , 𝐂 𝟏, 𝟗  ⟹   𝐁𝐂 =   𝟏 − 𝟐 𝟐 +  𝟗 − 𝟕 𝟐 =  𝟏 + 𝟒 =  𝟓 

𝐂 𝟏, 𝟗 , 𝐃 −𝟒, 𝟕   ⟹   𝐂𝐃 =   −𝟒 − 𝟏 𝟐 +  𝟕 − 𝟗 𝟐 =  𝟐𝟓 + 𝟒 =  𝟐𝟗 

𝐀 −𝟑, 𝟓 , 𝐃 −𝟒, 𝟕    ⟹    𝐀𝐁 =   −𝟒 + 𝟑 𝟐 +  𝟕 − 𝟓 𝟐 =  𝟏 + 𝟒 =  𝟓 

𝟏𝟎 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐            
          
          
          
          
          
          
          
          
          

 

𝐘 

𝑨 

𝑩 

𝐂 
𝐗 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏        , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟏 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐢 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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∵ 𝐀𝐁 = 𝐂𝐃    ,   𝐁𝐂 = 𝐀𝐃   ⟹  ∴ الشكل 𝐀𝐁𝐂𝐃 متوازي اضلاع      

𝐢𝐢   𝐌 =  
𝐱𝟏+𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏+𝐲𝟐

𝟐
  

𝐀 −𝟑, 𝟓 , 𝐂 𝟏, 𝟗   ⟹  𝐌𝟏 =  
−𝟑+𝟏

𝟐
,
𝟗+𝟓

𝟐
 =  

−𝟐   

𝟐
,
𝟏𝟒

𝟐
 =  −𝟏, 𝟕  

𝐁 𝟐, 𝟕 , 𝐃 −𝟒, 𝟕   ⟹ 𝐌𝟐 =  
𝟐 − 𝟒

𝟐
,
𝟕 + 𝟕

𝟐
 =  

−𝟐   

𝟐
,
𝟏𝟒

𝟐
 =  −𝟏, 𝟕  

   ∴ الشكل 𝐀𝐁𝐂𝐃 متوازي اضلاع

,𝐁 𝟓وكانت   𝐀𝐁منتصف   𝐌 𝟒,−𝟐اذا كانت             النقطة فجد احد  𝟏
 
 . 𝐀ان

  الحل : 

𝐀 𝐱, 𝐲 , 𝐁 𝟓, 𝟏  

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) 

 𝟒,−𝟐 =  
𝐱 + 𝟓

𝟐
,
𝐲 + 𝟏

𝟐
  

𝟒 =
𝐱 + 𝟓

𝟐
     ⟹     𝐱 + 𝟓 = 𝟖  ⟹    𝐱 = 𝟖 − 𝟓    ⟹ 𝐱 = 𝟑 

−𝟐 =
𝐲 + 𝟏

𝟐
   ⟹   𝐲 + 𝟏 = −𝟒  ⟹   𝐲 = −𝟒 − 𝟏    ⟹   𝐲 = −𝟓   ⟹  ∴ 𝐀 𝐱, 𝐲 = 𝐀 𝟑,−𝟓   

تدرب وحل المسائل الحياتية  

,𝐀 𝟔مثلث رؤوسه  𝐀𝐁𝐂 هندسة :            𝟒 , 𝐁 −𝟐, 𝟔 , 𝐂 𝟎,−𝟒   الواصلة بي    تحقق من ان طول القطعة المستقيمة         

  ضلعي   فيه يساوي نصف طول الضلع الثالث ؟              
 منتصق 

  الحل : 

𝐌 =  
𝐱𝟏+𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏+𝐲𝟐

𝟐
  

,𝐀 𝟔منتصف  𝒑نفرض  𝟒 , 𝐁 −𝟐, 𝟔  

𝐩 =  
𝟔−𝟐

𝟐
,
𝟒+𝟔

𝟐
 =  

𝟒

𝟐
,
𝟏𝟎

𝟐
 =  𝟐, 𝟓  

,𝐀 𝟔منتصف  𝐍نفرض  𝟒 , 𝐂 𝟎,−𝟒  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟐 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟑 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

            
            
            
            
            
            
            
            
            
            
            
            

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐗 

𝐘 

𝐍 

𝑷 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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𝐍 =  
𝟔+𝟎

𝟐
,
𝟒−𝟒

𝟐
 =  

𝟔

𝟐
,
𝟎

𝟐
 =  𝟑, 𝟎  

𝐩 𝟑, 𝟎 , 𝐍 𝟐, 𝟓    ⟹   𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟐 
𝟐

 

𝐩𝐍 =   𝟐 − 𝟑 𝟐 +  𝟓 − 𝟎 𝟐 =  𝟏 + 𝟐𝟓 =  𝟐𝟔 

𝐁 −𝟐, 𝟔 , 𝐂 𝟎,−𝟒  

𝐁𝐂 =   𝟎 + 𝟐 𝟐 +  −𝟒 − 𝟔 𝟐 =   𝟐 𝟐 +  −𝟏𝟎 𝟐 =  𝟒 + 𝟏𝟎𝟎 =  𝟏𝟎𝟒 

𝐁𝐂 =  𝟒 × 𝟐𝟔 = 𝟐 𝟐𝟔 

 ∴  𝐩𝐍 نصف طول  𝐁𝐂        ⟸           𝐩𝐍 =
𝟏

𝟐
 𝐁𝐂 

 

,0 وموقع مدرسته عند النقطة    4,0− موقع بيت محمود عند النقطة  تحديد موقع :             ي يقطعها عند   ما المسافة   3−
     الن 

ا واحدا ؟            ي يمثل كيلومي 
ي المستوي الإحداث 

 
 ذهابه الى المدرسة علما ان طول ضلع كل مرب  ع ف

  الحل : 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟐 
𝟐

 

 −𝟒, 𝟎 ,  𝟎,−𝟑  

𝐝 =   𝟎 + 𝟒 𝟐 +  −𝟑 − 𝟎 𝟐 =  𝟏𝟔 + 𝟗 =  𝟐𝟓 = 𝟓 

فكر  

,𝐀 −𝟏دائرة طرفا احد اقطارها النقطتان  تحد :           𝟏 , 𝐁 𝟓, 𝟏   

           𝐢      . احداثيات مركزها 𝐢𝐢   مساحتها 

  الحل : 

𝐢   𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
)  

𝐌 =  
−𝟏 + 𝟓

𝟐
,
𝟏 + 𝟏

𝟐
 =  

𝟒

𝟐
,
𝟐

𝟐
 =  𝟐,   احداثيات المركز             𝟏

𝐢𝐢  𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟑 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏𝟒 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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𝐀 −𝟏, 𝟏 ,𝐌 𝟐, 𝟏  

𝐀𝐌 =   𝟐 + 𝟏 𝟐 +  𝟏 − 𝟏 𝟐 =  𝟗 + 𝟎 = 𝟑       ⟹   𝐫 =  نصف القطر   𝟑

𝐀 = 𝐫𝟐𝛑 =  𝟑 𝟐𝛑 = 𝟗𝛑   مساحة الدائرة 

 

ير :               قطعة مستقيمة  تتر
 
  المجهول لأحد طرف

 
 فسر لماذا تكون هنالك قيمتان ممكنتان عند البحث عن الإحدان

 عند اعطاء احداثيات الطرف الآخر نقطة المنتصف ؟          

  القانون  𝐀يتطلب قانون المسافة بي   نقطتي   ربيع القيم . وعند تعويض الأحداثيات والمتغت  المجهول  الحل : 
 
                      ف

 . 𝐀وتبسيطه فأن النتيجة تكون معادلة تربيعية ينتج عن حلها قيمتان ممكنتان للمتغت  المجهول 

 

  طرفيها وجدت شهد احد اكتشف الخطأ :            
,𝟔 اثيات نقطة منتصف القطعة المستقيمة التر 𝟏 ,  𝟖, 𝟑                      

 فكتبتها 
𝟖−𝟔

𝟐
,
𝟑−𝟏

𝟐
 =  𝟏,  اكتشف خطأ شهد وصححه .   𝟏

 الحل : 

M = (
x1 + x2

2
,
y1 + y2

2
) 

M =  
6+8

2
,
1+3

2
 =  

14

2
,
4

2
 =  7,2  

 بط قانون نقطة المنتصف بإيجاد الوسط الحسانر  . كيف يرت                    

  نقطة المنتصف للقطعة  𝟐لإيجاد الوسط الحسانر  لعددين فأنك تجمعهما وتقسم الناتج عل  الحل : 
 
                      ولأيجاد احدان

  تصل بي   نقطتي   تجمع الإحداثيي   السينيي   وكذلك الإحداثيي   الصا          
    المجموعي    ديي   وتقسم ناتج كل من المستقيمة التر

 وب  هذا فأنك تجد المتوسط الحسانر  لكل من الإحداثيي   السنيي   والإحداثيي   الصاديي   .  𝟐عل           

 

 

 

 

 

𝟏𝟓 

𝟏𝟔 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏    , 𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

  اكتب
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𝐬𝐢𝐧 النسب المثلثية  𝛉 , 𝐜𝐨𝐬 𝛉 , 𝐭𝐚𝐧 𝛉  

 . ه  دراسة العلاقة بي   زوايا المثلث واضلاعه حساب المثلثات : 

 طولى  ضلعي   من اضلاع المثلث القائم الزاوية .  النسبة المثلثية : 
  تقارن بي  

 ه  النسبة التر

  𝐭𝐚𝐧, الظل   𝐜𝐨𝐬جيب تام ,  𝐬𝐢𝐧ه  الجيب  النسبة الأساسية : 

, 𝐬𝐢𝐧 لإيجاد النسب المثلثية  𝐜𝐨𝐬 , 𝐭𝐚𝐧   :  نتبع ما يل 

 ية وتثبت عليه المعطيات . رسم تخطيط  لمثلث قائم الزاو  𝟏  

هنة فيثاغورس لإيجاد الضلع المجهول .  𝟐    نستعمل متر

 .نستعمل النسب المثلثية لأيجاد المطلوب  𝟑  

 

 

 

 

  𝛉من الشكل المجاور جد قيم النسب المثلثية الثلاث للزاوية                     

 الحل : 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐                 هنة فيثاغورس  مير

 𝟐𝟓 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝟒 𝟐 

𝟐𝟓 =  𝐀𝐁 𝟐 + 𝟏𝟔      

 𝐀𝐁 𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟏𝟔 = 𝟗    ⟹    𝐀𝐁 =  𝟗 = 𝟑 𝐜𝐦 

𝐬𝐢𝐧 𝛉 =
المقابل

الوتر
=
𝟑

𝟓
             ,       𝐜𝐨𝐬 𝛉 =

المجاور

الوتر
=
𝟒

𝟓
     ,        𝐭𝐚𝐧 𝛉 =

المقابل

المجاور
=
𝟑

𝟒
 

 

   𝐀𝐁𝐂المثلث                      
 
𝐭𝐚𝐧𝐀اذا كانت  𝐁القائم الزاوية ف =

𝟏𝟓

𝟖
 𝐢  𝐬𝐢𝐧𝐀        𝐢𝐢   𝐜𝐨𝐬𝐀فجد :   

 

 المقابل

 المجاور
θ 

 

𝐬𝐢𝐧𝛉 =
المقابل

الوتر
 

 

𝐜𝐨𝐬 𝛉 =
المجاور

الوتر
 

 

𝐭𝐚𝐧𝛉 =
المقابل

المجاور
 

 المث

 
θ 

𝟑 

𝟒 

 المقابل

 المجاور

 مثال
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  الحل : 

𝐭𝐚𝐧𝐀 =
𝟏𝟓

𝟖
=

المقابل

 المجاور
 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐                 هنة فيثاغورس  مير

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝟖 𝟐 +  𝟏𝟓 𝟐 = 𝟔𝟒 + 𝟐𝟐𝟓 = 𝟐𝟖𝟗     ⟹    𝐀𝐂 =  𝟐𝟖𝟗 = 𝟏𝟕  

𝐢  𝐬𝐢𝐧𝐀 =
المقابل

الوتر
=
𝟏𝟓

𝟏𝟕
                  𝐢𝐢   𝐜𝐨𝐬 𝐁 =

المجاور

الوتر
=

𝟖

𝟏𝟕
 

 

 ثلثية للزوايا الخاصةالنسب الم

النسبة  𝟑𝟎° 𝟒𝟓° 𝟔𝟎° 𝟗𝟎° 𝟎°
 المثلثية 

𝟎 𝟏 √𝟑  

𝟐
 

𝟏

√𝟐  
 

𝟏

𝟐
 

𝐬𝐢𝐧 

𝟏 𝟎 𝟏

𝟐
 

𝟏

√𝟐  
 √𝟑 

𝟐
 

𝐜𝐨𝐬 

غت   𝟎
 معرف

√𝟑 𝟏 𝟏

√𝟑  
 

𝐭𝐚𝐧 

                     

𝐬𝐢𝐧أثبت أن :                           𝟔𝟎°  𝐜𝐨𝐬 𝟑𝟎° +𝐜𝐨𝐬𝟔𝟎°  𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° = 𝐬𝐢𝐧 𝟗𝟎°  

 الحل : 

= 𝐬𝐢𝐧𝟔𝟎°  𝐜𝐨𝐬 𝟑𝟎° +𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎°  𝐬𝐢𝐧  الطرف الايسر𝟑𝟎°

                     =  
 𝟑  

𝟐
  

 𝟑  

𝟐
 +  

𝟏

𝟐
  

𝟏

𝟐
 =

𝟑

𝟒
+
𝟏

𝟒
=
𝟒

𝟒
= 𝟏 

= 𝐬𝐢𝐧 𝟗𝟎° = 𝟏            ⟹ الطرف الأيسر                    =  الطرف الأيمن الطرف الأيمن

 

 

ارتفاع العمارة      . جد  °𝟑𝟎من قاعدتها ونظر الى قمة البناية بزاوية مقدارها  𝟏𝟐𝐦وقف رجل امام بناية وعل بعد                       

. 

 المقابل

𝐀 
𝐁 

𝐂 

 المجاور

𝟏𝟓 

𝟖 

 مثال

 مثال
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𝐡نفرض ارتفاع البناية   الحل :  =  

𝐭𝐚𝐧𝟑𝟎° =
المقابل

المجاور
 

𝟏

 𝟑  
=

𝐡

𝟏𝟐
ي  الوسطير         

 
 الطرفير   ف

 𝟑 𝐡 = 𝟏𝟐    ⟹    𝐡 =
𝟏𝟐

 𝟑 
=

𝟏𝟐

 𝟑  
×
 𝟑

 𝟑
=
𝟏𝟐 𝟑

𝟑
  ⟹   𝐡 = 𝟒 𝟑 𝐦  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                       
 
𝐜𝐨𝐬𝐀ذا كانت :  𝐁مثلث قائم الزاوية ف =

 𝟑 

 𝟏𝟏
𝐢  𝐬𝐞𝐜𝐀     𝐢𝐢  𝐜𝐬𝐜𝐀       𝐢𝐢𝐢  𝐜𝐨𝐭فجد :    𝐀 

   الحل : 

𝐜𝐨𝐬 𝐀 =
 𝟑  

 𝟏𝟏 
=

المجاور

الوتر
 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐                 هنة فيثاغورس  مير

  𝟏𝟏 
𝟐

=   𝟑 
𝟐

+  𝐁𝐂 𝟐     ⟹    𝟏𝟏 = 𝟑 +  𝐁𝐂 𝟐 

 𝐁𝐂 𝟐 = 𝟏𝟏 − 𝟑 = 𝟖   ⟹    𝐁𝐂 =  𝟖 

𝐢  𝐜𝐨𝐬 𝐀 =
 𝟑

 𝟏𝟏
       ⟹     𝐬𝐞𝐜𝐀 =

𝟏

𝐜𝐨𝐬𝐀
=
 𝟏𝟏

 𝟑
 

𝟑𝟎° 

𝐡 

𝟏𝟐 

ل
المقاب

 

 المجاور

 علاقات النسب المثلثية

 
   𝐜𝐨𝐭𝜽 الظل تمام 

 𝐭𝐚𝐧𝛉تساوي مقلوب 

 

 

 

 

𝐜𝐨𝐭𝛉 =
𝟏

𝐭𝐚𝐧𝛉
 

  𝐜𝐬𝐜𝛉 قاطع تمام 

 𝐬𝐢𝐧𝛉تساوي مقلوب 

 

 𝐜𝐬𝐜 𝛉 =
𝟏

𝐬𝐢𝐧𝛉
 

   𝐬𝐞𝐜𝛉 قاطع 

 𝐜𝐨𝐬𝛉تساوي مقلوب 

𝐬𝐞𝐜 𝛉 =
𝟏

𝐜𝐨𝐬𝛉
 

 مثال

𝐀 𝐁 

𝐂 

 
√𝟑 

√𝟖 

 المجاور

ل
المقاب
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𝐢𝐢  𝐬𝐢𝐧 𝐀 =
المقابل

الوتر
=

 𝟖

 𝟏𝟏
       ⟹     𝐜𝐬𝐜𝐀 =

𝟏

𝐬𝐢𝐧𝐀
=
 𝟏𝟏

 𝟑
  

𝐢𝐢𝐢  𝐭𝐚𝐧𝐀 =
المقابل

المجاور
=
 𝟖

 𝟑
      ⟹     𝐜𝐨𝐭 𝐀 =

𝟏

𝐭𝐚𝐧𝐀
=
 𝟑

 𝟖
 

 

𝐬𝐢𝐧 ة للمقدار : جد القيمة العددي                      𝟒𝟓°  𝐬𝐞𝐜𝟒𝟓° −  𝐭𝐚𝐧𝟔𝟎°  𝐜𝐨𝐭 𝟑𝟎° + 𝟐𝐜𝐬𝐜 𝟗𝟎° 

 من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة :    الحل : 

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° =
𝟏

 𝟐
    ,   𝐬𝐞𝐜 𝟒𝟓° =

𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓°
=

𝟏

𝟏

 𝟐  

=  𝟐   , 𝐭𝐚𝐧 𝟔𝟎° =  𝟑  

𝐜𝐨𝐭 𝟑𝟎° =
𝟏

𝐭𝐚𝐧𝟑𝟎°
=

𝟏

𝟏

 𝟑  

=  𝟑    , 𝐜𝐬𝐜 𝟗𝟎° =
𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝟗𝟎°
=
𝟏

𝟏
= 𝟏 

       𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓°  𝐬𝐞𝐜𝟒𝟓° −  𝐭𝐚𝐧 𝟔𝟎°  𝐜𝐨𝐭 𝟑𝟎° + 𝟐𝐜𝐬𝐜 𝟗𝟎°  المقدار                    

=  
𝟏

 𝟐  
   𝟐 −   𝟑   𝟑 + 𝟐 𝟏  

= 𝟏 − 𝟑 + 𝟐 = 𝟎 

 تأكد من فهمك 

 ن الشكل المجاور جد النسب المثلثية الآتية : م            

            𝐢  𝐬𝐢𝐧𝐀   𝐢𝐢  𝐜𝐨𝐬 𝐂   𝐢𝐢𝐢  𝐜𝐨𝐭 𝐂   𝐢𝐯  𝐬𝐞𝐜𝐀 

     الحل : 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐                 هنة فيثاغورس  مير

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝟒 𝟐 +  𝟑 𝟐 = 𝟏𝟔 + 𝟗 = 𝟐𝟓    ⟹     𝐀𝐂 =  𝟐𝟓 = 𝟓 𝐜𝐦 

𝐢  𝐬𝐢𝐧 𝐀 =
المقابل

الوتر
=
𝟑

𝟓
                                        𝐢𝐢  𝐜𝐨𝐬 𝐂 =

المجاور

الوتر
=
𝟑

𝟓
 

𝐢𝐢𝐢  𝐭𝐚𝐧𝐂 =
المقابل

المجاور
=
𝟒

𝟑
        ⟹    𝐜𝐨𝐭 𝐂 =

𝟏

𝐭𝐚𝐧𝐂
=
𝟑

𝟒
 

 مثال

𝟏 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝟒𝐜𝐦 

𝟑𝐜𝐦 
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𝐢𝐯  𝐜𝐨𝐬 𝐀 =
المجاور

الوتر
=
𝟒

𝟓
    ⟹   𝐬𝐞𝐜𝐀 =

𝟏

𝐜𝐨𝐬𝐀
=
𝟓

𝟒
 

 

  المثلث               
 
  القائم الزاو  𝐀𝐁𝐂ف

 
𝐜𝐨𝐭اذا كانت  𝐁ية ف 𝐀 =  فجد :  𝟑 

𝐢  𝐭𝐚𝐧𝐀   𝐢𝐢  𝐬𝐢𝐧𝐀    𝐢𝐢𝐢  𝐜𝐬𝐜 𝐂    𝐢𝐯  𝐬𝐞𝐜𝐀    𝐯  𝐜𝐨𝐬𝐀 

  الحل : 

𝐢  𝐜𝐨𝐭 𝐀 =
𝟏

𝐭𝐚𝐧𝐀
    ⟹      𝟑 =

𝟏

𝐭𝐚𝐧𝐀
 

    𝐭𝐚𝐧𝑨 =
𝟏

 𝟑  
=

 المقابل

المجاور
 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐                 هنة فيثاغورس  مير

 𝐀𝐂 𝟐 =   𝟑 
𝟐

+  𝟏 𝟐 = 𝟑 + 𝟏 = 𝟒    ⟹     𝐀𝐂 =  𝟒 = 𝟐 

𝐢𝐢  𝐬𝐢𝐧𝐀 =
المقابل

الوتر
=
𝟏

𝟐
                𝐢𝐢𝐢  𝐬𝐢𝐧 𝐂 =

المقابل

الوتر
=
 𝟑  

𝟐
   ⟹  𝐜𝐬𝐜 𝐂 =

𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝐂
=

𝟐

 𝟑  
 

𝐢𝐯  𝐜𝐨𝐬 𝐀 =
المجاور

الوتر
=
 𝟑  

𝟐
    ⟹      𝐬𝐞𝐜𝐀 =

𝟏

𝐜𝐨𝐬𝐀
=

𝟐

 𝟑  
 

𝐯  𝐜𝐨𝐬 𝐀 =
المجاور

الوتر
=
 𝟑  

𝟐
     

 

 أثبت ما يل  :              

𝐢   𝐜𝐨𝐬 𝟑𝟎° − 𝐬𝐢𝐧𝟒𝟓°  𝐬𝐢𝐧𝟔𝟎° + 𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° =
−𝟓   

𝟒
 

 من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة :    الحل : 

𝐜𝐨𝐬 𝟑𝟎° =
 𝟑  

𝟐
   , 𝐜𝐬𝐜 𝟒𝟓° =

𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓°
=

𝟏

𝟏

 𝟐  

=  𝟐   , 𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎° =
 𝟑  

𝟐
 

𝟐 

𝐀 

𝐁 𝐂 
𝟏 

√𝟑 

𝟑 
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𝐬𝐞𝐜 𝟒𝟓° =
𝟏

𝐜𝐨𝐬𝟒𝟓°
=

𝟏

𝟏

 𝟐  

=  𝟐 

=  𝐜𝐨𝐬 𝟑𝟎° − 𝐜𝐬𝐜 𝟒𝟓°  𝐬𝐢𝐧𝟔𝟎° + 𝐬𝐞𝐜𝟒𝟓° الطرف الايسر 

                     =  
 𝟑  

𝟐
−  𝟐  

 𝟑  

𝟐
+  𝟐 =  

 𝟑  

𝟐
 

𝟐

−   𝟐 
𝟐

 

                    =
𝟑

𝟒
− 𝟐 =

𝟑 − 𝟖

𝟒
=
−𝟓   

𝟒
 الطرف الايمن      

 

𝐢𝐢  𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° 𝐬𝐞𝐜 𝟑𝟎° = 𝐜𝐬𝐜 𝟔𝟎° 

 من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة :    الحل : 

𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° =
𝟏

𝟐
  , 𝐬𝐞𝐜 𝟑𝟎° =

𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝟑𝟎°
=

𝟏

 𝟑  
𝟐

=
𝟐

 𝟑  
  , 𝐜𝐬𝐜 𝟔𝟎° =

𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎°
=

𝟏

 𝟑  
𝟐

=
𝟐

 𝟑 
 

 = 𝟐 𝐬𝐢𝐧𝟑𝟎° 𝐬𝐞𝐜 𝟑𝟎° = 𝟐 
𝟏

𝟐
 (

𝟐

 𝟑  
) =

𝟐

 𝟑  
 الطرف الايسر

 = 𝐜𝐬𝐜 𝟔𝟎° =
𝟐

 𝟑  
           ⟹ الطرف الايسر          =  الطرف الأيمن∴ الطرف الأيمن

𝐢𝐢𝐢   𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° − 𝐜𝐬𝐜 𝟒𝟓°  𝐭𝐚𝐧𝟒𝟓°  𝐜𝐬𝐜 𝟗𝟎° = −𝐜𝐨𝐬𝟒𝟓° 

 من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة :    لحل : ا

𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° =
𝟏

 𝟐  
  , 𝐜𝐬𝐜 𝟒𝟓° =

𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓°
=

𝟏

𝟏

 𝟐  

=  𝟐   , 𝐭𝐚𝐧𝟒𝟓° = 𝟏 , 𝐜𝐬𝐜 𝟗𝟎° =
𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝟗𝟎°
=
𝟏

𝟏
= 𝟏 

−𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° = −
𝟏

 𝟐
 الطرف الايمن       

 =  𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° − 𝐜𝐬𝐜 𝟒𝟓°  𝐭𝐚𝐧𝟒𝟓°  𝐜𝐬𝐜  الطرف الايسر 𝟗𝟎°

                     =  
𝟏

 𝟐  
−  𝟐  𝟏  𝟏 =

𝟏 − 𝟐

 𝟐
=
−𝟏 

 𝟐
 

 الطرف الايسر =الطرف الايمن 

 

 السؤال خطأ
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𝒊𝒗   
𝟏 − 𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎°

𝟐
= 𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° 

 من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة :    الحل : 

𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° =
𝟏

𝟐
  ,    

 
𝟏 − 𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎°

𝟐
=
 
𝟏 −

𝟏
𝟐

𝟐
=
 
𝟐− 𝟏
𝟐
𝟐

=  
𝟏

𝟐
×
𝟏

𝟐
=  

𝟏

𝟒
=
𝟏

𝟐
 الطرف الايسر          

𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° =
𝟏

𝟐
⟹          الطرف الأيمن      الطرف الايسر         =  ∴ الطرف الأيمن

 

     الأرض . جد    مع  °𝟔𝟎ذا كان الخيط المتصل بها يصنع زاوية مقدارها عن سطح الأرض ا   𝐦 𝟑 𝟑طائرة ورقية ارتفاعها             

 طول الخيط ؟              

𝐱نفرض طول الخيط    الحل :  = 

𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎° =
المقابل

الوتر
 

 𝟑  

𝟐
=

𝟑 𝟑

𝐱
    ⟹     𝟑 𝐱 = 𝟔 𝟑 

𝐱 =
𝟔 𝟑

 𝟑
     ⟹    𝐱 = طالخي  𝟔  طول 

 

 تدرب وحل التمرينات 

 من الشكل المجاور د النسب المثلثية الآتية :              

              𝐢  𝐜𝐨𝐭 𝐀   𝐢𝐢  𝐜𝐨𝐭 𝐂    𝐢𝐢𝐢  𝐬𝐞𝐜 𝐂   𝐢𝐯  𝐜𝐬𝐜𝐀 

    الحل : 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐                 ثاغورسفي هنة   مير

 𝟏𝟑 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝟏𝟐 𝟐     ⟹     𝟏𝟔𝟗 =  𝐀𝐁 𝟐 + 𝟏𝟒𝟒 

 𝐀𝐁 𝟐 = 𝟏𝟔𝟗 − 𝟏𝟒𝟒 = 𝟐𝟓    ⟹    𝐀𝐁 =  𝟐𝟓 𝟓𝐜𝐦 

𝟒 

𝟑√𝟑 

𝟔𝟎° 

𝟓 

𝐀 

𝐁 𝐂  
𝟏𝟐𝐜𝐦 

𝟓
𝐜𝐦
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𝒊  𝐭𝐚𝐧𝐀 =
المقابل

المجاور
=
𝟏𝟐

𝟓
   ⟹   𝐜𝐨𝐭 𝐀 =

𝟏

𝐭𝐚𝐧𝐀
=

𝟓

𝟏𝟐
 

𝒊𝒊  𝐭𝐚𝐧 𝐂 =
بلالمقا

المجاور
=

𝟓

𝟏𝟐
   ⟹ 𝐜𝐨𝐭 𝐂 =

𝟏

𝐭𝐚𝐧𝐂
=
𝟏𝟐

𝟓
 

𝒊𝒊𝒊  𝐜𝐨𝐬 𝐂 =
المجاور

الوتر
=
𝟏𝟐

𝟏𝟑
   ⟹    𝐬𝐞𝐜 𝐂 =

𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝐂
=
𝟏𝟑

𝟏𝟐
 

𝒊𝒗  𝐬𝐢𝐧𝐀 =
المقابل

الوتر
=
𝟏𝟐

𝟏𝟑
   ⟹     𝐜𝐬𝐜𝐀 =

𝟏

𝐬𝐢𝐧𝐀
=
𝟏𝟑

𝟏𝟐
 

 

  المثلث              
 
   𝐀𝐁𝐂ف

 
𝐬𝐞𝐜𝐀اذا كانت  𝐁القائم الزاوية ف =  فجد :   𝟐 

𝐢  𝐬𝐢𝐧𝐀      𝐢𝐢   𝐜𝐨𝐭 𝐂       𝐢𝐢𝐢  𝐜𝐬𝐜𝐀      𝐢𝐯  𝐜𝐨𝐬 𝐂 

    الحل : 

𝐬𝐞𝐜𝐀 =
𝟏

𝐜𝐨𝐬𝐀
  ⟹     𝟐 =

𝟏

𝐜𝐨𝐬𝐀
  ⟹   𝐜𝐨𝐬𝐀 =

𝟏

 𝟐  
=

المجاور

الوتر
 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐                 هنة فيثاغورس  مير

  𝟐 
𝟐

=  𝟏 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐     ⟹     𝟐 = 𝟏 +  𝐁𝐂 𝟐 

 𝐁𝐂 𝟐 = 𝟐 − 𝟏 = 𝟏    ⟹   𝐁𝐂 = 𝟏 

𝐢  𝐬𝐢𝐧 𝐀 =
المقابل

الوتر
=

𝟏

 𝟐  
 

𝒊𝒊  𝐭𝐚𝐧 𝐂 =
المقابل

الوتر
=
𝟏

𝟏
= 𝟏     ⟹    𝐜𝐨𝐭 𝐂 =

𝟏

𝐭𝐚𝐧𝐂
=
𝟏

𝟏
= 𝟏 

𝒊𝒊𝒊  𝐬𝐢𝐧𝐀 =
𝟏

 𝟐  
    ⟹    𝐜𝐬𝐜 𝐀 =

𝟏

𝐬𝐢𝐧𝐀
=
 𝟐  

𝟏
=  𝟐 

𝒊𝒗  𝐜𝐨𝐬 𝐂 =
المجاور

الوتر
=

𝟏

 𝟐  
 

 :أثبت ما يل               

𝟔 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝟏 

𝟏 

𝟕 



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              78

𝐢  𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° 𝐜𝐬𝐜 𝟔𝟎° + 𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎° 𝐬𝐞𝐜 𝟔𝟎° =
𝟒

 𝟑  
 

 من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة :    الحل : 

𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° =
𝟏

𝟐
 , 𝐜𝐬𝐜 𝟔𝟎° =

𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎°
=

𝟏

 𝟑  
𝟐

=
𝟐

 𝟑  
  , 𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎

°
=
 𝟑  

𝟐
 , 𝐬𝐞𝐜 𝟔𝟎° =

𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎°
=
𝟏

𝟏
𝟐

= 𝟐 

          𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° 𝐜𝐬𝐜 𝟔𝟎° + 𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎° 𝐬𝐞𝐜 𝟔𝟎°  المقدار                 

=  
𝟏

𝟐
  

𝟐

 𝟑  
 +  

 𝟑  

𝟐
  𝟐 =

𝟏

 𝟑
+  𝟑 =

𝟏 + 𝟑

 𝟑
=

𝟒

 𝟑  
 الطرف الايمن       

 

𝐢𝐢  𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° 𝐬𝐞𝐜 𝟒𝟓° + 𝐜𝐬𝐜 𝟒𝟓° 𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° = 𝟐 

 من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة :    الحل : 

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° =
𝟏

 𝟐
  , 𝐬𝐞𝐜 𝟒𝟓° =

𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓°
=

𝟏

𝟏

 𝟐  

=  𝟐 , 𝐜𝐬𝐜 𝟒𝟓° =
𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓°
=

𝟏

𝟏

 𝟐

=  𝟐 , 𝐬𝐢𝐧𝟒𝟓° =
𝟏

 𝟐
 

      𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° 𝐬𝐞𝐜 𝟒𝟓° + 𝐜𝐬𝐜 𝟒𝟓° 𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓°  المقدار         

= (
𝟏

 𝟐
)   𝟐 +   𝟐 (

𝟏

 𝟐
) = 𝟏 + 𝟏 =  الطرف الايمن  𝟐

 

𝐢𝐢𝐢  
𝐜𝐨𝐭 𝟒𝟓° + 𝐬𝐢𝐧 𝟗𝟎°

𝟐 𝐬𝐞𝐜𝟑𝟎°
=
 𝟑  

𝟐 
 

 من الجدول نجد قيم النسب المثلثية الخاصة :    الحل : 

𝐜𝐨𝐭 𝟒𝟓° =
𝟏

𝐭𝐚𝐧𝟒𝟓°
=
𝟏

𝟏
= 𝟏 , 𝐬𝐢𝐧 𝟗𝟎° = 𝟏 , 𝐬𝐞𝐜 𝟑𝟎° =

𝟏

𝐜𝐨𝐬𝟑𝟎°
=

𝟏

 𝟑 
𝟐

=
𝟐

 𝟑 
 

𝐜𝐨𝐭 𝟒𝟓° + 𝐬𝐢𝐧 𝟗𝟎°

𝟐 𝐬𝐞𝐜 𝟑𝟎°
=

𝟏 + 𝟏

𝟐 
𝟐

 𝟑 
 

=
𝟐

𝟒

 𝟑 

= 𝟐 ×
 𝟑 

𝟒
=
 𝟑 

𝟐
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 تدرب وحل مسائل حياتية 

  مائل لتمرين الست  بزاوية قدرها  رياضة :             
.𝟏فاذا كان طرف الجهاز يرتفع  °𝟑𝟎عمل جهاز رياض  𝟓𝐦 الأرض .  سطح     عن    

              فما طول حزام الجهاز ؟                    

𝐱نفرض طول الحزام    الحل :  = 

𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° =
المقابل

الوتر
 

𝟏

𝟐
=

𝟏.𝟓

𝐱
 

𝐱 = 𝟐 𝟏. 𝟓 = 𝟑𝐦       طول الحزام 

لج عل احد التلال كان ارتفاع التلة الرئيسية  ج عل الجليد : تزل               موقع للتر 
 
  .  °𝟔𝟎الأرض  وزاوية ميلها عن مستوى  𝟓𝟎𝟎𝐦ف

لج ؟                  ما طول سطح التر 

𝐱نفرض طول السطح    الحل :  = 

𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° =
المجاور

الوتر
 

𝟏

𝟐
=

𝟓𝟎𝟎

𝐱
   ⟹    𝐱 = 𝟐 𝟓𝟎𝟎 = 𝟏𝟎𝟎𝟎𝐦  طول السطح 

 

  °𝟒𝟓يرتكز احد طرفيه عل بناية والطرف الأخر عل ارض افقية بزاوية  𝟐𝟎𝐦سلم اطفاء حريق طوله  سلم اطفاء الحرائق :              

 جد ارتفاع نقطة ارتكاز طرف السلم عل البناية .               

𝐡نفرض ارتفاع البناية  الحل :  = 

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° =
المقابل

الوتر
 

𝟏

 𝟐
=

𝐡

𝟐𝟎
 

 𝟐 𝐡 = 𝟐𝟎    ⟹     𝐡 =
𝟐𝟎

 𝟐
 ارتفاع البناية         

 

 

  تشكلها مع قمة  𝟐𝟓𝐦من قاعدة شجرة ارتفاعها  𝟐𝟓𝐦وقفت بنان عل بعد  حديقة :             
 الشجرة ؟    . فما قياس الزاوية التر

𝟖 

𝐀 

𝐁 

𝟏
.𝟓

 

𝐂 
𝟑𝟎° 

𝟗 

𝐀 

𝐁 

𝟓𝟎𝟎 

𝐂 

𝟑𝟎° 

𝟏𝟎 

𝟏𝟏 

𝟒𝟓  °

𝐡 
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    حل : ال

𝐭𝐚𝐧𝒙 =
المقابل

المجاور
 

𝐭𝐚𝐧𝒙 =
𝟐𝟓

𝟐𝟓
=𝟏    ⟹    𝒙 = 𝟒𝟓° 

 

 فكر

ة  تحد :                 الشكل المجاور :جد القيم المؤشر
 
 باستعمال النسب المثلثية .   ؟ ف

  الحل : 

𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎° =
المقابل

الوتر
                                                                                        𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° =

المجاور

الوتر
 

 𝟑  

𝟐
=

؟

𝟒
     ⟹ ؟ 𝟐    = 𝟒 𝟑  ⟹ ؟ =

𝟒 𝟑

𝟐
= 𝟐 𝟑 𝒄𝒎                     

𝟏

𝟐
=

؟

𝟒
  ⟹ ؟ 𝟐    = 𝟒   ⟹ ؟   =

𝟒

𝟐
= 𝟐 𝒄𝒎 

°𝟗𝟎ائمة قياس الزاوية الق °𝟏𝟖𝟎مجموع قياسات زوايا المثلث        ⟸         = =        

؟    + 𝟗𝟎° + 𝟔𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°      ⟹ +؟      𝟏𝟓𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°        ⟹ ؟        = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟓𝟎° = 𝟑𝟎   °

   𝐀𝐁𝐂 مسألة مفتوحة :              
 
𝐁   ,𝐬𝐢𝐧𝑨مثلث قائم الزاوية ف =

 𝟑  

𝟐
 𝐂كيف تجد قيمة الزاوية   

 الطريقة الثانية                                                            الطريقة الاولى             الحل : 

𝐬𝐢𝐧𝐀 =
 𝟑  

𝟐
   ⟹    𝐀 = 𝟔𝟎

° 

°𝟗𝟎قياس الزاوية القائمة  °𝟏𝟖𝟎سات زوايا المثلث مجموع قيا   ⟸  = =        

   𝐂 + 𝟗𝟎° + 𝟔𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°      ⟹    𝐂 + 𝟏𝟓𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°         

𝐂 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟓𝟎° = 𝟑𝟎° 

 

 

ير :                 مثلث قائم الزاوية . ما نوع المثلث من حيث ا تتر
 
 اضلاعه ؟    طوال اذا كان جيب الزاوية وجيب تمامها متساويي   ف

𝟐𝟓 

𝟐𝟓 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝟏𝟐 

 ؟

 ؟
 ؟

𝟔𝟎° 
 

ل
قاب
لم
ا

 

 المجاور

𝟏𝟑 

𝟏𝟒 

𝐬𝐢𝐧𝐀 =
 𝟑  

𝟐
=

المقابل

الوتر
 

𝒄𝒐𝒔𝐂 =
المجاور

الوتر
 

𝐜𝐨𝐬 𝐂 =
 𝟑  

𝟐
   ⟹    𝐂 = 𝟑𝟎

°
 

 

 

 

𝐁 

𝐀 

𝑪 
√𝟑 
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 نوع المثلث متساوي الساقي     الحل : 

  مثلث قائم الزاوية . ثم حلها ؟                 
 
 مسألة تستعمل فيها نسبة الجيب لإيجاد طول ضلع مجهول ف

  يصنعها الخيط مع الأرض ه   𝟑𝟎𝐦طائرة ورقية طول خيطها  الحل : 
الطائرة الورقية عن  جد ارتفاع °𝟒𝟓فاذا كانت الزاوية التر

 الأرض ؟

𝐡نفرض ارتفاع الطائرة                = 

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° =
المقابل

الوتر
 

𝟏

 𝟐 
=

𝐡

𝟑𝟎
 

 𝟐 𝐡 = 𝟑𝟎 

𝐡 =
𝟑𝟎

 𝟐 
=
𝟑𝟎

 𝟐
×
 𝟐

 𝟐
 

𝐡 =
𝟑𝟎 𝟐

𝟐
= 𝟏𝟓 𝟐 𝐦 

 (خطة حل المسألة ) تحديد معقولية الاجابة 

  والنقطة   𝐀 𝟑,−𝟐اذا كانت النقطة              
 
,𝐁 𝟑تمثل موقع بيت محمد عل المستوي الإحدان  تمثل موقع مدرسته . قطع   𝟒

.𝟏محمد ثلث المسافة بي   البيت والمدرسة . فهل تمثل المسافة            𝟐𝐤𝐦  𝟏تقديرا معقولا أم المسافة. 𝟗𝐤𝐦     ؟ اذا كان طول 

  يساوي            
 
  المستوي الإحدان

 
 𝟏𝐤𝐦كل مرب  ع ف

محمد قطع المسافة   الحل : 
𝟏

𝟑
 مسافات متساوية .  𝟑فيمكن تقسيم المسافة الى  

𝐀 𝟑,−𝟐 , 𝐁 𝟑, 𝟒  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
 المسافة بير   نقطتير                        

𝐀𝐁 =   𝟑 − 𝟑 𝟐 +  𝟒 + 𝟐 𝟐 =  𝟎 + 𝟑𝟔 = 𝟔 𝐤𝐦 

𝟏

𝟑
× 𝟔 = 𝟐 𝐤𝐦       ي  قطعها محمد

  المسافة الن 

.𝟏المسافة  𝟗𝐤𝐦  𝟐اقرب الى𝐤𝐦  𝟏منه الى المسافة. 𝟐𝐤𝐦   ⟸    ∴   𝟏المسافة المعقولة ه. 𝟗𝐤𝐦 

 اكتب

𝟒𝟓° 

𝐡 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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 مسائل 

اتيجية ) تحديد معقولية الاجابة (  حل المسائل التالية باستر

     

 

 

,𝐀 𝟒من الشكل اعلاه نجد النقطتي   :    الحل :  𝟓  , 𝐁 −𝟐,−𝟏  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
 المسافة بير   نقطتير                        

𝐀𝐁 =   −𝟐 − 𝟒 𝟐 +  −𝟏 − 𝟓 𝟐 =   −𝟔 𝟐 +  −𝟔 𝟐 =  𝟑𝟔 + 𝟑𝟔 =  𝟕𝟐 = 𝟔 𝟐 𝐜𝐦 

𝟏

𝟑
× 𝟔 𝟐 = 𝟐 𝟐 = 𝟐 𝟏. 𝟒 = 𝟐. 𝟖 𝐜𝐦      جمانة 

𝟏

𝟐
× 𝟔 𝟐 = 𝟑 𝟐 = 𝟑 𝟏. 𝟒 = 𝟒. 𝟐 𝐜𝐦           سالىي 

  𝟑𝐜𝐦اجابة جمانة معقولة لأنها أقرب الى 

,𝐀 𝟓الواصلة بي   هل الأقرب الى نقطة منتصف القطعة المستقيمة   𝟐−,𝟑− هل احداثيات النقطة              𝟏 , 𝐁 𝟑,−𝟓   أم  

 ؟  𝟏−,𝟒 النقطة                   

,𝐀 𝟓نجد نقطة المنتصف بي    النقطتي   :   الحل :   𝟏  , 𝐁 𝟑,−𝟓  

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) =  

𝟓 + 𝟑

𝟐
,
𝟏 +  −𝟓 

𝟐
 =  

𝟖

𝟐
,
−𝟒   

𝟐
 =  𝟒,−𝟐  

  𝟐−,𝟒 أقرب الى نقطة المنتصف   𝟏−,𝟒 النقطة 

 ؟ 𝟓𝟎𝐤𝐦أم  𝟔𝟗𝐤𝐦من المسافة بي   المدينتي   تقريبا  %𝟐𝟎هل  𝟐𝟖𝟎𝐤𝐦المسافة بي   مدينتي               

   الحل :  

𝟐𝟎% × 𝟐𝟖𝟎 =
𝟐𝟎

𝟏𝟎𝟎
× 𝟐𝟖𝟎 =

𝟓𝟔𝟎𝟎

𝟏𝟎𝟎
= 𝟓𝟔𝒌𝒎 

 𝟔𝟗𝐤𝐦 منه الى  𝟓𝟎𝐤𝐦أقرب الى  𝟓𝟔𝐤𝐦المسافة 

 𝟏𝟔𝟎𝐤𝐦الجدول أدناه يمثل ما قطعه ثلاثة اشخاص لمسافة مقدارها              

قالت جمانة أن  𝟏
𝟏

𝟑
  الشكل المجاور   𝐀,𝐁المسافة بي   النقطتي    

 
كما ف

وقالت أختها سالى  أن  𝟑𝐜𝐦تساوي تقريبا 
𝟏

𝟐
المسافة بي   نفس النقطتي    

 . أيتهما اجابتها معقولة ؟ 𝟐𝐜𝐦تساوي تقريبا 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

1        2       3      4       5 −3  − 2 − 1 
−1 

−2 

1 

3 

2 

4 

5 

𝐁 

𝐀 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏   ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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   النسبة المئوية لما قطعه الشخص الأول 
 
 النسبة المئوية لما قطعه الشخص الثالث  النسبة المئوية لما قطعه الشخص الثان

𝟓𝟎% 𝟕𝟎% 𝟖𝟎% 

 .  𝟏𝟐𝟗𝐤𝐦أم  𝟏𝟎𝟎𝐤𝐦الأول والثالث ؟ أهو ما التقدير المعقول لما قطعه الشخص 

   الحل :  

𝟓𝟎% × 𝟏𝟔𝟎 =
𝟓𝟎

𝟏𝟎𝟎
× 𝟏𝟔𝟎 =

𝟖𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟎𝟎
= 𝟖𝟎𝐤𝐦                 الشخص الأول 

𝟖𝟎% × 𝟏𝟔𝟎 =
𝟖𝟎

𝟏𝟎𝟎
× 𝟏𝟔𝟎 =

𝟏𝟐𝟖𝟎𝟎

𝟏𝟎𝟎
= 𝟏𝟐𝟖𝐤𝐦             الشخص الثالث 

 𝟖𝟎𝐤𝐦لأنه أقرب الى  𝟏𝟎𝟎𝐤𝐦خص الأول هو التقدير المعقول للش

 𝟏𝟐𝟖𝐤𝐦لأنه أقرب الى  𝟏𝟐𝟗𝐤𝐦التقدير المعقول للشخص الثالث هو 

 

 

 

  
 
  المستوي الاحدان

 
  للمعادلات ف

 
 التمثيل البيان

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

𝒚المستقيم الذي معادلته            =
𝟑

𝟐
 

 يقطع المحورين             يوازي محور الصادات                 يوازي محور السينات                  لا يقطع أي من المحورين            

 أي المعادلات الآتية تعتر عن المعادلة المتمثلة بيانيا جانبا ؟           

                                                                                          𝐲 = −𝟑𝐱𝟐                                 𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 + 𝟒 

                                                                                          𝐲 = 𝐱𝟐 − 𝟒                               𝐲 = 𝟑𝐱𝟐 − 𝟒 

  

 

 

 

 ادلات الآتية تعتر عن المعادلة المتمثلة بيانيا جانبا ؟أي المع           

 𝐱, 𝐲  𝐲 𝐱𝟐 − 𝟒 𝐱 

 𝟏,−𝟑  −𝟑  𝟏 𝟐 − 𝟒 = 𝟏 − 𝟒 = −𝟑 𝟏 

 𝟐, 𝟎  𝟎  𝟐 𝟐 − 𝟒 = 𝟒 − 𝟒 = 𝟎 𝟐 

 𝟎,−𝟒  −𝟒  𝟎 𝟐 − 𝟒 = 𝟎 − 𝟒 = −𝟒 𝟎 

 −𝟏,−𝟑  −𝟑  −𝟏 𝟐 − 𝟒 = 𝟏 − 𝟒 = −𝟑 −𝟏 

 −𝟐, 𝟎  𝟎  −𝟐 𝟐 − 𝟒 = 𝟒 − 𝟒 = 𝟎 −𝟐 

𝟏 

 

𝟐           

          

          

          

          

          

          

          

 

 

𝟑 

 الحل : 
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                                                                                          𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟒                            𝐲 = 𝟒𝐱 + 𝟑 

                                                                                          𝐲 = −𝟑𝐱 + 𝟒                        𝐲 = 𝟑𝐱 − 𝟒 

 

   

 

أي المعادلات الآتية تعتر عن معادلة خطية ؟                        

                 𝐲 = 𝐱𝟐 + 𝟏                      𝐲𝟐 = 𝐱 + 𝟏                      𝐲𝟐 = 𝐱𝟐 + 𝟏                𝐲 = 𝐱 + 𝟏 

𝐲أي التمثيلات البيانية تعتر عن المعادلة :                 = −𝐱𝟐 +  ؟ 𝟒

 

 

 

 

 𝐱, 𝐲  𝐲 −𝐱𝟐 + 𝟒 𝐱 

 𝟏, 𝟑  𝟑 − 𝟏 𝟐 + 𝟒 = −𝟏 + 𝟒 = 𝟑 𝟏 

 𝟐, 𝟎  𝟎 − 𝟐 𝟐 + 𝟒 = −𝟒 + 𝟒 = 𝟎 𝟐 

 𝟎, 𝟒  𝟒 − 𝟎 𝟐 + 𝟒 = 𝟎 + 𝟒 = 𝟒 𝟎 

 −𝟏, 𝟑  𝟑 − −𝟏 𝟐 + 𝟒 = −𝟏 + 𝟒 = 𝟑 −𝟏 

 −𝟐, 𝟎  𝟎 − −𝟐 𝟐 + 𝟒 = −𝟒 + 𝟒 = 𝟎 −𝟐 

 

 لتمثيل المعادلة غت  الخطية نحتاج الى :               

 قطتان فقط              ثلاث نقاط عل الأقل . نقطة واحدة عل الأقل                   نقطتان عل الأكت                    ن                

  الممثل جانبا ؟           
 ما احداثيا رأس المنحت 

                                                                                                      𝟐, −𝟏                                𝟏, 𝟐  

                                                                                                      𝟐,−𝟐                                𝟎, 𝟐  

 

 ميل المستقيم

 

 𝐱, 𝐲  𝐲 = 𝟑𝐱 − 𝟒 𝐱 

 𝟏,−𝟏  𝟑 𝟏 − 𝟒 = 𝟑 − 𝟒 = −𝟏 𝟏 

 𝟐, 𝟐  𝟑 𝟐 − 𝟒 = 𝟔 − 𝟒 = 𝟐 𝟐 

 

 الحل : 

𝟒 

 

𝟓 

          

          

          

          

          

          

          

          

 

          

          

          

          

          

          

          

          

 

          

          

          

          

          

          

          

          

 

          

          

          

          

          

          

          

          

 
 الحل : 

 الجواب فرع 

𝟔 

 

𝟕 
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 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

,𝟏− أي ميل يعتر عن ميل المستقيم المار بالنقطتي                𝟑 ,  𝟓,−𝟐  

𝐚  
𝟓

𝟔
                     𝐛 −

𝟓

𝟔
                   𝐜  

−𝟓   

𝟔
                 𝐝  

𝟔

𝟓
 

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟐 − 𝟑

𝟓 −  −𝟏 
=

−𝟓

𝟓 + 𝟏
=
−𝟓   

𝟔
 

 

 كون ميله : المستقيم الموازي لمحور الصادات ي              

  𝐚               صفرا 𝐛              غت  معرف 𝐜               سالب 𝐝  موجب 

𝟑𝐱المقطع الصادي للمستقيم الذي معادلته                − 𝟓𝐲 =  هو :  𝟏𝟓

  𝐚 − 𝟓               𝐛  𝟑                 𝐜  𝟓                 𝐝 − 𝟑 

 الحل : 

𝐱 = 𝟎  ⟹   𝟑 𝟎 − 𝟓𝐲 = 𝟏𝟓  ⟹ −𝟓𝐲 = 𝟏𝟓  ⟹    𝐲 =
𝟏𝟓

−𝟓
= −𝟑 

𝐱نقطة تقاطع المستقيم الذي معادلته               + 𝐲 =  مع محور السينات ه  :  𝟔

    𝐚   𝟎, 𝟔              𝐛   – 𝟔, 𝟎                  𝐜   𝟔, 𝟎                     𝐝   𝟎, 𝟎  

 الحل : 

𝐲 = 𝟎   ⟹     𝐱 + 𝟎 = 𝟔    ⟹    𝐱 = 𝟔    ⟹   𝟔,  ∴ نقطة تقاطع المستقيم مع محور السينات هي   𝟎

 أي المستقيمات الآتية تعتر عن المستقيم الممثل جانبا ؟             

𝐚  𝟐𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟎               𝐛  𝟑𝐲 + 𝟐𝐱 = 𝟎 

𝐜  𝟑𝐲 − 𝟐𝐱 = 𝟎               𝐝  𝟐𝐱 + 𝟑𝐲 = 𝟎 

 الحل :  

 

 𝐱, 𝐲  𝐲 =
𝟐

𝟑
𝐱 𝐱 

𝟏 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟐 

 

 

𝟑 

 

𝟒 

 

𝟓           

          

          

          

          

          

          

          

 𝟐𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟎  ⟹   𝟑𝐲 = 𝟐𝐱 ⟹   𝐲 =
𝟐

𝟑
𝐱 
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 𝟎, 𝟎  𝟐

𝟑
 𝟎 = 𝟎 

𝟎 

 𝟑, 𝟐  𝟐

𝟑
 𝟑 = 𝟐 

𝟑 

 −𝟑,−𝟐  𝟐

𝟑
 −𝟑 = −𝟐 

−3 

 

 المستقيم الموازي لمحور السينات يكون ميله :                

  𝐚               صفرا 𝐛                   غت  معرف 𝐜      سالب     𝐝 موجب 

𝟑𝐱ما ميل المستقيم  − 𝟐𝐲 =  ؟ 𝟔−

𝐚 −
𝟑

𝟐
                      𝐛 −

𝟐

𝟑
                   𝐜  𝟑                   𝐝  

𝟑

𝟐
 

 الحل :  

𝟑𝐱 − 𝟐𝐲 = −𝟔  ⟹    𝟐𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟔   ÷ 𝟐 

𝐲 =
𝟑

𝟐
𝐱 + 𝟑 

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤     ⟹    𝐦 =
𝟑

𝟐
  , 𝐤 = 𝟑 

 

, 𝟑−,𝟖 ميل المستقيم المار بالنقطتي                   ؟  𝟑−,𝟓 

  𝐚         موجب 𝐛            سالب 𝐜           صفر 𝐝  غت  معرف 

 الحل :  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐦 =
−𝟑−  −𝟑 

𝟓 − 𝟖
=
−𝟑 + 𝟑

−𝟑
=

𝟎

−𝟑   
= 𝟎 

 

 

 

 معادلة المستقيم 

𝟔 

 

𝟕 

𝟖 

 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              87

  : اخ
ر
 تر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

, 𝟑−,𝟐− معادلة المستقيم المار بالنقطتي                 ه  :   𝟕−,𝟏− 

 𝐚  𝐲 − 𝟒𝐱 = −𝟏𝟏         𝐛  𝐲 − 𝟒𝐱 = 𝟏𝟏              𝐜  𝟒𝐲 + 𝐱 = −𝟏𝟏          𝐝  𝐲 + 𝟒𝐱 = −𝟏𝟏 

 الحل :  

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

    ⟹    
𝐲 −  −𝟑 

𝐱 −  −𝟐 
=
−𝟕 −  −𝟑 

−𝟏 −  −𝟐 
   ⟹    

𝐲 + 𝟑

𝐱 + 𝟐
=
−𝟕 + 𝟑

−𝟏 + 𝟐
 

𝒚 + 𝟑

𝒙 + 𝟐
=
−𝟒   

𝟏
ي  الوسطير           

 
  الطرفير   ف

𝐲 + 𝟑 = −𝟒𝐱 − 𝟖    ⟹    𝐲 + 𝟒𝐱 = −𝟖 − 𝟑   ⟹   𝐲 + 𝟒𝐱 =     معادلة المستقيم   𝟏𝟏−

𝐲يم الذي معادلته المستق             + 𝐱 =  ميله واحدى نقاطه هما :  𝟎

  𝐚  𝐦 = −𝟏 ,  𝟒, 𝟒           𝐛  𝐦 = 𝟏 ,  𝟒, 𝟒           𝐜  𝐦 = −𝟏 ,  𝟒, −𝟒          𝐝  𝐦 = 𝟏 ,  −𝟒,−𝟒  

 الحل : 

𝐲 + 𝐱 = 𝟎  ⟹   𝐲 = −𝐱  ⟹     𝐲 − 𝟎 = −𝟏 𝐱 − 𝟎  

                                                         𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏  

𝐦 = −𝟏  ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  𝟎, 𝟎                  ⟹  الاختيارات كلها خاطئة     

معادلة المستقيم الذي ميله            
𝟑

𝟓
  يساوي   

 هو :  𝟐ومقطعه السيت 

 𝐚  𝟓𝐲 + 𝟑𝐱 = −𝟔            𝐛  𝟓𝐲 − 𝟑𝐱 = 𝟔           𝐜  𝟑𝐲 − 𝟓𝐱 = −𝟔            𝐝  𝟑𝐲 + 𝟓𝐱 = 𝟔 

 الحل :  

𝐦 =
𝟑

𝟓
 , 𝐱 = 𝟐    ⟹     𝟐, 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏        بالتعويض الميل والنقطة  

𝐲 − 𝟎 =
𝟑

𝟓
 𝐱 − 𝟐    ⟹    𝐲 =

𝟑

𝟓
 𝐱 − 𝟐  

𝟓𝐲 = 𝟑𝐱 − 𝟔   ⟹   𝟓𝐲 − 𝟑𝐱 =   معادلة المستقيم    𝟔−

 ات كلها خاطئة . الاختيار 

𝐲استعمل معادلة المستقيم                 = 𝐦𝐱 + 𝐤  وجد قيمة𝐤,𝐦  𝟕للمستقيم𝐲 − 𝟑𝐱 = 𝟐𝟏 : 

𝟏 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟐 

 

𝟑 

𝟒 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  
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𝐚  𝐦 =
𝟑

𝟕
 , 𝐤 = −𝟑          𝐛  𝐦 =

𝟕

𝟑
 , 𝐤 = 𝟑         𝐜  𝐦 = −

𝟑

𝟕
 , 𝐤 = −𝟑         𝐝  𝐦 =

𝟑

𝟕
 , 𝐤 = 𝟑 

 الحل :  

𝟕𝐲 − 𝟑𝐱 = 𝟐𝟏   ⟹     𝟕𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟐𝟏    ÷ 𝟕 

𝐲 =
𝟑

𝟕
𝐱 + 𝟑 

𝐲 = 𝐦𝐱 +  𝐤      ⟹      𝐦 =
𝟑

𝟕
 , 𝐤 = 𝟑 

𝐲أي النقط التالية تقع عل المستقيم الذي معادلته               + 𝟒𝐱 = 𝟎 

 𝐚   𝟏, 𝟒                 𝐛   𝟒,−𝟏              𝐜   𝟒, 𝟏                  𝐝   𝟏,−𝟒  

 الحل : 

𝐲 + 𝟒𝐱 = 𝟎    ,    𝐱 = 𝟏 

𝐲 + 𝟒 𝟏 = 𝟎   ⟹    𝐲 + 𝟒 = 𝟎    ⟹   𝐲 = −𝟒  ⟹   𝐱, 𝐲 =  𝟏,−𝟒  

 هو :   𝟐− ومقطعه الصادي يساوي   𝟏− معادلة المستقيم الذي ميله             

 𝐚  𝐲 + 𝐱 − 𝟐 = 𝟎         𝐛  𝐲 + 𝐱 + 𝟐 = 𝟎            𝐜  𝐲 + 𝐱 − 𝟐 = 𝟎        𝐝  𝐲 − 𝐱 − 𝟐 = 𝟎 

 الحل :  

𝐦 = −𝟏  , 𝐲 = −𝟐  ⟹   𝟎, −𝟐  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏        بالتعويض الميل والنقطة  

𝐲 −  −𝟐 = −𝟏 𝐱 − 𝟎    ⟹    𝐲 + 𝟐 = −𝐱   ⟹    𝐲 + 𝐱 + 𝟐 =   معادلة المستقيم  𝟎

, 𝟐−,𝟏− تي   التقاطع معادلة المستقيم المار بالنقط –ما ه  عل صورة الميل               𝟏, 𝟔  

 𝐚  𝐲 = −𝟑𝐱 + 𝟔          𝐛  𝐲 = 𝟒𝐱 − 𝟐                    𝐜  𝐲 = 𝟒𝐱 + 𝟐             𝐝  𝐲 = 𝟐𝐱 + 𝟒 

 الحل :  

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

    ⟹    
𝐲 −  −𝟐 

𝐱 −  −𝟏 
=
𝟔 −  −𝟐 

𝟏 −  −𝟏 
   ⟹    

𝐲 + 𝟐

𝐱 + 𝟏
=
𝟔 + 𝟐

𝟏 + 𝟏
 

𝒚 + 𝟐

𝒙 + 𝟏
=
𝟖 

𝟐
    ⟹     

𝒚 + 𝟐

𝒙 + 𝟏
= ي  الوسطير           𝟒

 
  الطرفير   ف

𝐲 + 𝟐 = 𝟒𝐱 + 𝟒   ⟹     𝐲 = 𝟒𝐱 + 𝟒 − 𝟐  ⟹    𝐲 = 𝟒𝐱 +   معادلة المستقيم   𝟐

𝟓 

 

𝟔 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏  

 

𝟕 

𝟖 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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  احد المطاعم             
 
  من المقبلات أي المعادلات تمثل الاف دينار لكل نو  𝟑الف دينار مضافا اليها  𝟐𝟓ثمن وجبة طعام ف

 
  ع اضاف

 من المقبلات ؟  𝐱 ثمن وجبة طعام مع              

 𝐚  𝐲 = 𝟐𝟓𝐱 + 𝟑              𝐛  𝐲 = 𝟐𝟓𝐱 − 𝟑         𝐜  𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟐𝟓              𝐝  𝐲 = 𝟑𝐱 − 𝟐𝟓 

𝐱نفرض المقبلات  الحل :    من المقبلا    ⟸          =
 
𝟑𝐱ت كل نوع اضاف = 

𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟐𝟓 

 المستقيمات المتوازية والمتعامدة 

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

,𝟏  المستقيم المار بالنقطتي                 𝟗 ,  𝟕,  يوازي المستقيم الذي ميله :    𝟏

𝐚  
−𝟑  

𝟒
            𝐛  

−𝟒   

𝟑
              𝐜  

𝟑

𝟒
            𝐝  

𝟒

𝟑
 

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟏 − 𝟗

𝟕 − 𝟏
=
−𝟖   

𝟔
=
−𝟒   

𝟑
 

 

 يمثلان ميل  مستقيمي   متعامدين فأن :  𝐦𝟐,𝐦𝟏ذا كان ا              

𝐚  𝐦𝟏 +𝐦𝟐 = −𝟏              𝐛  
𝐦𝟏

𝐦𝟐
= −𝟏         𝐜  𝐦𝟏 ×𝐦𝟐 = −𝟏        𝐝  𝐦𝟏 −𝐦𝟐 = −𝟏 

 

  تجعل ميل المستقيم المار بالنقطتي    𝐚قيمة              
,𝟏− التر 𝟒 ,  𝐚,−𝟏   تساوي

−𝟓   

𝟑
 ه  :  

𝐚  𝟒            𝐛 − 𝟐             𝐜 − 𝟒               𝐝  𝟐 

 الحل :  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

       ⟹    
−𝟓   

𝟑
=

−𝟏 − 𝟒

𝐚 −  −𝟏 
    ⟹     

−𝟓   

𝟑
=

−𝟓   

𝐚 + 𝟏
ي  الوسطير        

 
  الطرفير   ف

−𝟓𝐚 − 𝟓 = −𝟏𝟓   ⟹  −𝟓𝐚 = −𝟏𝟓 + 𝟓   ⟹ −𝟓𝐚 = −𝟏𝟎   ⟹    𝐚 =
−𝟏𝟎

−𝟓
= 𝟐 

,𝟎 معادلة المستقيم المار بالنقطة                 لمستقيم الذي ميله والعمودي عل ا  𝟑
𝟒

𝟑
 ه  :  

 

𝟏 

𝟐 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟑 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟒 
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𝐚  𝟑𝐲 + 𝟒𝐱 = 𝟏𝟐          𝐛  𝟑𝐲 + 𝟒𝐱 = −𝟏𝟐           𝐜  𝟒𝐲 − 𝟑𝐱 = 𝟏𝟐         𝐝  𝟒𝐲 + 𝟒𝐱 = 𝟏𝟐 

 الحل :  

𝐦 =
−𝟑   

𝟒
 ميل العمود        

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏  

𝐲 − 𝟑 =
−𝟑   

𝟒
 𝐱 − 𝟎     ⟹    𝟒𝐲 − 𝟏𝟐 = −𝟑𝐱    ⟹   𝟒𝐲 + 𝟑𝐱 =   معادلة المستقيم   𝟏𝟐

 

𝐦𝟏اذا كان               = 𝐦𝟐    يمثلان ميل  المستقيمي𝐋𝟏, 𝐋𝟐  : فأن 

 𝐚  𝐋𝟏    ⊥ 𝐋𝟐                   𝐛  𝐋𝟏    ∥ 𝐋𝟐                    𝐜  متقاطعان 𝐋𝟏,      𝐋𝟐              𝐝  قةعلا   ليس بينهما اي 

𝟔𝐲اي المستقيمات الآتية توازي المستقيم الذي معادلته               − 𝟓𝐱 = 𝟑𝟎 

𝐚  𝟔𝐲 + 𝟓𝐱 = 𝟑𝟎      𝐛  𝟓𝐲 − 𝟔𝐱 = 𝟑𝟎           𝐜  𝟔𝐲 − 𝟓𝐱 = 𝟐𝟓     𝐝  𝟔𝐲 + 𝟓𝐱 = 𝟐𝟓 

 الحل :  

𝟔𝐲 − 𝟓𝐱 = 𝟑𝟎     ⟹    𝟔𝐲 = 𝟓𝐱 + 𝟑𝟎   ÷ 𝟔           𝟔𝐲 − 𝟓𝐱 = 𝟐𝟓  ⟹    𝟔𝐲 = 𝟓𝐱 + 𝟐𝟓   ÷ 𝟔 

𝐲 =
𝟓

𝟔
𝐱 + 𝟓                                                                        𝐲 =

𝟓

𝟔
𝐱 +

𝟐𝟓

𝟔
 

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤     ⟹   𝐦𝟏 =
𝟓

𝟔
                                        𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤    ⟹    𝐦𝟐 =

𝟓

𝟔
 

𝐦𝟏 = 𝐦𝟐 =
𝟓

𝟔
 

𝟑𝐲اي المستقيمات الآتية عمودية عل المستقيم الذي معادلته               + 𝟐𝐱 = 𝟔 

𝐚  𝟑𝐲 + 𝟐𝐱 = −𝟔         𝐛  𝟑𝐲 − 𝟐𝐱 = −𝟔       𝐜  𝟐𝐲 + 𝟑𝐱 = 𝟔       𝐝  𝟐𝐲 − 𝟑𝐱 = 𝟔 

 الحل : 

𝟑𝐲 + 𝟐𝐱 = 𝟔  ⟹   𝟑𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟔  ÷ 𝟑          𝟐𝐲 − 𝟑𝐱 = 𝟔   ⟹   𝟐𝐲 = 𝟑𝐱 + 𝟔  ÷ 𝟐 

𝐲 =
−𝟐   

𝟑
𝐱 + 𝟐                                               𝐲 =

𝟑

𝟐
𝐱 + 𝟑 

 

𝐦𝟏 ×𝐦𝟐 =
−𝟐   

𝟑
×
𝟑

𝟐
= −𝟏 

𝟓 

 

𝟔 

 

𝟕 

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤    ⟹     𝐦𝟏 =
−𝟐   

𝟑
                       𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤  ⟹ 𝐦𝟐 =

𝟑

𝟐
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 المسافة بي   نقطتي   

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

,𝟎  : المسافة بي   نقطتي                 𝟑 ,  تساوي :   𝟓−,𝟐 

 𝐚 − 𝟐 𝟏𝟕                𝐛   𝟏𝟎                    𝐜  𝟏𝟕 𝟐                𝐝  𝟐 𝟏𝟕 

 الحل : 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐
=   𝟐 − 𝟎 𝟐 +  −𝟓 − 𝟑 𝟐 =   𝟐 𝟐 +  −𝟖 𝟐 =  𝟒 + 𝟔𝟒 

    =  𝟔𝟖 =  𝟒 × 𝟏𝟕 = 𝟐 𝟏𝟕 

, 𝟏−,𝟑 الواصلة بي   النقطتي   نقطة منتصف القطعة المستقيمة               𝟕,−𝟑  : 

 𝐚   𝟓, 𝟐             𝐛   −𝟐, 𝟓             𝐜   𝟓,−𝟐               𝐝   −𝟓,−𝟐  

 الحل :  

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) =  

𝟑 + 𝟕

𝟐
,
−𝟏 − 𝟑

𝟐
 =  

𝟏𝟎

𝟐
,
−𝟒   

𝟐
 =  𝟓,−𝟐  

 

,𝟐 ه   𝐀𝐁اذا كانت نقطة منتصف قطعة مستقيم               ,𝐀 𝐚حيث :  𝟏 𝐛 , 𝐁 𝟑, ,𝐚فأن قيمة   𝟐 𝐛   ه : 

𝐚  𝐚 = 𝟏 , 𝐛 = 𝟏         𝐛  𝐚 = 𝟏 , 𝐛 = −𝟏         𝐜  𝐚 = −𝟏 , 𝐛 = 𝟎       𝐝  𝐚 = 𝟏 , 𝐛 = 𝟎 

 الحل :  

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) 

 𝟐, 𝟏 =  
𝐚 + 𝟑

𝟐
,
𝐛 + 𝟐

𝟐
  

𝟐 =
𝐚 + 𝟑

𝟐
   ⟹   𝐚 + 𝟑 = 𝟒  ⟹   𝐚 = 𝟒 − 𝟑 = −𝟏 

  

,𝐱𝟏 قانون المسافة بي   النقطتي                  𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   : هو 

𝟏 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟐 

 

𝟑 
 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟏 =
𝐛 + 𝟐

𝟐
 

𝐛 + 𝟐 = 𝟐  ⟹   𝐛 = 𝟐 − 𝟐 = 𝟎 

 

𝟑 

𝟒 
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𝐚    𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 + 𝐲𝟏 
𝟐
                      𝐛    𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 −  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 

𝟐
 

𝐜   𝐱𝟐 + 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 + 𝐲𝟏 
𝟐
                       𝐝    𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 

𝟐
 

,𝐱𝟏 قانون نقطة منتصف القطعة المستقيمة الواصلة بي                 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   : هو 

𝐚   
𝐱𝟏−𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏−𝐲𝟐

𝟐
                                      𝐛  

𝐱𝟏+𝐱𝟐

𝟑
,
𝐲𝟏+𝐲𝟐

𝟑
   

𝐜 (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
)                                       𝐝  (

𝐲𝟏 + 𝐲

𝟐
,
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
) 

 

 ه  منتصف القطعة المستقيمة الواصلة بي   :   𝟐−,𝟐 النقطة              

𝐚   −𝟖,−𝟏 ,  𝟒,−𝟑           𝐛   𝟖, 𝟏 ,  𝟏,−𝟑         𝐜   𝟖, 𝟏 ,  𝟒, −𝟑      𝐝   𝟖,−𝟏 ,  −𝟒,−𝟑  

 الحل :  

 𝟖,−𝟏 ,  −𝟒,−𝟑  

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) =  

𝟖 − 𝟒

𝟐
,
−𝟏 − 𝟑

𝟐
 =  

𝟒

𝟐
,
−𝟒   

𝟐
 =  𝟐,−𝟐  

 

, 𝐀 𝟑,−𝟏باستعمال قانون المسافة : المثلث الذي رؤوسه                𝐁 −𝟑, 𝟑 , 𝐂 −𝟑,−𝟏   : 

  𝐚                متساوي الساقي 𝐛          متساوي الاضلاع 𝐜       مختلف الاضلاع حاد الزوايا 𝐝 مختلف الاضلاع قائم الزاوية 

 الحل :  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀 𝟑,−𝟏 , 𝐁 −𝟑, 𝟑   ⟹   𝐀𝐁 =   −𝟑 − 𝟑 𝟐 +  𝟑 −  −𝟏  
𝟐
=   −𝟔 𝟐 +  𝟒 𝟐 =  𝟑𝟔 + 𝟏𝟔 =  𝟓𝟐 

𝐁 −𝟑, 𝟑 , 𝐂 −𝟑,−𝟏  ⟹ 𝐁𝐂 =   −𝟑 −  −𝟑  
𝟐
+  −𝟏 − 𝟑 𝟐 =  𝟎 +  −𝟒 𝟐 =  𝟏𝟔 = 𝟒 

𝐀 𝟑,−𝟏 , 𝐂 −𝟑,−𝟏  ⟹ 𝐀𝐂 =   −𝟑 − 𝟑 𝟐 +  −𝟏 −  −𝟏  
𝟐
=   −𝟔 𝟐 + 𝟎 =  𝟑𝟔 = 𝟔 

 𝐀𝐁 𝟐 =  𝐁𝐂 𝟐 +  𝐀𝐂 𝟐 

 

𝟓 

 

𝟔 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 

𝟕 
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  𝟓𝟐 
𝟐

=  𝟒 𝟐 +  𝟔 𝟐     ⟹    𝟓𝟐 = 𝟏𝟔 + 𝟑𝟔 = 𝟓𝟐 

 المثلث مختلف الاضلاع قائم الزاوية 

 النسب المثلثية 

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

𝐬𝐢𝐧من الشكل المجاور النسب المثلثية              𝜽  : تكتب 

𝐚  
𝐀𝐁

𝐀𝐂
                 𝐛  

𝐁𝐂

𝐀𝐁
             𝐜  

𝐁𝐂

𝐀𝐂
            𝐝  

𝐀𝐁

𝐀𝐂
 

 الحل :  

𝐬𝐢𝐧 𝛉 =
المقابل

الوتر
=
𝐁𝐂

𝐀𝐂
 

 

            𝐀𝐁𝐂   
 
𝐜𝐨𝐬𝐀اذا كانت  𝐁مثلث قائم الزاوية ف =

𝟑

𝟓
 يساوي :  𝐭𝐚𝐧𝐂فأن :  

𝐚  
𝟒

𝟓
            𝐛  

𝟓

𝟒
            𝐜  

𝟒

𝟑
               𝐝  

𝟑

𝟒
 

 الحل :  

𝐜𝐨𝐬 𝐀 =
𝟑

𝟓
=

المقابل

الوتر
 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐               هنة فيثاغورس   مير

 𝟓 𝟐 =  𝟑 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐     ⟹    𝟐𝟓 = 𝟗 +  𝐁𝐂 𝟐 

 𝐁𝐂 𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟗 = 𝟏𝟔  ⟹   𝐁𝐂 =  𝟏𝟔 = 𝟒 

𝐭𝐚𝐧𝐂 =
المقابل

المجاور
=
𝟑

𝟒
 

 

 

𝐭𝐚𝐧𝜽اذا كانت :               =
𝟏

 𝟑
 يساوي :  𝛉فأن قيمة   

𝟏 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝛉 

𝟐 

 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝟑 
𝟓 

𝟒 

 

𝟑 
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𝐚  𝟒𝟓°          𝐛  𝟔𝟎°          𝐜  𝟗𝟎°         𝐝  𝟑𝟎° 

𝐬𝐢𝐧ر القيمة العددية للمقدا              𝟑𝟎° 𝐜𝐨𝐬  تساوي :  𝟑𝟎°

𝐚  
𝟏

 𝟑
            𝐛  

 𝟑

𝟐
         𝐜  

 𝟑

𝟒
         𝐝  

𝟐

 𝟑
  

 من الجدول :   الحل : 

𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° =
𝟏

𝟐
   ,   𝐜𝐨𝐬 𝟑𝟎° =

 𝟑  

𝟐
 

𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° 𝐜𝐨𝐬 𝟑𝟎° =  
𝟏

𝟐
  

 𝟑   

𝟐
 =

 𝟑  

𝟒
 

 

𝐜𝐨𝐬مقلوب النسبة               𝜽  :  ه 

𝐚  𝐬𝐢𝐧 𝛉             𝐛  𝐬𝐞𝐜 𝛉              𝐜  𝐜𝐬𝐜 𝛉             𝐝  𝐜𝐨𝐭 𝛉 

 الحل :  

𝐬𝐞𝐜 𝛉 =
𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝛉
     ⟹      𝐜𝐨𝐬 𝛉 =

𝟏

𝐬𝐞𝐜𝛉
 

 

𝐬𝐞𝐜 القيمة العددية للمقدار :               𝟔𝟎° 
𝟐
−  𝐭𝐚𝐧𝟔𝟎° 

𝟐
 تساوي :  

𝐚 − 𝟏           𝐛  𝟎                  𝐜  𝟐              𝐝  𝟏 

 من الجدول :    الحل : 

𝐬𝐞𝐜 𝟔𝟎° =
𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎°
=
𝟏

𝟏
𝟐

= 𝟐  ,     𝐭𝐚𝐧 𝟔𝟎° = 𝟑 

 𝐬𝐞𝐜 𝟔𝟎° 
𝟐
−  𝐭𝐚𝐧𝟔𝟎° 

𝟐
=  𝟐 𝟐 −   𝟑 

𝟐

= 𝟒 − 𝟑 = 𝟏 

 

 

𝟒 

 

𝟓 

𝟔 
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             𝐀𝐁𝐂   
 
  الشكل المجاور :                                                                   𝐁مثلث قائم الزاوية ف

 
                                    كما ف

𝐬𝐢𝐧𝛉 𝟐 القيمة العددية للمقدار :              +  𝐜𝐨𝐬𝛉 𝟐  : يساوي 

𝐚 − 𝟏           𝐛  𝟎                  𝐜  𝟐              𝐝  𝟏              

 الحل :  

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐+ 𝐁𝐂 𝟐         هنة فيثاغورس   مير

 𝟐 𝟐 =   𝟑 
𝟐

+ 𝐁𝐂 𝟐     ⟹        𝟒 = 𝟑+ 𝐁𝐂 𝟐     ⟹  𝐁𝐂 𝟐 = 𝟒 − 𝟑 = 𝟏    ⟹    𝐁𝐂 = 𝟏   

𝐬𝐢𝐧 𝛉 =
المقابل

الوتر
=
𝟏

𝟐
    ,         𝐜𝐨𝐬 𝛉 =

المجاور

الوتر
=
 𝟑   

𝟐
 

 𝐬𝐢𝐧 𝛉 𝟐 +  𝐜𝐨𝐬𝛉 𝟐 =  
𝟏

𝟐
 

𝟐

+  
 𝟑  

𝟐
 

𝟐

=
𝟏

𝟒
+
𝟑

𝟒
=
𝟒

𝟒
= 𝟏 

 

𝐜𝐬𝐜اذا كانت :               𝛉 =  ه  :  𝛉فأن قيمة الزاوية  𝟐

𝐚  𝟒𝟓°                𝐛  𝟔𝟎°                  𝐜  𝟗𝟎°                   𝐝  𝟑𝟎° 

 الحل : 

𝐜𝐬𝐜 𝛉 =
𝟏

𝐜𝐨𝐬𝛉
      ⟹           𝟐 =  

𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝛉
      ⟹      𝐜𝐨𝐬 𝛉 =

𝟏

𝟐
      ⟹     𝛉 = 𝟔𝟎°  

 

 

 

 

 

 

 

𝟕 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝟐 

√𝟑 
𝛉 

𝟏 

 

𝟖 
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 مراجعة الفصل

  
 
  المستوي الأحدان

 
  للمعادلات ف

 
 التمثيل البيان

𝐲مثل المعادلة                      = 𝟓𝐱 − 𝟐  .  
 
  المستوي الإحدان

 
 ف

 الحل :  

 𝐱, 𝐲  𝐲 = 𝟓𝐱 − 𝟐 𝐱 

 𝟎,−𝟐  𝟓 𝟎 − 𝟐 = 𝟎 − 𝟐 = −𝟐 𝟎 

 𝟏, 𝟑  𝟓 𝟏 − 𝟐 = 𝟓 − 𝟐 = 𝟑 𝟏 

 

𝐲مثل المعادلة                     = 𝟐𝐱𝟐  .  
 
  المستوي الاحدان

 
 ف

 الحل : 

 𝐱, 𝐲  𝐲 = 𝟐𝐱𝟐 𝐱 

 𝟎, 𝟎  𝟐 𝟎 𝟐 = 𝟐 𝟎 = 𝟎 𝟎 

 𝟏, 𝟐  𝟐 𝟏 𝟐 = 𝟐 𝟏 = 𝟐 𝟏 

 𝟐, 𝟖  𝟐 𝟐 𝟐 = 𝟐 𝟒 = 𝟖 𝟐 

 −𝟏, 𝟐  𝟐 −𝟏 𝟐 = 𝟐 𝟏 = 𝟐 −𝟏 

 −𝟐, 𝟖  𝟐 −𝟐 𝟐 = 𝟐 𝟒 = 𝟖 −𝟐 

 

𝐲مثل المعادلة                           = 𝟐𝐱 + 𝟏  .  
 
  المستوي الاحدان

 
 ف

 الحل :  

 𝐱, 𝐲  𝐲 = 𝟐𝐱 + 𝟏 𝐱 

 𝟎, 𝟏  𝟐 𝟎 + 𝟏 = 𝟎 + 𝟏 = 𝟏 𝟎 
 𝟏, 𝟑  𝟐 𝟏 + 𝟏 = 𝟐 + 𝟏 = 𝟑 𝟏 

 

𝐲مثل المعادلة                         = 𝟑  .  
 
  المستوي الاحدان

 
 ف

 الحل :  

 𝐱, 𝐲  𝐲 = 𝟑 𝐱 

 𝟎, 𝟑  𝟑 𝟎 
 𝟏, 𝟑  𝟑 𝟏 

,𝟎 يوازي محور السينات وعمودي عل محور الصادات عند  𝟑  

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐗 

𝐘 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

        

        

        

        

        

        

        

        

        

 

𝐗 

𝐘 

𝐗 

𝐘 

𝐗 

        

        

        

        

        

        

        

        

        

        

 

 

𝐘 
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𝐲المعادلة  مثل                        = 𝟑𝐱𝟐 + 𝟏  .  
 
  المستوي الاحدان

 
 ف

 الحل : 

 𝐱, 𝐲  𝐲 = 𝟑𝐱𝟐 + 𝟏 𝐱 

 𝟎, 𝟏  𝟑 𝟎 𝟐 + 𝟏 = 𝟎 + 𝟏 = 𝟏 𝟎 

 𝟏, 𝟒  𝟑 𝟏 𝟐 + 𝟏 = 𝟑 + 𝟏 = 𝟒 𝟏 

 𝟐, 𝟏𝟑  𝟑 𝟐 𝟐 + 𝟏 = 𝟏𝟐 + 𝟏 = 𝟏𝟑 𝟐 

 −𝟏, 𝟒  𝟑 −𝟏 𝟐 + 𝟏 = 𝟑 + 𝟏 = 𝟒 −𝟏 

 −𝟐, 𝟏𝟑  𝟑 −𝟐 𝟐 + 𝟏 = 𝟏𝟐 + 𝟏 = 𝟏𝟑 −𝟐 

   

 

 

𝐱 مثل المعادلة                        = 𝟑 .  
 
  المستوي الاحدان

 
 ف

 الحل :  

,𝟑 يوازي محور الصادات وعمودي عل محور السينات عند النقطة  𝟎  

  

 

  

 ميل المستقيم 

 جد ميل المستقيم المار بالنقطتي   :                     

𝐢  𝟓,−𝟐 ,  𝟑, −𝟏                                                       𝐢𝐢   𝟕, −𝟑 ,  𝟓,−𝟑  

 الجل :  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟏−  −𝟐 

𝟑 − 𝟓
                                          𝐦 =

𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟑 −  −𝟑 

𝟓 − 𝟕
  

𝐦 =
−𝟏+ 𝟐

−𝟑
= −

𝟏

𝟑
                                                         𝐦 =

−𝟑 + 𝟑

−𝟐
=

𝟎

−𝟐
= 𝟎 

 

 

𝐗 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐘 

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐗 

𝐘 

 الجل : 

 

 𝐱𝟏,𝐲𝟐 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏,𝐲𝟐 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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 جد ميل المستقيم المار بالنقطتي   :                        

𝐢   −𝟐, 𝟏 ,  𝟔, 𝟕                                        𝐢𝐢   𝟒, 𝟐 ,  𝟏, 𝟐                                         𝐢𝐢𝐢   𝟒, 𝟐 ,  𝟒, −𝟏  

 الحل :     الحل :                                                         الحل :                                                        

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟕 − 𝟏

𝟔 −  −𝟐 
                      𝐦 =

𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
𝟐 − 𝟐

𝟏 − 𝟒
                                     𝐦 =

𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟏− 𝟐

𝟒 − 𝟒
 

𝐦 =
𝟔

𝟔 + 𝟐
=
𝟔

𝟖
=
𝟑

𝟒
                                𝐦 =

𝟎

−𝟑   
= 𝟎                                                   𝐦 =

−𝟑   

𝟎
    غير  معرف  

 

  والصادي للمعادلة :                    
𝟒𝐱جد المقطع السيت  − 𝟑𝐲 = 𝟏𝟐 

         المقطع الصادي                                                                                               الحل : 
 المقطع السيت 

𝟒𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟒𝒙                                                               المعادلة   𝟏𝟐 − 𝟑𝒚 =   المعادلة   𝟏𝟐

𝒚 = 𝟎 ⟹ 𝟒𝒙 − 𝟑 𝟎 = 𝟏𝟐                                                      𝒙 = 𝟎 ⟹ 𝟒 𝟎 − 𝟑𝒚 = 𝟏𝟐 

𝟒𝒙 = 𝟏𝟐  ⟹   𝒙 =
𝟏𝟐

𝟒
= 𝟑                                                    − 𝟑𝒚 = 𝟏𝟐 ⟹ 𝒚 =

𝟏𝟐

−𝟑  
= −𝟒 

,𝟑 نقطة التقاطع  ∴                                                                                    𝟒−,𝟎 نقطة التقاطع  ∴  𝟎   

  : جد المق                       
ر
  والصادي لكل معادلة مما يأن

 طع السيت 

𝐢  𝟐𝐱 − 𝐲 = −𝟒 

                       الحل : 
 المقطع الصادي                                                                                 المقطع السيت 

𝟐𝐱 − 𝐲 = 𝟐𝒙                                                               المعادلة   𝟒− − 𝒚 =   المعادلة   𝟒−

𝒚 = 𝟎 ⟹ 𝟐𝒙 − 𝟎 = −𝟒                                                      𝒙 = 𝟎 ⟹ 𝟐 𝟎 − 𝒚 = −𝟒 

𝟐𝒙 = −𝟒  ⟹   𝒙 =
−𝟒  

𝟐
= −𝟐                                                    − 𝒚 = −𝟒 ⟹ 𝒚 = 𝟒 

,𝟎 نقطة التقاطع  ∴  ,𝟐− نقطة التقاطع  ∴                                                                                    𝟒 𝟎   

𝐢𝐢  𝐲 = −𝟓 

𝒚    الحل :  =       𝟓−,𝟎 نقطة التقاطع         ⟸المقطع الصادي      𝟓−

                 𝐱 = 𝟎       
,𝟎 تقاطع نقطة ال           ⟸المقطع السيت  𝟎  

 𝐱𝟏,𝐲𝟐 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏,𝐲𝟐 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏,𝐲𝟐 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              99

𝐢𝐢𝐢  𝐱 = −𝟓 

𝒚    الحل :  = ,𝟎 نقطة التقاطع         ⟸المقطع الصادي      𝟎 𝟎      

                 𝐱 = −𝟓       
,𝟓− نقطة التقاطع            ⟸المقطع السيت  𝟎  

 معادلة المستقيم 

,𝟑− جد معادلة المستقيم المار بالنقطتي   :                     𝟐 ,  𝟑, 𝟏  

 الحل : 

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

     

𝐲 − 𝟐

𝐱 −  −𝟑 
=

𝟏 − 𝟐

𝟑 −  −𝟑 
          ⟹      

𝐲 − 𝟐

𝐱 + 𝟑
=
−𝟏  

𝟔
ي  الوسطير            

 
  الطرفير   ف

𝟔𝐲 − 𝟏𝟐 = −𝐱 − 𝟑   ⟹    𝟔𝐲 + 𝐱 = −𝟑 + 𝟏𝟐   ⟹    𝐱 + 𝟔𝐲 = دلةمعا المستقيم     𝟗   

,𝟏− ويمر بالنقطة   𝟑− جد معادلة المستقيم الذي ميله                     𝟏  

 الحل : 

𝐦 = −𝟑  ,  −𝟏, 𝟏  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏          النقطة−   بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟏 = −𝟑 𝐱 −  −𝟏     ⟹   𝐲 − 𝟏 = −𝟑 𝐱 + 𝟏   ⟹    𝐲 − 𝟏 = −𝟑𝐱 − 𝟑 

𝐲 + 𝟑𝐱 = −𝟑 + 𝟏  ⟹   𝟑𝐱 + 𝐲 =   معادلة المستقيم   𝟐−

𝟓𝐱جد الميل والمقطع الصادي للمستقيم الذي معادلته                      − 𝟑𝐲 = 𝟏𝟓 

 الحل :   

𝟑𝐲 = 𝟓𝐱 − 𝟏𝟓   ÷ 𝟑 

𝐲 =  
𝟓

𝟑
𝐱 − 𝟓 

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦 =
𝟓

𝟑
  , 𝐤 =  المقطع الصادي  𝟓−

 

 𝐱𝟏,𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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,𝟑 قطتي   : جد معادلة المستقيم المار بالن                        𝟒 ,  −𝟐, 𝟏  

 الحل :    

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

     

𝐲 − 𝟒

𝐱 − 𝟑
=

𝟏 − 𝟒

−𝟐 − 𝟑
          ⟹      

𝐲 − 𝟒

𝐱 − 𝟑
=
−𝟑  

−𝟓
  ⟹  

𝐲 − 𝟒

𝐱 − 𝟑
=
𝟑

𝟓
ي  الوسطير            

 
  الطرفير   ف

𝟑𝐱 − 𝟗 = 𝟓𝐲 − 𝟐𝟎  ⟹   𝟑𝐱 − 𝟓𝐲 = −𝟐𝟎 + 𝟗  ⟹   𝟑𝐱 − 𝟓𝐲 =   معادلة المستقيم  𝟏𝟏−

 جد معادلة المستقيم الذي ميله                         
−𝟏   

𝟑
  يساوي   

  𝟕 ومقطعه السيت 

 الحل :   

𝐦 =
−𝟏   

𝟑
  , 𝐱 = 𝟕 ⟹   𝟕, 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏          النقطة−   بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟎 =
−𝟏   

𝟑
 𝐱 − 𝟕   ⟹   𝐲 =

−𝟏   

𝟑
 𝐱 − 𝟕   ⟹   𝟑𝐲 = −𝐱 + 𝟕 

𝐱 + 𝟑𝐲 =   معادلة المستقيم  𝟕

𝟐𝐱جد الميل والمقطع الصادي للمستقيم الذي معادلته :                         − 𝟒𝐲 = 𝟖 

 الحل :   

𝟒𝐲 = 𝟐𝐱 − 𝟖   ÷ 𝟒  ⟹   𝐲 =
𝟐

𝟒
𝐱 − 𝟐 

𝐲 =  
𝟏

𝟐
𝐱 − 𝟐 

𝐲 = 𝐦𝐱 + 𝐤 

𝐦 =
𝟏

𝟐
  , 𝐤 =  المقطع الصادي  𝟐−

 

 

 

 

 𝐱𝟏,𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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 المستقيمات المتوازية والمتعامدة 

,𝟐 جد معادلة المستقيم المار بالنقطة                     𝟓                                                                                                              

 𝐢                       𝟏 الموازي للمستقيم المار بالنقطتي, 𝟑 ,  𝟑,−𝟏                                                                                           

 𝐢𝐢                      𝟏 العمودي للمستقيم المار بالنقطتي, 𝟑 ,  𝟑,−𝟏  

 الحل :    

𝐢  𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

=
−𝟏 − 𝟑

𝟑 − 𝟏
=
−𝟒   

𝟐
= −𝟐  ⟹  𝐦𝟏 = −𝟐  ,  𝟐, 𝟓  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦𝟏 𝐱 − 𝐱𝟏          النقطة −   بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟓 = −𝟐 𝐱 − 𝟐   ⟹   𝐲 − 𝟓 = −𝟐𝐱 + 𝟒  ⟹⟹   𝐲 = −𝟐𝐱 + 𝟒 + 𝟓 

𝐲 = −𝟐𝐱 +   معادلة المستقيم    𝟗

𝒊𝒊  𝒎𝟏 = −𝟐  ⟹  𝒎𝟐 =
𝟏

𝟐
,   تعامد          𝟐, 𝟓  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦𝟐 𝐱 − 𝐱𝟏          النقطة −   بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟓 =
𝟏

𝟐
 𝐱 − 𝟐   ⟹   𝟐𝐲 − 𝟏𝟎 = 𝐱 − 𝟐  ⟹   𝟐𝐲 = 𝐱 − 𝟐 + 𝟏𝟎  ⟹   𝟐𝐲 = 𝐱 + 𝟖  ÷ 𝟐 

𝐲 =
𝟏

𝟐
𝐱 +   معادلة المستقيم  𝟒

,𝐀 𝟑رؤوسه :  الذي 𝐀𝐁𝐂𝐃برهن أن الشكل                       𝟏 , 𝐁 −𝟏, 𝟑 , 𝐂 −𝟑,−𝟏 ,𝐃 𝟏,−𝟑   . متوازي الاضلاع 

 الحل :  

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐀 𝟑, 𝟏 , 𝐁 −𝟏, 𝟑                                           𝐂 −𝟑,−𝟏 ,𝐃 𝟏,−𝟑  

𝐦𝐀𝐁      =
𝟑−𝟏

−𝟏−𝟑
=

𝟐

−𝟒   
= −

𝟏

𝟐
              𝐦𝐂𝐃      =

−𝟑− −𝟏 

𝟏− −𝟑 
=

−𝟐

𝟒
= −

𝟏

𝟐
 

𝐀 𝟑, 𝟏 , 𝐃 𝟏,−𝟑                                          𝐁 −𝟏, 𝟑 , 𝐂 −𝟑,−𝟏  

𝐦𝐀𝐃      =
−𝟑 − 𝟏

𝟏 − 𝟑
=
−𝟒

−𝟐
= 𝟐                        𝐦𝐁𝐂      =

−𝟏 − 𝟑

−𝟑 −  −𝟏 
=
−𝟒

−𝟐
= 𝟐 

∵ 𝐦𝐀𝐁      = 𝐦𝐂𝐃      = −
𝟏

𝟐
           ,   𝐦𝐀𝐃      = 𝐦𝐁𝐂      = 𝟐   ⟹  ∴ الشكل 𝐀𝐁𝐂𝐃 متوازي الاضلاع      

 𝐱𝟏,𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏,𝐲𝟏        ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐗 

𝐘 
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, 𝐀 𝟏,−𝟔بي   أن النقط :                         𝐁 𝟒, 𝟎 , 𝐂 𝟔,  تقع عل استقامة واحدة .   𝟒

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐀 𝟏,−𝟔 , 𝐁 𝟒, 𝟎                                          𝐁 𝟒, 𝟎 , 𝐂 𝟔, 𝟒  

𝐦𝐀𝐁      =
𝟎 −  −𝟔 

𝟒 − 𝟏
=
𝟔

𝟑
= 𝟐                       𝐦𝐁𝐂      =

𝟒 − 𝟎

𝟔 − 𝟒
=
𝟒

𝟐
= 𝟐 

∵ 𝐦𝐀𝐁      = 𝐦𝐁𝐂      = 𝟐   ⟹  ∴ النقط 𝐀𝐁𝐂 تقع عل استقامة واحدة      

 

 

, 𝐀 𝟎,−𝟒بي   أن المثلث الذي رؤوسه :                         𝐁 −𝟏, 𝟎 , 𝐂 𝟕,  مثلث قائم الزاوية .   𝟐

 الحل :  

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐀 𝟎,−𝟒 , 𝐁 −𝟏, 𝟎                                      𝐁 −𝟏, 𝟎 , 𝐂 𝟕, 𝟐  

𝐦𝐀𝐁      =
𝟎 −  −𝟒 

−𝟏 − 𝟎
=

𝟒

−𝟏  
= −𝟒          𝐦𝐁𝐂      =

𝟐 − 𝟎

𝟕 −  −𝟏 
=
𝟐

𝟖
=
𝟏

𝟒
 

∵ 𝐦𝐀𝐁      × 𝐦𝐁𝐂      = −𝟒 ×
𝟏

𝟒
= −𝟏   

 قائم الزاوية .  𝐀𝐁𝐂المثلث  ∴ 

 المسافة بي   نقطتي   

,𝐀 −𝟑اثبت أن النقاط :                     𝟒 , 𝐁 𝟑, 𝟐 , 𝐂 𝟎,  المسافة . عل استقامة واحدة باستعمال قانون   𝟑

 الحل :  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀 −𝟑, 𝟒 , 𝐁 𝟑, 𝟐  

𝐀𝐁 =   𝟑 + 𝟑 𝟐 +  𝟐 − 𝟒 𝟐 =   𝟔 𝟐 +  −𝟐 𝟐 =  𝟑𝟔 + 𝟒 =  𝟒𝟎 = 𝟐 𝟏𝟎 

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐗 

𝐘 

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐗 

𝐘 

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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𝐁 𝟑, 𝟐 , 𝐂 𝟎, 𝟑  

𝐁𝐂 =   𝟎 − 𝟑 𝟐 +  𝟑 − 𝟐 𝟐 =   −𝟑 𝟐 +  𝟏 𝟐 =  𝟗 + 𝟏 =  𝟏𝟎 

𝐀 −𝟑, 𝟒 , 𝐂 𝟎, 𝟑  

𝐀𝐂 =   𝟎 + 𝟑 𝟐 +  𝟑 − 𝟒 𝟐 =   𝟑 𝟐 +  −𝟏 𝟐 =  𝟗 + 𝟏 =  𝟏𝟎 

∴ 𝐀𝐁 = 𝐀𝐂 + 𝐁𝐂 =  𝟏𝟎 +  𝟏𝟎 = 𝟐 𝟏𝟎 

 عل استقامة واحدة  𝐀𝐁𝐂النقاط  ∴ 

,𝐀 −𝟐ث : حي 𝐀𝐁جد نقطة منتصف للقطعة المستقيمة                        𝟎 , 𝐁 𝟒, 𝟓  

 الحل :  

𝐌 = (
𝐱𝟏 + 𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏 + 𝐲𝟐

𝟐
) =  

−𝟐 + 𝟒

𝟐
,
𝟎 + 𝟓

𝟐
 =  

𝟐

𝟐
,
𝟓

𝟐
 =  𝟏,

𝟓

𝟐
  

 

,𝐀 𝟎هل النقط :                         𝟏 , 𝐁 𝟑,−𝟏 , 𝐂 −𝟐,−𝟐   . تمثل رؤوس مثلث قائم الزاوية 

 الحل :  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀 𝟎, 𝟏 , 𝐁 𝟑,−𝟏  

𝐀𝐁 =   𝟑 − 𝟎 𝟐 +  −𝟏 − 𝟏 𝟐 =   𝟑 𝟐 +  −𝟐 𝟐 =  𝟗 + 𝟒 =  𝟏𝟑 

𝐁 𝟑,−𝟏 , 𝐂 −𝟐,−𝟐  

𝐁𝐂 =   −𝟐 − 𝟑 𝟐 +  −𝟐 + 𝟏 𝟐 =   −𝟓 𝟐 +  −𝟏 𝟐 =  𝟐𝟓 + 𝟏 =  𝟐𝟔 

𝐀 𝟎, 𝟏 , 𝐂 −𝟐,−𝟐  

𝐀𝐂 =   −𝟐 − 𝟎 𝟐 +  −𝟐 − 𝟏 𝟐 =   −𝟐 𝟐 +  −𝟑 𝟐 =  𝟒 + 𝟗 =  𝟏𝟑 

 𝐁𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐀𝐂 𝟐  هنة فيثاغورس   مير

  𝟐𝟔 
𝟐

=   𝟏𝟑 
𝟐

+   𝟏𝟑 
𝟐

 ⟹ 𝟐𝟔 = 𝟏𝟑 + 𝟏𝟑 = 𝟐𝟔  ⟹  ∴ المثلث قائم الزاوية   

 

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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, 𝐀 −𝟏,−𝟑باستعمال قانون المسافة بي   هل النقط :                        𝐁 −𝟔, 𝟏 , 𝐂 −𝟑,  تقع عل استقامة واحدة .   𝟑

 الحل : 

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀 −𝟏,−𝟑 , 𝐁 −𝟔, 𝟏  

𝐀𝐁 =   −𝟔 + 𝟏 𝟐 +  𝟏 + 𝟑 𝟐 =   −𝟓 𝟐 +  𝟒 𝟐 =  𝟐𝟓 + 𝟏𝟔 =  𝟒𝟏 

𝐁 −𝟔, 𝟏 , 𝐂 −𝟑, 𝟑  

𝐁𝐂 =   −𝟑 + 𝟔 𝟐 +  𝟑 − 𝟏 𝟐 =   𝟑 𝟐 +  𝟐 𝟐 =  𝟗 + 𝟒 =  𝟏𝟑 

𝐀 −𝟏,−𝟑 , 𝐂 −𝟑, 𝟑  

𝐀𝐂 =   −𝟑 + 𝟏 𝟐 +  𝟑 + 𝟑 𝟐 =   −𝟐 𝟐 +  𝟔 𝟐 =  𝟒 + 𝟑𝟔 =  𝟒𝟎 

𝐀𝐁 ≠ 𝐁𝐂 + 𝐀𝐂 

 ليست عل استقامة واحدة  𝐀𝐁𝐂النقط 

 النسب المثلثية

   𝐀𝐁𝐂المثلث                  
 
𝐜𝐨𝐬اذا كانت  𝐁قائم الزاوية ف 𝐀 =

𝟑

𝟓
 𝐢  𝐬𝐢𝐧𝐀     𝐢𝐢  𝐭𝐚𝐧𝐂جد :    

 الحل : 

𝐜𝐨𝐬𝐀 =
𝟑

𝟓
=

المجاور

الوتر
 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐    هنة فيثاغورس   مير

 𝟓 𝟐 =  𝟑 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐    ⟹    𝟐𝟓 = 𝟗 +  𝐁𝐂 𝟐   ⟹   𝐁𝐂 𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟗 = 𝟏𝟔 ⟹ 𝐁𝐂 =  𝟏𝟔 = 𝟒  

𝐢  𝐬𝐢𝐧𝐀 =
المقابل

الوتر
=
𝟒

𝟓
                   𝐢𝐢  𝐭𝐚𝐧 𝐂 =

المقابل

المجاور
=
𝟒

𝟑
 

 

𝐬𝐢𝐧 جد القيمة العددية للمقدار :                      𝟔𝟎° 
𝟐
 𝐭𝐚𝐧𝟒𝟓° +  𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° 

𝟐
 

 من الجدول :  الحل : 

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏,𝐲𝟏      ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝟓 

𝟑 

𝟒 
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𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎° =
 𝟑  

𝟐
    , 𝐭𝐚𝐧𝟒𝟓° = 𝟏  , 𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° =

𝟏

𝟐
   

 𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎° 
𝟐
 𝐭𝐚𝐧𝟒𝟓° +  𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎° 

𝟐
=  

 𝟑  

𝟐
 

𝟐

 𝟏 +  
𝟏

𝟐
 

𝟐

=
𝟑

𝟒
+
𝟏

𝟒
=
𝟒

𝟒
= 𝟏 

 

   𝐀𝐁𝐂المثلث                        
 
𝐭𝐚𝐧𝐂ت : اذا كان 𝐁قائم الزاوية ف =  جد :  𝟏

𝐢  𝐜𝐨𝐭 𝐂      𝐢𝐢  𝐬𝐢𝐧 𝐂        𝐢𝐢𝐢  𝐬𝐞𝐜𝐀         𝐢𝐯  𝐜𝐨𝐬 𝐂     𝐯  𝐜𝐨𝐬 𝐀 

 الحل : 

𝐭𝐚𝐧𝐂 =
المقابل

المجاور
=

𝟏

𝟏
 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐀𝐁 𝟐 +  𝐁𝐂 𝟐    هنة فيثاغورس   مير

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝟏 𝟐 +  𝟏 𝟐 = 𝟏 + 𝟏 = 𝟐   ⟹   𝐀𝐂 =  𝟐 

𝐢  𝐜𝐨𝐭 𝐂 =
𝟏

𝐭𝐚𝐧𝐂
=
𝟏

𝟏
= 𝟏                                𝐢𝐢  𝐬𝐢𝐧 𝐂 =

المقابل

الوتر
=

𝟏

 𝟐  
 

𝐢𝐢𝐢  𝐜𝐨𝐬 𝐀 =
 المجاور

الوتر
=

𝟏

 𝟐  
   ⟹    𝐬𝐞𝐜𝐀 =

𝟏

𝐜𝐨𝐬𝐀
=

𝟏

𝟏

 𝟐  

=  𝟐 

𝐢𝐯  𝐜𝐨𝐬 𝐂 =
المجاور

الوتر
=

𝟏

 𝟐  
                                 𝐯 𝐜𝐨𝐬 𝐀 =

 المجاور

الوتر
=

𝟏

 𝟐  
  

 

 𝐭𝐚𝐧𝟔𝟎° جد القيمة العددية للمقدار :                         
𝟐
+  𝐜𝐨𝐭 𝟒𝟓° 

𝟐
+  𝐬𝐞𝐜𝟑𝟎° 

𝟐
+  𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° 

𝟐
 

 من الجدول :   الحل : 

𝐭𝐚𝐧𝟔𝟎° = 𝟑    , 𝐜𝐨𝐭 𝟒𝟓° =
𝟏

𝐭𝐚𝐧𝟒𝟓°
=
𝟏

𝟏
= 𝟏   , 𝐬𝐞𝐜 𝟑𝟎° =

𝟏

𝐜𝐨𝐬𝟑𝟎°
=

𝟏

 𝟑  
𝟐

=
𝟐

 𝟑  
 , 𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° =

𝟏

 𝟐
 

=   𝟑 
𝟐

+  𝟏 𝟐 +  
𝟐

 𝟑  
 

𝟐

+  
𝟏

 𝟐  
 

𝟐

= 𝟑 + 𝟏 +
𝟒

𝟑
+
𝟏

𝟐
= 𝟒 +

𝟒

𝟑
+
𝟏

𝟐
=
𝟐𝟒 + 𝟖 + 𝟑

𝟔
=
𝟑𝟓

𝟔
 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝟏 

𝟏 

√𝟐 
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 اثبت أن :                        

𝐢   𝐜𝐬𝐜 𝟑𝟎° 
𝟐
+  𝐜𝐨𝐭 𝟑𝟎° 

𝟐
= 𝟕 

 من الجدول :  الحل : 

𝐜𝐬𝐜 𝟑𝟎° =
𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟎°
=
𝟏

𝟏
𝟐

= 𝟐    ,   𝐜𝐨𝐭 𝟑𝟎° =
𝟏

𝐭𝐚𝐧𝟑𝟎°
=

𝟏

𝟏

 𝟑  

=  𝟑 

 =  𝐜𝐬𝐜 𝟑𝟎° 
𝟐
+  𝐜𝐨𝐭 𝟑𝟎° 

𝟐
 الطرف الايسر

                      =  𝟐 𝟐 +   𝟑 
𝟐

= 𝟒 + 𝟑 =   الطرف الايمن          𝟕

𝐢𝐢  𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° 𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° =𝐬𝐢𝐧 𝟗𝟎° 

 من الجدول :  الحل : 

𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° =
𝟏

 𝟐  
    ,   𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° =

𝟏

 𝟐  
 

𝐬𝐢𝐧 𝟗𝟎° = 𝟏   الطرف الايمن      

𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓° 𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° = 𝟐 
𝟏

 𝟐  
  

𝟏

 𝟐  
 =

𝟐

𝟐
= 𝟏    

 الطرف الايسر  =الطرف الايمن  ∴  

𝐢𝐢𝐢   𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° 
𝟐
−  𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎° 

𝟐
= −

𝟏

𝟐
 

 ل : من الجدو  الحل : 

𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° =
𝟏

𝟐
   , 𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎° =

 𝟑  

𝟐
 

 𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° 
𝟐
−  𝐬𝐢𝐧𝟔𝟎° 

𝟐
=  

𝟏

𝟐
 

𝟐

−  
 𝟑  

𝟐
 

𝟐

=
𝟏

𝟒
−
𝟑

𝟒
= −

𝟐

𝟒
= −

𝟏

𝟐
  الطرف الايمن   

 

 

 



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              107

 

 

  المستوي الا             
 
  . مثل المعادلات التالية ف

 
 حدان

𝐢  𝟐𝐱 − 𝟒𝐲 = 𝟖 

 الحل : 

𝟒𝐲 = 𝟐𝐱 − 𝟖   ÷ 𝟒 

𝐲 =
𝟐

𝟒
𝐱 − 𝟐  ⟹   𝐲 =

𝟏

𝟐
𝐱 − 𝟐 

 𝐱, 𝐲  𝐲 =
𝟏

𝟐
𝐱 − 𝟐 𝐱 

 𝟎,−𝟐  
𝟏

𝟐
 𝟎 − 𝟐 = 𝟎 − 𝟐 = −𝟐 𝟎 

 𝟐,−𝟏  
𝟏

𝟐
 𝟐 − 𝟐 = 𝟏 − 𝟐 = −𝟏 𝟐 

  المستقيم يقطع محور السينات والصادات ولا يمر بنقطة الاصل

 

𝐢𝐢  𝒚 = 𝟐 

 الحل :  

,𝟎 المستقيم يوازي محور السينات وعمودي عل محور الصادات عن  𝟐  

 

 

𝐢𝐢𝐢  𝐱 = 𝟐 

 الحل :  

,𝟐 المستقيم يوازي محور الصادات وعمودي عل محور السينات عند  𝟎  

 

 

 

 

 𝟑𝟓صفحة  اختبار الفصل 

𝟏 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐗 

𝐘 

        

        

        

        

        

        

        

        

 

𝐗 

𝐘 

        

        

        

        

        

        

        

        

        

 

𝐗 

𝐘 
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𝐢𝐯  𝐲 = 𝐱𝟐 − 𝟏 

 الحل : 

 𝐱, 𝐲  𝐲 = 𝐱𝟐 − 𝟏 𝐱 

 𝟎,−𝟏   𝟎 𝟐 − 𝟏 = 𝟎 − 𝟏 = −𝟏 𝟎 

 𝟏, 𝟎   𝟏 𝟐 − 𝟏 = 𝟏 − 𝟏 = 𝟎 𝟏 

 𝟐, 𝟑   𝟐 𝟐 − 𝟏 = 𝟒 − 𝟏 = 𝟑 𝟐 

 −𝟏, 𝟎   −𝟏 𝟐 − 𝟏 = 𝟏 − 𝟏 = 𝟎 −𝟏 

 −𝟐, 𝟑   −𝟐 𝟐 − 𝟏 = 𝟒 − 𝟏 = 𝟑 −𝟐 

 

, 𝐀 −𝟐,−𝟑جد معادلة المستقيم المار بالنقطتي   :            𝐁 𝟐, 𝟑  

 ل : الح

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐲 −  −𝟑 

𝐱 −  −𝟐 
=
𝟑 −  −𝟑 

𝟐 −  −𝟐 
   ⟹   

𝐲 + 𝟑

𝐱 + 𝟐
=
𝟔

𝟒
  ⟹    

𝐲 + 𝟑

𝐱 + 𝟐
=
𝟑

𝟐
ي  الوسطير      

 
  الطرفير   ف

𝟑𝐱 + 𝟔 = 𝟐𝐲 + 𝟔  ⟹   𝟑𝐱 − 𝟑𝐲 = 𝟔 − 𝟔  ⟹ 𝟑𝐱 − 𝟑𝐲 =   معادلة المستقيم  𝟎

  والصادي للمعادلة الآتية             
𝐲:    جد المقطع السيت  − 𝐱 = 𝟒 

                              الحل : 
 المقطع الصادي                                                                             المقطع السيت 

𝒚 − 𝒙 = 𝐲                                                             المعادلة                        𝟒 − 𝐱 =   المعادلة    𝟒

𝒚 = 𝟎  ⟹   𝟎 − 𝒙 = 𝟒                                                                          𝒙 = 𝟎  ⟹    𝒚 − 𝟎 = 𝟒 

−𝒙 = 𝟒   ⟹   𝒙 = −𝟒                                                                          𝒚 = 𝟒 

,𝟎 نقطة التقاطع ه  :  ∴  ,𝟒− نقطة التقاطع ه  :  ∴                                                                            𝟒 𝟎  

           :  
ر
 جد معادلة المستقيم لكل مما يأن

  𝐢  :   𝟐−,𝟑 يمر بالنقطتي ,  𝟏, 𝟓  

 الحل :  

𝐲 − 𝐲𝟏
𝐱 − 𝐱𝟏

=
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐗 

𝐘 

𝟐 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟑 

𝟒 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              109

𝐲 −  −𝟐 

𝐱 − 𝟑
=
𝟓 −  −𝟐 

𝟏 − 𝟑
   ⟹  

𝐲 + 𝟐

𝐱 − 𝟑
=

𝟕

−𝟐  
ي  الوسطير            

 
  الطرفير   ف

𝟕𝐱 − 𝟐𝟏 = −𝟐𝐲 − 𝟒  ⟹   𝟕𝐱 + 𝟐𝐲 = −𝟒 + 𝟐𝟏  ⟹   𝟕𝐱 + 𝟐𝐲 =   معادلة المستقيم   𝟏𝟕

  𝐢𝐢  ميله
𝟑

𝟐
  𝟓− ي يساوي ومقطعه الصاد  

 الحل : 

𝐦 =
𝟑

𝟐
    , 𝐲 = −𝟓  ⟹   𝟎, −𝟓  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏       النقطة−   بالتعويض الميل

𝐲 −  −𝟓 =
𝟑

𝟐
 𝐱 − 𝟎    ⟹   𝐲 + 𝟓 =

𝟑

𝟐
𝐱   ⟹    𝐲 =

𝟑

𝟐
𝐱 −    معادلة المستقيم   𝟓

  𝐢𝐢𝐢  ميله−
𝟏

𝟓
  يساوي     

  𝟑 ومقطعه السيت 

 ل : الح

𝐦 = −
𝟏

𝟓
    , 𝐱 = 𝟑  ⟹   𝟑, 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏       النقطة−   بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟎 =
−𝟏   

𝟓
 𝐱 − 𝟑    ⟹     𝐲 =

−𝟏   

𝟓
 𝐱 − 𝟑   ⟹   𝟓𝐲 = −𝐱 + 𝟑  ⟹   𝐱 + 𝟓𝐲 =   معادلة المستقيم  𝟑

 

𝟐𝐲: قيم واحدى نقاطه استعمل معادلة الميل والنقطة لتحديد ميل المست            − 𝟑𝐱 = 𝟖 

 الحل : 

𝟐𝐲 − 𝟖 = 𝟑𝐱    ÷ 𝟐    ⟹   𝐲 − 𝟒 =
𝟑

𝟐
𝐱 

𝐲 − 𝟒  =
𝟑

𝟐
 𝐱 − 𝟎  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏       ⟹    𝐦 =
𝟑

𝟐
  ,  𝐱𝟏, 𝐲𝟏 =  𝟎, 𝟒   

 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟓 
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             :  
ر
 باستعمال الميل بي   ما يأن

  𝐢  : النقاط𝐀 𝟑, 𝟐 , 𝐁 𝟎,−𝟏 , 𝐂 𝟏,  عل استقامة واحدة .   𝟎

 الحل : 

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐀 𝟑, 𝟐 , 𝐁 𝟎,−𝟏                                                    𝐁 𝟎,−𝟏 , 𝐂 𝟏, 𝟎  

𝐦𝐀𝐁      =
−𝟏 − 𝟐

𝟎 − 𝟑
=
−𝟑

−𝟑
= 𝟏                                 𝐦𝐁𝐂      =

𝟎 + 𝟏

𝟏 − 𝟎
=
𝟏

𝟏
= 𝟏 

∵ 𝐦𝐀𝐁      =  𝐦𝐁𝐂      = 𝟏    ⟹  ∴ النقاط 𝐀𝐁𝐂 تقع عل استقامة واحدة    

  𝐢𝐢    النقاط التالية رؤوس لمتوازي الاضلاع𝐀 𝟒,−𝟏 , 𝐁 𝟐, 𝟐 , 𝐂 −𝟐, 𝟒 , 𝐃 𝟎, 𝟏  

 الحل :  

𝐦 =
𝐲𝟐−𝐲𝟏

𝐱𝟐−𝐱𝟏
 

𝐀 𝟒,−𝟏 , 𝐁 𝟐, 𝟐                                                                𝐂 −𝟐, 𝟒 , 𝐃 𝟎, 𝟏  

𝐦𝐀𝐁      =
𝟐 + 𝟏

𝟐 − 𝟒
= −

𝟑

𝟐
                                                       𝐦𝐂𝐃      =

𝟏 − 𝟒

𝟎 + 𝟐
= −

𝟑

𝟐
 

𝐦𝐀𝐁      = 𝐦𝐂𝐃      = −
𝟑

𝟐
 

𝐀 𝟒,−𝟏 , 𝐃 𝟎, 𝟏                                                             𝐁 𝟐, 𝟐 , 𝐂 −𝟐, 𝟒   

𝐦𝐀𝐃      =
𝟏 + 𝟏

𝟎 − 𝟒
=

𝟐

−𝟒   
= −

𝟏

𝟐
                                    𝐦𝐁𝐂      =

𝟒 − 𝟐

−𝟐 − 𝟐
=

𝟐

−𝟒   
= −

𝟏

𝟐
 

𝐦𝐀𝐃      = 𝐦𝐁𝐂      = −
𝟏

𝟐
 

 . رؤوس متوازي الاضلاع 𝐀𝐁𝐂𝐃الشكل  ∴ 

 

 

 

 

𝟔 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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  𝐢𝐢𝐢    المستقيم المار بالنقطتي𝐀 𝟑, 𝟏 , 𝐁 𝟒,−𝟏     عمودي عل المستقيم المار بالنقطتي𝐂 𝟒,−𝟏 ,𝐃 𝟎,−𝟑  

 الحل :  

𝐦 =
𝐲𝟐 − 𝐲𝟏
𝐱𝟐 − 𝐱𝟏

 

𝐦𝐀𝐁      =
−𝟏 − 𝟏

𝟒 − 𝟑
=
−𝟐

𝟏
= −𝟐 

𝐦𝐂𝐃      =
−𝟑 + 𝟏

𝟎 − 𝟒
=
−𝟐

−𝟒
=
𝟏

𝟐
 

𝐦𝐀𝐁      × 𝐦𝐂𝐃      = −𝟐 ×
𝟏

𝟐
= −𝟏 

,𝟎 جد معادلة المستقيم المار بالنقطة             والموازي للمستقيم الذي ميله   𝟑
−𝟐   

𝟑
 

 الحل :  

𝐦 =
−𝟐   

𝟑
   ,  𝟎, 𝟑  

𝐲 − 𝐲𝟏 = 𝐦 𝐱 − 𝐱𝟏       النقطة−   بالتعويض الميل

𝐲 − 𝟑 =
−𝟐   

𝟑
 𝐱 − 𝟎     ⟹   𝐲 − 𝟑 =

−𝟐   

𝟑
𝐱  ⟹   𝐲 =

−𝟐   

𝟑
𝐱 +   معادلة المستقيم   𝟑

 

,   𝐢باستعمال قانون المسافة بي   نقطتي   اثبت             𝐢𝐢   السؤال  
 
 𝟔ف

 𝐢  : النقاط𝐀 𝟑, 𝟐 , 𝐁 𝟎,−𝟏 , 𝐂 𝟏,  عل استقامة واحدة .   𝟎

 الحل :  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀 𝟑, 𝟐 , 𝐁 𝟎,−𝟏  ⟹ 𝐀𝐁 =   𝟎 − 𝟑 𝟐 +  −𝟏 − 𝟐 𝟐 =   𝟑 𝟐 +  −𝟑 𝟐 =  𝟗 + 𝟗 =  𝟏𝟖 = 𝟑 𝟐 

𝐁 𝟎,−𝟏 , 𝐂 𝟏, 𝟎  ⟹ 𝐁𝐂 =   𝟏 − 𝟎 𝟐 +  𝟎 + 𝟏 𝟐 =   𝟏 𝟐 +  𝟏 𝟐 =  𝟏 + 𝟏 =  𝟐 

𝐀 𝟑, 𝟐 , 𝐂 𝟏, 𝟎   ⟹ 𝐀𝐂 =   𝟏 − 𝟑 𝟐 +  𝟎 − 𝟐 𝟐 =   −𝟐 𝟐 +  −𝟐 𝟐 =  𝟒 + 𝟒 =  𝟖 = 𝟐 𝟐 

𝐀𝐁 = 𝐁𝐂 + 𝐀𝐂 =  𝟐 + 𝟐 𝟐 = 𝟑 𝟐   ⟹   النقاط 𝐀𝐁𝐂 تقع عل استقامة واحدة

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐   𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟕 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟖 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  
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 𝐢𝐢    النقاط التالية رؤوس لمتوازي الاضلاع𝐀 𝟒,−𝟏 , 𝐁 𝟐, 𝟐 , 𝐂 −𝟐, 𝟒 , 𝐃 𝟎, 𝟏  

 الحل :  

𝐝 =   𝐱𝟐 − 𝐱𝟏 𝟐 +  𝐲𝟐 − 𝐲𝟏 
𝟐

 

𝐀 𝟒,−𝟏 , 𝐁 𝟐, 𝟐  ⟹ 𝐀𝐁 =   𝟐 − 𝟒 𝟐 +  𝟐 + 𝟏 𝟐 =   −𝟐 𝟐 +  𝟑 𝟐 =  𝟒 + 𝟗 =  𝟏𝟑 

𝐁 𝟐, 𝟐 , 𝐂 −𝟐, 𝟒   ⟹ 𝐁𝐂 =   −𝟐 − 𝟐 𝟐 +  𝟒 − 𝟐 𝟐 =   −𝟒 𝟐 +  𝟐 𝟐 =  𝟏𝟔 + 𝟒 =  𝟐𝟎 = 𝟐 𝟓 

𝐂 −𝟐, 𝟒 ,𝐃 𝟎, 𝟏 ⟹  𝐂𝐃 =   𝟎 + 𝟐 𝟐 +  𝟏 − 𝟒 𝟐 =   𝟐 𝟐 +  −𝟑 𝟐 =  𝟒 + 𝟗 =  𝟏𝟑  

𝐀 𝟒,−𝟏 , 𝐃 𝟎, 𝟏   ⟹ 𝐀𝐃 =   𝟎 − 𝟒 𝟐 +  𝟏 + 𝟏 𝟐 =   −𝟒 𝟐 +  𝟐 𝟐 =  𝟏𝟔 + 𝟒 =  𝟐𝟎 = 𝟐 𝟓 

∵ 𝐀𝐁 = 𝐂𝐃 =  𝟏𝟑      ,      𝐁𝐂 = 𝐀𝐃 = 𝟐 𝟓 

 ضلاع . رؤوس متوازي الا  𝐀𝐁𝐂𝐃الشكل  ∴ 

  السؤال   𝐢𝐢باستعمال قانون نقطة المنتصف اثبت الفرغ            
 
 𝟔ف

 𝐢𝐢    النقاط التالية رؤوس لمتوازي الاضلاع𝐀 𝟒,−𝟏 , 𝐁 𝟐, 𝟐 , 𝐂 −𝟐, 𝟒 , 𝐃 𝟎, 𝟏  

 الحل :  

𝐀 𝟒,−𝟏 , 𝐂 −𝟐, 𝟒  

𝐌 =  
𝐱𝟏+𝐱𝟐

𝟐
,
𝐲𝟏+𝐲𝟐

𝟐
  

𝐌 =  
𝟒−𝟐

𝟐
,
−𝟏+𝟒

𝟐
 =  

𝟐

𝟐
,
𝟑

𝟐
 =  𝟏,

𝟑

𝟐
  

𝐁 𝟐, 𝟐 , 𝐃 𝟎, 𝟏  

𝐌𝟏 =  
𝟐 + 𝟎

𝟐
,
𝟐 + 𝟏

𝟐
 =  

𝟐

𝟐
,
𝟑

𝟐
 =  𝟏,

𝟑

𝟐
  

𝐌 = 𝐌𝟏   ⟹  الشكل 𝑨𝑩𝑪𝑫 رؤوس توازي الاضلاع   

 

 

 

 

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

 𝐱𝟏, 𝐲𝟏 ,  𝐱𝟐, 𝐲𝟐  

𝟗 

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 𝐗 

𝐘 
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  المثلث            
 
   𝐀𝐁𝐂ف

 
𝐬𝐢𝐧𝐀: اذا كانت  𝐁القائم الزاوية ف =

𝟏

𝟐
 جد :  

𝐢  𝐜𝐨𝐬 𝐀        𝐢𝐢  𝐭𝐚𝐧𝐀        𝐢𝐢𝐢  𝐜𝐨𝐭 𝐂       𝐢𝐯  𝐬𝐞𝐜𝐀 

 الحل :  

𝐬𝐢𝐧𝐀 =
𝟏

𝟐
=

المقابل

الوتر
 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐁𝐂 𝟐 +  𝐀𝐁 𝟐   هنة فيثاغورس   مير

 𝟐 𝟐 =  𝟏 𝟐 +  𝐀𝐁 𝟐    ⟹ = 𝟒 = 𝟏 +  𝐀𝐁 𝟐 

 𝐀𝐁 𝟐 = 𝟒 − 𝟏 = 𝟑   ⟹    𝐀𝐁 =  𝟑 

𝐢  𝐜𝐨𝐬 𝐀 =
المجاور

الوتر
=
 𝟑   

𝟐
                  𝐢𝐢  𝐭𝐚𝐧𝐀 =

المقابل

المجاور
=

𝟏

 𝟑   
 

𝐢𝐢𝐢  𝐭𝐚𝐧𝐂 =
المقابل

المجاور
=
 𝟑  

𝟏
=  𝟑   ⟹  𝐜𝐨𝐭 𝐂 =

𝟏

𝐭𝐚𝐧𝐂
=

𝟏

 𝟑  
 

𝐢𝐯  𝐬𝐞𝐜𝐀 =
𝟏

𝐜𝐨𝐬𝐀
=

𝟏

 𝟑   
𝟐

=
𝟐

 𝟑   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟎 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝟏 𝟐 

√𝟑 
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 المضلعات والمجسمات ) الهرم والمخروط (

 المضلعات المنتظمة 

 طول الضلع ×عدد الاضلاع  =محيط المضلع المنتظم 

 

𝐩 = 𝐧 × 𝐋  

 عدد اضلاعه ×مساحة المثلث  =مساحة المضلع المنتظم 
𝐒 =

𝟏

𝟐
 𝐋 × 𝐇 × 𝐧 

 يمكن حساب مساحة المثلث .   𝐇والعامد أو الارتفاع   𝐋طول الضلع   

مساحة المثلث   
𝟏

𝟐
𝐀       ⟸الارتفاع ) العامد (     ×القاعدة   = =

𝟏

𝟐
 𝐋 × 𝐇 

 𝟑𝐦وطول العامد  𝟒𝐦ساحة الشكل السداس  المنتظم طول ضلعه جد محيط وم                   

𝐧                                                                                                                                 الحل :  = 𝟔  , 𝐋 = 𝟒𝐦  , 𝐇 = 𝟑𝐦 

𝐩 = 𝐧 × 𝐋    ⟹     𝐏 = 𝟔 × 𝟒 = 𝟐𝟒 𝐦             المحيط 

𝐒 =
𝟏

𝟐
 𝐋 × 𝐇 × 𝐧      ⟹ 𝐒 =

𝟏

𝟐
× 𝟒 × 𝟑 × 𝟔 = 𝟑𝟔 𝐦𝟐                 المساحة

 𝟒𝐜𝐦جد مساحة المرب  ع الذي طول العامد فيه                         

𝐧                                                                                                                                             الحل :  = 𝟒    , 𝐇 = 𝟑𝐦 

 الطريقة الأولى                                                                                            الطريقة الثانية                          

𝑳 = 𝟒 × 𝟐 = 𝟖 𝒄𝒎     طول  الضلع 

𝑺 =
𝟏

𝟐
 𝑳 × 𝑯 × 𝒏           مساحة المضلع المنتظم                𝐀 = 𝐋 × 𝐋     مساحة المرب  ع  

𝐒 =
𝟏

𝟐
× 𝟖 × 𝟒 × 𝟒 = 𝟔𝟒 𝐜𝐦𝟐                                        𝐀 = 𝟖 × 𝟖 = 𝟔𝟒 𝐜𝐦𝟐 

 

 

 

𝐇 𝐋 

 مثال

 مثال
𝟒
𝐜𝐦
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 الهرم والمخروط

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

طول ضلعها    وقاعدته مربعة𝟖𝐜𝐦 جد المساحة الجانبية والمساحة الكلية لهرم منتظم ارتفاعه الجانبي              

𝟑𝐜𝐦                

𝒍                        الحل :  = 𝟖𝒄𝒎  , 𝑳 = 𝟑𝒄𝒎     

𝑳𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝒍       المساحة الجانبية   ⟹      𝒑 = 𝟒 × 𝑳 = 𝟒 × 𝟑 = 𝟏𝟐𝒄𝒎 محيط المرب  ع 

𝐋𝐀 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟐 × 𝟖 = 𝟒𝟖𝐜𝐦𝟐 

𝐓𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝒍 + 𝐁 المساحة الكلية 

𝐁 = 𝐋 × 𝐋 = 𝟑 × 𝟑 = 𝟗𝐜𝐦𝟐  مساحة المرب  ع 

𝐓𝐀 = 𝟒𝟖 + 𝟗 = 𝟓𝟕𝐜𝐦𝟐 

𝒍𝟐 = 𝒉𝟐 +𝑯𝟐 

 هو مجسم له عل الاقل ثلاث اوجه مثلثة الشكل وله  الهرم : 

     قاعدة واحدة عبارة عن شكل مضلع ) شكل القاعدة           

 يحدد شكل الهرم ( .          

 = 𝐡  الارتفاع 

 = 𝐇  العامد 

= 𝒍   الارتفاع الجانتر 

 مساحة القاعدة  +المساحة الجانبية  =المساحة الكلية 

𝐇 

𝐡 𝐋 

𝐋𝟐 = 𝐡𝟐 + 𝐫𝟐 

    هو مجسم له قاعدة واحدة فقط عبارة عن دائرة   المخروط : 

 رأس واحد .  وله                   

= 𝐋   الارتفاع الجانتر 

= 𝐡  الارتفاع 

 = 𝐫  نصف القطر 

 مساحة القاعدة  +ة الجانبية المساح =المساحة الكلية 

 

𝐡 

𝒓 

𝐋 

 قانون المساحة للهرم المنتظم والمخروط الدائري القائم

 المخروط الدائري الهرم المنتظم 

 المساحة الجانبية 
𝐋𝐀 =

𝟏

𝟐
 𝐏 × 𝒍 

𝐋𝐀 = 𝟐𝛑𝐫 × 𝒍 

 المساحة الكلية 
𝐓𝐀 =

𝟏

𝟐
 𝐏 × 𝒍 + 𝐁 

𝐓𝐀 = 𝟐𝛑𝐫 × 𝒍 + 𝛑𝐫𝟐 

 

  الهرم والمخروط
 
 قانون الحجم ف

 حجم الهرم
𝐕 =

𝟏

𝟑
 𝐁 × 𝐡 

 حجم المخروط
𝐕 =

𝟏

𝟑
𝛑𝐫𝟐 × 𝐡 

 

𝐁 =
𝟏

𝟐
 𝐚𝐛 + 𝐜𝐝 × 𝐡 

مساحة شبه المنحرف 
𝟏

𝟐
 𝐚 𝐛 الارتفاع  ×مجموع القاعدتي    =

𝐜 𝐝 

𝐡 

 مثال
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𝐫الشكل اعلاه يمثل مخروط دائري قائم :        الحل :  = 𝟑𝐜𝐦 , 𝐡 = 𝟒𝐜𝐦  , 𝒍 = 𝟓𝐜𝐦 

𝐢  𝐋𝐀 = 𝟐𝛑𝐫 × 𝒍       المساحة الجانبية 

    𝐋𝐀 = 𝟐 × 𝟑. 𝟏𝟒 × 𝟑 × 𝟓 = 𝟗𝟒. 𝟐 𝐜𝐦𝟐 

𝐢𝐢  𝐓𝐀 = 𝟐𝛑𝐫 × 𝒍 + 𝛑𝐫𝟐         المساحة الكلية 

    𝐓𝐀 = 𝟐 × 𝟑. 𝟏𝟒 × 𝟑 + 𝟑. 𝟏𝟒 ×  𝟑 𝟐 = 𝟗𝟒. 𝟐 + 𝟐𝟖. 𝟐𝟔 = 𝟏𝟐𝟐. 𝟒𝟔 𝐜𝐦𝟐 

𝐢  𝐕 =
𝟏

𝟑
𝛑𝐫𝟐 × 𝐡       الحجم 

  𝐕 =
𝟏

𝟑
× 𝟑. 𝟏𝟒 ×  𝟑 𝟐 × 𝟒 =

𝟏𝟏𝟑.𝟎𝟒

𝟑
= 𝟑𝟕. 𝟔𝟖 𝐜𝐦𝟑 

 جد حجم الهرم المجاور :                       

 

 القاعدة شبه منحرف      الحل : 

𝐁 =
𝟏

𝟐
 𝐠𝐟 + 𝐛𝐝 × 𝐜𝐞 =

𝟏

𝟐
 𝟗 + 𝟏𝟖 × 𝟔 = 𝟐𝟕 × 𝟑 = 𝟖𝟏𝐦𝟐      مساحة شبه المنحرف 

𝐕 =
𝟏

𝟑
𝐁 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
× 𝟖𝟏 × 𝟐𝟎 = 𝟐𝟕 × 𝟐𝟎 = 𝟓𝟒𝟎𝐦𝟑        الحجم  

                   

 

 

 

 

  

 مثال
 استخدم الشكل المجاور لإيجاد : 

 𝐢                     . الساحة الجانبية

 𝐢𝐢                    . المساحة الكلية

 𝐢𝐢𝐢  . الحجم 
𝟑𝐜𝐦 

 مثال
𝐚 

𝐛 

𝐝 

𝐟 

𝐠 𝐜 𝐞 

2
0
m

 

 مثال
 لإيجاد حجم الجسم المركب .   جد حجم الجسم المركب المجاور : 

𝟔𝐜𝐦 

𝟐
𝟎
𝐜𝐦

 

𝟓
𝟎
𝐜𝐦

حجم الجسم    حجم الاسطوانة والمخروط وبعد ذلك نجمع الحجوم لنجدنجد أولا  الحل :  

 المركب . 

𝐫 = 𝟔𝐜𝐦 , 𝐡 = 𝟐𝟎𝐜𝐦 

𝐕𝟏 = 𝐫𝟐𝐡𝛑 =  𝟔 𝟐 × 𝟐𝟎𝛑 

 حجم الاسطوانة :    

      = 𝟕𝟐𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟑 

 

𝐫 = 𝟔𝐜𝐦 , 𝐡 = 𝟓𝟎 − 𝟐𝟎 = 𝟑𝟎𝐜𝐦 

𝐕𝟐 =
𝟏

𝟑
𝐫𝟐𝛑 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
×  𝟔 𝟐𝛑 × 𝟑𝟎 = 𝟑𝟔𝟎𝛑𝐜𝐦𝟑 

 حجم المخروط :   

 𝐕 = 𝐕𝟏 + 𝐕𝟐 = 𝟕𝟐𝟎𝛑 + 𝟑𝟔𝟎𝛑 = 𝟏𝟎𝟖𝟎𝛑 𝐜𝐦𝟐 حجم الجسم المركب 



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              117

 جد محيط ومساحة كل مضلع منتظم :    تأكد من فهمك 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  :  جد          
ر
 الحجم والمساحة الجانبية والكلية لكل مما يأن

  𝐢  𝟐𝟐𝟓مخروط دائري قائم : مساحة قاعدته𝝅𝐜𝐦𝟐  𝟑𝟎, محيط قاعدته𝝅𝐜𝐦  𝟐𝟎, ارتفاعه𝐜𝐦  ارتفاعه ,     

 . 𝟐𝟓𝐜𝐦الجانتر       

𝐁الحل :           = 𝟐𝟐𝟓𝛑𝐜𝐦𝟐 , 𝐏 = 𝟑𝟎𝛑𝐜𝐦  , 𝐡 = 𝟐𝟎𝐜𝐦 , 𝒍 = 𝟐𝟓𝐜𝐦           

𝒍𝟐 = 𝐡𝟐 + 𝐫𝟐    ⟹     𝟐𝟓 𝟐 =  𝟐𝟎 𝟐 + 𝐫𝟐  

𝟔𝟐𝟓 = 𝟒𝟎𝟎 + 𝐫𝟐   ⟹  𝐫𝟐 = 𝟔𝟐𝟓 − 𝟒𝟎𝟎 = 𝟐𝟐𝟓 

𝐫 =  𝟐𝟐𝟓 = 𝟏𝟓𝐜𝐦 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝝅𝒓𝟐 × 𝒉 =

𝟏

𝟑
𝝅 × 𝟐𝟐𝟓 × 𝟐𝟎 = 𝟏𝟓𝟎𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟑 الحجم 

1 

𝟐
𝐜𝐦

 

𝑷 = 𝒏 × 𝑳 = 𝟓 × 𝟑 = 𝟏𝟓𝒄𝒎𝟐     المحيط 

𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑳 ×𝑯 × 𝒏 =

𝟏

𝟐
× 𝟑 × 𝟐 × 𝟓 = 𝟏𝟓𝒄𝒎𝟐  المساحة  

𝐧الحل :           = 𝟓𝐜𝐦 , 𝐋 = 𝟑𝐜𝐦 , 𝐇 = 𝟐𝐜𝐦  

2 𝟐
√
𝟑
𝐜𝐦

 

𝑷 = 𝒏 × 𝑳 = 𝟕 × 𝟑 = 𝟐𝟏𝒄𝒎𝟐     المحيط 

𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑳 ×𝑯 × 𝒏 =

𝟏

𝟐
× 𝟑 × 𝟐 𝟑 × 𝟕 = 𝟐𝟏 𝟑𝒄𝒎𝟐  المساحة  

𝐧الحل :           = 𝟕𝐜𝐦 , 𝐋 = 𝟑𝐜𝐦 , 𝐇 = 𝟐 𝟑𝐜𝐦  

 

3 
 𝟏𝟑 𝟐 =  𝟓 𝟐 +  𝐱 𝟐     هنة فيثاغورس  مير

𝟏𝟔𝟗 = 𝟐𝟓 + 𝒙𝟐   ⟹   𝒙𝟐 = 𝟏𝟔𝟗 − 𝟐𝟓 = 𝟏𝟒𝟒 ⟹   𝒙 =  𝟏𝟒𝟒 = 𝟏𝟐𝒎 

𝑳 = 𝟐𝒙 = 𝟐 𝟏𝟐 = 𝟐𝟒𝒎 

𝑷 = 𝒏 × 𝑳 = 𝟔 × 𝟐𝟒 = 𝟏𝟒𝟒𝒎𝟐     المحيط 

𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑳 ×𝑯 × 𝒏 =

𝟏

𝟐
× 𝟐𝟒 × 𝟓 × 𝟔 = 𝟑𝟔𝟎𝒎𝟐  المساحة  

𝐧الحل :           = 𝟔𝐦 , 𝐋 =? , 𝐇 = 𝟓𝐦  

4 

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍      المساحة الجانبية 

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅 × 𝟏𝟓 × 𝟐𝟓 = 𝟕𝟓𝟎𝝅𝒄𝒎𝟐 

𝑻𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 + 𝝅𝒓𝟐    المساحة الكلية 

𝐓𝐀 = 𝟕𝟓𝟎𝛑 + 𝟐𝟐𝟓𝛑 = 𝟗𝟕𝟓𝛑𝐜𝐦𝟐 
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  𝐢𝐢 𝟑 𝟓𝟒عدته هرم : مساحة قا 𝒄𝒎𝟐  𝟑𝟔, محيط قاعدته𝒄𝒎  𝟔 𝟑, ارتفاعه 𝒄𝒎   𝟗, ارتفاعه الجانتر𝒄𝒎 . 

𝐁لحل : ا          = 𝟓𝟒 𝟑𝐜𝐦𝟐 , 𝐏 = 𝟑𝟔𝐜𝐦  , 𝐡 = 𝟑 𝟔𝐜𝐦 , 𝒍 = 𝟗𝐜𝐦          

𝐕 =
𝟏

𝟑
𝐁 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
× 𝟓𝟒 𝟑 × 𝟑 𝟔 = 𝟓𝟒 𝟏𝟖 = 𝟓𝟒 × 𝟑 𝟐 = 𝟏𝟎𝟖 𝟐 𝐜𝐦𝟑  الحجم 

𝐋𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝒍 =

𝟏

𝟐
× 𝟑𝟔 × 𝟗 = 𝟏𝟔𝟐𝐜𝐦𝟐    المساحة الجانبية 

𝐓𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝐥 + 𝐁 = 𝟏𝟔𝟐 + 𝟓𝟒 𝟑 = 𝟏𝟔𝟐 + 𝟓𝟒 𝟏. 𝟕 = 𝟏𝟔𝟐 + 𝟗𝟏. 𝟖 = 𝟐𝟓𝟑. 𝟖𝐜𝐦𝟐    المساحة الكلية 

  : جد الحجم والمساحة الجانبية والكلية لك          
ر
 ل مما يأن

   𝐢  𝟕مخروط دائري قائم : نصف قطر قاعدته𝒄𝒎  𝟓𝟏 وارتفاعه 𝒄𝒎   𝟏𝟎وارتفاعه الجانتر𝒄𝒎  

𝐫لحل : ا          = 𝟕𝐜𝐦  , 𝐡 =  𝟓𝟏𝐜𝐦 , 𝒍 = 𝟏𝟎𝐜𝐦          

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝝅𝒓𝟐 × 𝒉 =

𝟏

𝟑
𝝅 ×  𝟕 𝟐 ×  𝟓𝟏 =

𝟒𝟗 𝟓𝟏

𝟑
𝝅 𝒄𝒎𝟑 الحجم 

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 = 𝟐𝝅 × 𝟕 × 𝟏𝟎 = 𝟏𝟒𝟎𝝅𝒄𝒎𝟐      المساحة الجانبية 

𝑻𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 + 𝝅𝒓𝟐 = 𝟏𝟒𝟎𝝅 +  𝟕 𝟐𝝅 = 𝟏𝟒𝟎𝝅 + 𝟒𝟗𝝅 = 𝟏𝟖𝟗𝝅𝒄𝒎𝟐    المساحة الكلية 

  𝐢𝐢  𝟔هرم قاعدته مثلث منتظم طول ضلعه𝒄𝒎  𝟑وارتفاعه𝒄𝒎   𝟔وارتفاعه الجانتر𝒄𝒎 

𝐋لحل : ا          = 𝟔𝐜𝐦  , 𝐡 = 𝟑𝐜𝐦 , 𝒍 = 𝟔𝐜𝐦          

𝐁 =
𝟏

𝟐
𝐋 × 𝐡 =

𝟏

𝟐
× 𝟔 × 𝟑 = 𝟗𝐜𝐦𝟐 مساحة المثلث 

𝐕 =
𝟏

𝟑
𝐁 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
× 𝟗 × 𝟑 = 𝟗𝐜𝐦𝟑  الحجم 

𝑷 = 𝑳 + 𝒉 + 𝒍 = 𝟔 + 𝟑 + 𝟔 = 𝟏𝟓𝒄𝒎 محيط المثلث 

𝐋𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝒍 =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟓 × 𝟔 = 𝟒𝟓𝐜𝐦𝟐     المساحة الجانبية 

𝐓𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝒍 + 𝑩 = 𝟒𝟓 + 𝟗 = 𝟓𝟒𝐜𝐦𝟐   المساحة الكلية 

   𝐢𝐢𝐢  𝟏𝟐هرم قاعدته مربعة طول ضلعها𝒄𝒎  𝟖وارتفاعه𝒄𝒎   𝟏𝟎وارتفاعه الجانتر𝒄𝒎 

𝐋لحل : ا          = 𝟏𝟐𝐜𝐦  , 𝐡 = 𝟖𝐜𝐦 , 𝒍 = 𝟏𝟎𝐜𝐦          

5 



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              119

𝐁 = 𝐋 × 𝐋 = 𝟏𝟐 × 𝟏𝟐 = 𝟏𝟒𝟒𝐜𝐦𝟐     مساحة المرب  ع 

V =
1

3
B × h =

1

3
× 144 × 8 = 48 × 8 = 384cm3  الحجم 

p = 4 × 𝐋 = 𝟒 × 𝟏𝟐 = 𝟒𝟖𝐜𝐦  محيط المرب  ع 

𝐋𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝒍 =

𝟏

𝟐
× 𝟒𝟖 × 𝟏𝟎 = 𝟐𝟒𝟎𝐜𝐦𝟐     المساحة الجانبية 

𝐓𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝒍 + 𝑩 = 𝟐𝟒𝟎 + 𝟏𝟒𝟒 = 𝟑𝟖𝟒𝐜𝐦𝟐   المساحة الكلية 

 جد الحجم والمساحة الجانبية والكلية مستعملا الاشكال ادناه :            

  

  𝐢 

 

 

 

 

  𝐢𝐢 

 

 

 

 

 

 

 𝐢𝐢𝐢 

 

6 

𝟓𝒄𝒎 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝝅𝒓𝟐 × 𝒉 =

𝟏

𝟑
𝝅 ×  𝟓 𝟐 × 𝟏𝟐 = 𝟏𝟎𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟑 الحجم 

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 = 𝟐𝝅 × 𝟓 × 𝟏𝟑 = 𝟏𝟑𝟎𝝅𝒄𝒎𝟐      المساحة الجانبية 

𝑻𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 + 𝝅𝒓𝟐 = 𝟏𝟑𝟎𝝅 + 𝟐𝟓𝝅 = 𝟏𝟓𝟓𝝅𝒄𝒎𝟐    المساحة الكلية 

𝒍لحل : ا          = 𝟏𝟑𝐜𝐦  , 𝐡 = 𝟏𝟐𝐜𝐦 , 𝒓 = 𝟓𝐜𝐦          

 

𝟑𝒄𝒎 

𝟒
𝒄
𝒎

 

𝒍𝟐 = 𝒉𝟐 + 𝒓𝟐 =  𝟒 𝟐 +  𝟑 𝟐 = 𝟏𝟔 + 𝟗 = 𝟐𝟓 ⟹   𝒍 = 𝟓𝒄𝒎 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝝅𝒓𝟐 × 𝒉 =

𝟏

𝟑
𝝅 × 𝟗 × 𝟒 = 𝟏𝟐𝒄𝒎𝟑 الحجم 

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 = 𝟐𝝅 × 𝟑 × 𝟓 = 𝟑𝟎𝝅𝒄𝒎𝟐      المساحة الجانبية 

𝑻𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 + 𝝅𝒓𝟐 = 𝟑𝟎𝝅 + 𝟗𝝅 = 𝟑𝟗𝝅𝒄𝒎𝟐    المساحة الكلية 

𝒍لحل : ا          =?  , 𝐡 = 𝟒𝐜𝐦 , 𝒓 = 𝟑𝐜𝐦          

 

√𝟑𝒄𝒎 

𝐡 

𝒍𝟐 = 𝒉𝟐 + 𝒓𝟐 ⟹  𝟑 𝟐 = 𝒉
𝟐
+   𝟑 

𝟐

  ⟹ 𝟗 = 𝒉
𝟐
+ 𝟑 ⟹ 𝒉

𝟐
= 𝟗 − 𝟑 = 𝟔 

𝒉 =  𝟔 𝒄𝒎 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝝅𝒓𝟐 × 𝒉 =

𝟏

𝟑
𝝅 × 𝟑 ×  𝟔 =  𝟔𝒄𝒎𝟑 الحجم 

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 = 𝟐𝝅 ×  𝟑 × 𝟑 = 𝟔 𝟑 = 𝟔 𝟏. 𝟕  

𝒍لحل : ا          = 𝟑𝐜𝐦  , 𝐡 =? , 𝒓 =  𝟑𝐜𝐦          

      = 𝟏𝟎. 𝟐 𝝅𝒄𝒎𝟐     المساحة الجانبية 
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𝑻𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 + 𝝅𝒓𝟐 = 𝟏𝟎. 𝟐𝝅 + 𝟑𝝅 = 𝟏𝟑. 𝟐𝝅𝒄𝒎𝟐    المساحة الكلية 

  مستعملا الاشكال ادناه : جد الحجم والمس          
ر
 احة الجانبية والكلية لكل مما يأن

 

  𝐢 

 

 

 

 

 

 

 

 𝐢𝐢 

 

 

 

 

 

 

      

 

 

 

7 

𝟓𝒄𝒎 

𝟖𝒄𝒎 

𝟑
𝒄
𝒎

 

 قاعدة مربعة

𝐁 = 𝐋 × 𝐋 = 𝟖 × 𝟖 = 𝟔𝟒𝐜𝒎𝟐     مساحة المرب  ع  

V =
1

3
B × 𝐡 =

𝟏

𝟑
× 𝟔𝟒 × 𝟑 = 𝟔𝟒 𝒄𝒎𝟐    الحجم 

𝑷 = 𝟒 × 𝑳 = 𝟒 × 𝟖 = 𝟑𝟐 𝒄𝒎   محيط المرب  ع 

𝐋𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝒍 =

𝟏

𝟐
× 𝟑𝟐 × 𝟓 = 𝟖𝟎𝐜𝐦𝟐     المساحة الجانبية 

𝑻𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝒍 + 𝑩 = 𝟖𝟎 + 𝟔𝟒 = 𝟏𝟒𝟒 𝒄𝒎𝟐    المساحة الكلية 

𝒍لحل : ا          = 𝟓𝐜𝐦  , 𝐡 = 𝟑𝒄𝒎 , 𝑳 = 𝟖𝐜𝐦          

𝟏
𝟐
𝒄
𝒎

 𝑩 =
 𝟑  

𝟒
× 𝑳 =

 𝟑  

𝟒
× 𝟓 =

𝟓 𝟑

𝟒
  مساحة المثلث   

V =
1

3
B × 𝐡 =

𝟏

𝟑
×
𝟓 𝟑

𝟒
× 𝟏𝟐 = 𝟓 𝟑 𝒄𝒎𝟐    الحجم 

𝑷 = 𝟓 + 𝟓 + 𝟓 = 𝟏𝟓 𝒄𝒎   محيط المثلث 

𝐋𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝒍 =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟓 × 𝟏𝟑 =

𝟏𝟗𝟓

𝟐
= 𝟗𝟕. 𝟓𝐜𝐦𝟐     المساحة الجانبية 

𝑻𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝒍 + 𝑩 = 𝟗𝟕. 𝟓 +

𝟓 𝟑

𝟒
= 𝟗𝟕. 𝟓 +

𝟓 𝟏. 𝟕 

𝟒
= 𝟗𝟕. 𝟓 +

𝟖. 𝟓

𝟐
 

𝒍لحل : ا           = 𝟏𝟑𝐜𝐦  , 𝐡 = 𝟏𝟐𝒄𝒎 , 𝑳 = 𝟓𝐜𝐦          

        = 𝟗𝟕. 𝟓 + 𝟐. 𝟏𝟐𝟓 = 𝟗𝟗. 𝟔𝟐𝟓 𝒄𝒎𝟐    المساحة الكلية 

قاعدة المثلث متساوي 

 الاضلاع

 ملاحظة : 

طول الضلع  =مساحة المثلث 
 𝟑  

𝟒
× 
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 تدرب وحل التمرينات

.𝟕وارتفاعها الجانتر   𝟖𝒄𝒎الذي قاعدته مربعة الشكل طول ضلعها جد المساحة الجانبية للهرم             𝟐𝒄𝒎 

𝑳     : الحل = 𝟖𝒄𝒎 , 𝒍 = 𝟕. 𝟐𝒄𝒎 

𝑷 = 𝟒 × 𝑳 = 𝟒 × 𝟖 = 𝟑𝟐 𝒄𝒎𝟐     محيط المرب  ع 

𝐋𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐏 × 𝒍 =

𝟏

𝟐
× 𝟑𝟐 × 𝟕. 𝟐 = 𝟏𝟔 × 𝟕. 𝟐 = 𝟏𝟏𝟓. 𝟐𝐜𝐦𝟐     المساحة الجانبية 

  المنتظم الذي قياس طول ضلعه           
 
.𝟏جد المساحة الجانبية للمضلع الثمان 𝟏𝟔𝒄𝒎  𝟐تفاعه الجانتر  وار𝒄𝒎 

𝒏      الحل :  = 𝟖𝐜𝐦 , 𝐋 = 𝟏. 𝟏𝟔𝐜𝐦 ,𝑯 = 𝟐𝐜𝐦 

𝐒 =
𝟏

𝟐
𝐋 × 𝐇 × 𝐧 =

𝟏

𝟐
× 𝟏. 𝟏𝟔 × 𝟐 × 𝟖 = 𝟗. 𝟐𝟖𝐜𝐦𝟐 

  𝟐𝟎𝒎وارتفاعه الجانتر   𝟑𝟓𝒎جد المساحة الجانبية والمساحة الكلية لمخروط دائري قائم قطر قاعدته             

 . 𝛑الجواب بدلالة  واكتب           

𝒓      الحل :  =
𝟑𝟓

𝟐
= 𝟏𝟕. 𝟓𝒎 , 𝒍 = 𝟐𝟎𝒎 

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 = 𝟐𝝅 × 𝟏𝟕. 𝟓 × 𝟐𝟎 = 𝟕𝟎𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟐   المساحة الجانبية  

𝑻𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 + 𝝅𝒓𝟐 = 𝟕𝟎𝟎𝝅 + 𝝅 𝟏𝟕. 𝟓 𝟐 = 𝟕𝟎𝟎𝝅 + 𝟑𝟎𝟔. 𝟐𝟓𝝅 = 𝟏𝟎𝟎𝟔. 𝟐𝟓𝝅 𝒄𝒎𝟐 المساحة الكلية  

 . 𝟏𝟑𝒎وارتفاعه  𝟔𝒎جد حجم هرم قاعدته مثلث منتظم وطول ضلعه               

𝐋      الحل :  = 𝟔𝐦 , 𝐡 = 𝟏𝟑𝐦 

𝐁 =
𝟏

𝟐
𝐋 × 𝐡 =

𝟏

𝟐
× 𝟔 × 𝟏𝟑 = 𝟑𝟗 𝐦𝟐         مساحة المثلث  

𝐕 =
𝟏

𝟑
𝐁 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
× 𝟑𝟗 × 𝟏𝟑 == 𝟏𝟑 × 𝟏𝟑 = 𝟏𝟔𝟗 𝐦𝟑   الحجم  

 جد حجم الشكل المركب المجاور :              

 

 

 

8 

𝟖𝒄𝒎 

9 

10 

11 

12 

𝟔𝒎 𝟏𝟖𝒎 

𝟗
𝒎
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 لإيجاد حجم الجسم المركب نجد أولا حجم المخروط الصغت   وحجم المخروط الكبت  وبعد ذلك نجمع الحجوم   الحل : 

𝒉حجم المخروط الصغت  :                = 𝟔𝒎 , 𝒓 = 𝟐𝒎  

𝐕𝟏 =
𝟏

𝟑
𝐫𝟐𝛑 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
×  𝟐 𝟐𝛑 × 𝟔 = 𝟖𝛑 𝐦𝟑 

𝒉حجم المخروط الكبت  :                = 𝟏𝟖𝒎 , 𝒓 = 𝟗𝒎 

𝐕𝟏 =
𝟏

𝟑
𝐫𝟐𝛑 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
×  𝟗 𝟐𝛑 × 𝟏𝟖 = 𝟖𝟏 × 𝟔 = 𝟒𝟖𝟔𝛑 𝐦𝟑 

𝐕 = 𝐕𝟏 + 𝐕𝟐 = 𝟖𝛑 + 𝟒𝟖𝟔𝛑 = 𝟒𝟗𝟒𝛑 𝐦𝟑         حجم الجسم المركب 

 تدرب وحل مسائل حياتية 

  عل شكل مخروط دائري قائم طول قطر قاعدته  جنموذ  علوم :               
 
اذا كان حجم النموذج  𝟔𝒄𝒎بركان

𝟐𝟎𝟑𝒄𝒎𝟑             تقريبا . ما ارتفاعه ؟ 

𝐫                الحل :  =
𝟔

𝟐
= 𝟑𝐜𝐦 , 𝐕 = 𝟐𝟎𝟑𝐜𝐦𝟑 , 𝐡 =? 

𝐕 =
𝟏

𝟑
𝐫𝟐𝛑 × 𝐡         حجم المخروط 

𝟐𝟎𝟑 =
𝟏

𝟑
×  𝟑 𝟐 × 𝐡 × 𝟑. 𝟏𝟒       ⟹      𝟐𝟎𝟑 =

𝟏

𝟑
× 𝟗 × 𝐡 × 𝟑. 𝟏𝟒 ⟹   𝟐𝟎𝟑 = 𝟗. 𝟒𝟐 × 𝐡 

𝐡 =
𝟐𝟎𝟑

𝟗.𝟒𝟐
=

𝟐𝟎𝟑𝟎𝟎

𝟗𝟒𝟐
= 𝟐𝟏. 𝟓𝟓𝐜𝐦     ي

كاث   ارتفاع النموذج الير

       التقريبية لقاعدته اذا كان ويمثل هرما مقوسا . احسب المساحة  𝟑𝟐𝟏𝒎يبلغ ارتفاع برج العرب  بناء :              

 . 𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎𝒎𝟑حجم الهرم الذي يمثله            

𝐡            الحل :  = 𝟑𝟐𝟏𝐦 , 𝐁 =? , 𝐕 = 𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎𝐦𝟑 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝑩 × 𝒉         حجم الهرم 

𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎 =
𝟏

𝟑
× 𝑩 × 𝟑𝟐𝟏      ⟹      𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎 = 𝑩 × 𝟏𝟎𝟕  

𝑩 =
𝟏𝟗𝟎𝟒𝟎𝟎𝟎

𝟏𝟎𝟕
= 𝟏𝟕𝟕𝟗𝟒.  المساحة التقريبية       𝟒

 

13 

14 
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 جد المساحة الجانبية للهرم الذي قاعدته مربعة الشكل والمبي   بالشكل المجاور  .  هندسة :             

𝑳    الحل :  = 𝟒𝒄𝒎 , 𝒍 = 𝟖𝒄𝒎 

 

 

 

 

 فكر

           ما  𝟕𝒄𝒎وارتفاعها  𝟒𝟎𝒄𝒎لقاعدة والحجم ,قطر الاسطوانة مخروط وأسطوانة لهما نفس ا تحد :            

 المساحة الجانبية للمخروط ؟           

𝒓الاسطوانة :       الحل :  =
𝟒𝟎

𝟐
= 𝟐𝟎𝒄𝒎 , 𝒉 = 𝟕𝒄𝒎 

𝑽 = 𝒓𝟐𝒉𝝅 =  𝟐𝟎 𝟐 × 𝟕𝝅 = 𝟒𝟎𝟎 × 𝟕𝝅 = 𝟐𝟖𝟎𝟎𝝅𝒄𝒎𝟐   حجم الاسطوانة 

 𝟐𝟖𝟎𝟎𝛑𝒄𝒎𝟑حجم المخروط  =نة حجم الاسطوا

𝐕 =
𝟏

𝟑
𝐫𝟐𝛑 × 𝐡   

𝟐𝟖𝟎𝟎𝝅 =
𝟏

𝟑
× 𝟒𝟎𝟎𝝅 × 𝒉  ⟹ 𝟖𝟒𝟎𝟎𝝅 = 𝟒𝟎𝟎𝝅 × 𝒉 

𝒉 =
𝟖𝟒𝟎𝟎𝝅

𝟒𝟎𝟎𝝅
= 𝟐𝟏𝒄𝒎 

𝒍𝟐 = 𝒉𝟐 + 𝒓𝟐 =  𝟐𝟏 𝟐 +  𝟐𝟎 𝟐 = 𝟒𝟒𝟏 + 𝟒𝟎𝟎 = 𝟖𝟒𝟏 

𝒍 =  𝟖𝟒𝟏 = 𝟐𝟗𝒄𝒎 

𝑳𝑨 = 𝟐𝝅𝒓 × 𝒍 = 𝟐𝝅 × 𝟐𝟎 × 𝟐𝟗 = 𝟏𝟏𝟔𝟎 𝒄𝒎𝟐  المساحة الجانبية 

 اي الحلي   خطأ ؟ وضح اجابتك .  اكتشف الخطأ :             

 

 

 

15 

𝟒𝒄𝒎 

𝐏 = 𝟒 × 𝐋 = 𝟒 × 𝟒 = 𝟏𝟔𝐜𝐦      محيط المرب  ع 

𝑳𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑷 × 𝒍 =

𝟏

𝟐
×× 𝟏𝟔 × 𝟖 = 𝟖 × 𝟖 = 𝟔𝟒𝒄𝒎𝟐   المساحة الجانبية  

16 

𝟐𝟎𝒄𝒎 

𝟕
𝒄
𝒎

 

𝒉
=
? 

17 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝑩 × 𝒉 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟑𝟔𝝅 × 𝟏𝟎 = 𝟏𝟖𝟎𝝅𝒎𝟑 

 الأول : الحل 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝑩 × 𝒉 

𝑽 =
𝟏

𝟑
× 𝟔 × 𝟔𝝅 × 𝟖 = 𝟗𝟔𝝅𝒎𝟑 

 :  
 
 الحل الثان

𝟖
𝒄
𝒎

 

𝟔𝒄𝒎 
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𝒓        الحل :  = 𝟔𝒄𝒎 , 𝒉 = 𝟖𝒄𝒎 , 𝒍 = 𝟏𝟎𝒄𝒎 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝒓𝟐𝝅 × 𝒉 =

𝟏

𝟑
×  𝟔 𝟐𝝅 × 𝟖 =

𝟏

𝟑
× 𝟑𝟔𝝅 × 𝟖 = 𝟗𝟔𝝅 𝒄𝒎𝟑  ⟹  الحل الأول هو الخطأ

 مسألة عن مضلع منظم تسمح المعطيات فيه بأيجاد محيط المضلع ومساحته ؟               

 𝟒𝒄𝒎وطول العامد  𝟔𝒄𝒎جد محيط ومساحة الشكل التساع  المنتظم طول ضلعه  الحل : 

𝒏 = 𝟗 ,𝑯 = 𝟒𝒄𝒎 , 𝑳 = 𝟔𝒄𝒎 

𝑷 = 𝒏 × 𝑳 = 𝟗 × 𝟔 = 𝟓𝟒 𝒄𝒎   المحيط  

𝑨 =
𝟏

𝟐
𝑳 ×𝑯 × 𝒏 =

𝟏

𝟐
× 𝟔 × 𝟒 × 𝟗 = 𝟏𝟎𝟖 𝒄𝒎𝟐    المساحة  

 المثلثات

   والزوايا الاضلاع
 
  المثلث ف

  كل مثلث . 
 
هنات بدون برهان ( ف  ) متر

 

 

  المثلث ادناه رتب الزوايا من الاكتر الى الاصغر .                             
 
 ف

 𝐂∠الزاوية الاصغر  ∴ ⟸  𝐀𝐁لضلع الاقصر ا   الحل : 

  𝑩∠الزاوية الأكتر  ∴ ⟸ 𝐀𝐂الضلع الأطول              

تيب هو :               , 𝐁∠التر ∠𝐂 , ∠𝐀 

  المثلث ادناه رتب الاضلاع من الاقصر الى الاطول واحسب قياس                              
 
 𝑪∠ف

𝒎∠𝑨+𝒎∠𝑩+𝒎∠𝑪   الحل :  =    مجموع زوايا المثلث    𝟏𝟖𝟎

 

 

 

 

 اكتب

هنة :  هما  متر        اذا تباين ضلعا مثلث تباينت الزاويتان المقابلتان لهما , فأكتر

𝐁𝐂تقابل الضلع الاكتر وبالعكس :           > 𝐀𝐂 ⟺ 𝐦∠𝐀 > 𝐦∠𝐁 

𝐂 

𝐀 𝐁 

 مثال

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝟔 

𝟖 

𝟒 

 مثال

𝟕𝟑° + 𝟒𝟓°° +𝐦∠𝐂 = 𝟏𝟖𝟎   ⟹   𝟏𝟏𝟖° +𝐦∠𝐂 = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐂 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟏𝟖° = 𝟔𝟐° 

∴   𝐦∠𝐁 < 𝐦∠𝐂 < 𝐦∠𝐀 

تيب هو :  , 𝐀𝐂   التر 𝐁𝐀 , 𝐁𝐂 

𝐀 

𝐁 

𝟕𝟑° 

𝐂 
𝟒𝟓° 
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  المثلث المجاور جد قيمة                              
 
 ؟ 𝐱ف

 𝑪∠تنصف   𝑩      ,𝑪𝑶∠تنصف   𝑩𝑶   الحل : 

  ∴ 𝑶  نقطة التقاء منصفات زوايا المثلث𝐀𝐁𝐂 

    (𝑨𝑶   تنصف∠𝑨   )⟸    𝒙 =
𝟏

𝟐
𝒎∠𝑨 

𝒎∠𝑨+𝒎∠𝑩+𝒎∠𝑪 =  مجموع زوايا المثلث          𝟏𝟖𝟎°

𝒎∠𝑨+ 𝟔𝟎° + 𝟕𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹   𝒎∠𝑨 + 𝟏𝟑𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°     ⟹    𝒎∠𝑨 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟑𝟎° = 𝟓𝟎° 

𝒙 =
𝟏

𝟐
𝒎∠𝑨 =

𝟏

𝟐
× 𝟓𝟎° = 𝟐𝟓° 

 

  

 

   

  

 

, 𝐀𝐃فيه  𝑨𝑩𝑪المثلث                             𝐂𝐄  النقطة  
 
𝐎  ,𝐂𝐄قطعتان متوسطتان تلتقيان ف = 𝟗𝐜𝐦 , 𝐀𝐃 = 𝟔𝐜𝐦   : جد

𝐀𝐎 , 𝐎𝐄                             

    الحل : 

 

 

 

  
 
هنات بدون برهان ( ف  كل مثلث   )متر

هنة :   بنقطة واحدة تكون متساوية الابعاد عن منصفات زوايا المثلث  متر
ر
 اضلاعه . تتلاف

, 𝐎𝐀اذا كان :  𝐎𝐁 , 𝐎𝐂   منصفات الزوايا𝐀,𝐁, 𝐂  نقطة  
 
  ف

تيب تلتقر  𝑶عل التر

𝐎𝐃فأن :  = 𝐎𝐄 = 𝐎𝐅 

𝐀 

𝐁 𝐂 𝐃 

𝐄 
𝐅 𝑶 

 مثال

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝑶 

𝟔𝟎° 

𝟕𝟎° 

𝐀𝐎 =
𝟐

𝟑
𝐀𝐃 , 𝐁𝐎 =

𝟐

𝟑
𝐁𝐅 , 𝐂𝐎 =

𝟐

𝟑
𝐂𝐄 

𝐎𝐃 =
𝟏

𝟑
𝐀𝐃 , 𝐎𝐅 =

𝟏

𝟑
𝐁𝐅 , 𝐎𝐄 =

𝟏

𝟑
𝐂𝐄 

  كل مثلث 
 
هنات بدون برهان ( ف  )متر

هنة :    نقطة واحدة تقسم  متر
 
 ف

ر
    القطعة المستقيمة المتوسطة للمثلث تتلاف

كل منها بنسبة :             
𝟐

𝟑
 من جهة الرأس .   

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝑶 

𝐱 

𝐃 

𝐄 
𝐅 

 مثال

∴ 𝑶𝑬 =
𝟏

𝟑
× 𝟗 = 𝟑𝒄𝒎 

∵ 𝑶𝑨 =
𝟐

𝟑
𝑨𝑫  ⟹  ∴ 𝑶𝑨 =

𝟐

𝟑
× 𝟔 = 𝟐 × 𝟐 = 𝟒𝒄𝒎 

 𝑪𝑬 متوسطة قطعة                           𝑶𝑬 =
𝟏

𝟑
𝑪𝑬      

 
 𝑨𝑫 قطعة متوسطة  

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐄 

𝟔𝒄𝒎 
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  الشكل المجاور متشابهان واكتب نسبة التشابه .                               
 
 بي   أن المثلثي   ف

 

 

 

 

 

 

 

 

  الشكل المجاور : اذا كان                             
 
ف

𝐀𝐂

𝐂𝐁
=

𝐃𝐅

𝐃𝐁
  ,𝐦∠𝐂 = 𝐦∠𝐃  جد قيمة𝐱 ؟ 

 الحل :  

 

 

 

 تشابه المثلثات 

 

𝐦∠𝐀 = 𝐦∠𝐃 ,𝐦∠𝐂 = 𝐦∠𝐅 ⟹ ∆𝐀𝐁𝐂~∆𝐃𝐄𝐅 

     هما مثلثان تتناسب اضلاعهما وتتطابق زواياهما  المثلثان المتشابهان : 

هنات بدون برهان :   ~ ويرمز للتشابه بالرمز                                . المتر

هنة :    مثلث آخر  متر
 
  مثلث مع زاويتي   ف

 
         فأن  اذا تطابقت زاويتان ف

 المثلثي   يتشابهان .              

هنة :       اذا تناسب ثلاث اضلاع من مثلث مع ثلاث اضلاع من مثلث  متر

 آخر فأن المثلثي   يتشابهان .               

𝐀 

𝐂 𝐁 

𝐃 

𝐄 𝐅 

 مثال

𝐢  
𝐀𝐁

𝐄𝐅
=
𝟔

𝟗
=
𝟐

𝟑
 

     
𝐀𝐂

𝐃𝐄
=
𝟒

𝟔
=
𝟐

𝟑
 

     
𝐁𝐂

𝐅𝐃
=
𝟒

𝟔
=
𝟐

𝟑
 

∴ ∆𝐀𝐁𝐂~∆𝐃𝐄𝐅 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐄 
𝐅 

𝐃 

𝟔 

𝟒 𝟒 

𝟔 𝟔 

𝟗 

 الحل : 
𝐢𝐢  

𝐀𝐁

𝐄𝐅
=

𝟑

𝟏𝟎
 

     
𝐀𝐂

𝐅𝐃
=
𝟑

𝟔
=
𝟏

𝟐
 

    
𝐀𝐁

𝐄𝐅
≠
𝐀𝐂

𝐅𝐃
 

 المثلثان غت  متشابهان .  ∴  

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝐄 𝐅 

𝐃 

𝟔 

𝟏𝟎 

𝟔 

𝟓 

𝟑 𝟑 

 الحل : 

هنة :    مثلث آخر واذا تطابقت الزاوية  متر
 
  مثلث مع ضلعي   ف

 
 اذا تناسب ضلعان ف

بي   الضلعي   الاولي   مع الزاوية بي   الضلعي   الثانيي   فأن المثلثي   يتشابهان            

. 

 مثال
𝐀 

𝐁 𝐂 
𝐃 

𝐄 

𝐅 
𝟐 

𝟑 𝟗 

𝑫𝑭

𝑪𝑬
=
𝑫𝑩

𝑪𝑫
 ⟹ 

𝟐

𝒙 − 𝟏
=
𝟑

𝟗
  

𝟐

𝒙 − 𝟏
=
𝟏

𝟑
ي  الوسطير     

 
 الطرفير   ف

𝒙 − 𝟏 = 𝟔  ⟹ 𝒙 = 𝟔 + 𝟏 = 𝟕 

 اضلاعهما متناظرة ومتناسبة  ∴ ⟸متشابهان  𝐁𝐅𝐃 ,𝐃𝐄𝐂المثلثان  ∵  
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 رتب الزوايا من الاصغر الى الاكتر .    فهمك  تأكد من

 

 

 

 

 

 

 

 رتب الاضلاع من الاقصر الى الاطول : 

 

 

 

 

 

 

 

                 
 
, 𝐀𝐎المثلث المجاور اذا كان : ف 𝐁𝐎 ,   𝐂𝐎منصفات الزوايا 𝐀,𝐁, 𝐂 جد قيمة𝐱  .

 

 

 

 

 

 

 

𝟏 

𝐀 𝐁 

𝐂 
𝟔𝟖° 

𝟐 

𝐀 

𝐁 

𝐂 
𝟑𝟖° 𝟒𝟓° 

𝟑 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝟑𝟎 
𝟒𝟓 

𝟕𝟐 

𝐀𝐁الضلع الاقصر   الحل :  = 𝟑𝟎    

𝐁𝐂الضلع الاطول              = 𝟕𝟐   

تيب هو :              , 𝐀𝐁  التر 𝐀𝐂 , 𝐁𝐂 

𝟒 

𝐀 

𝐂 𝐁 

𝟐𝟓 

𝟐𝟎 

𝟏𝟓 

𝐀𝐂الضلع الاقصر   الحل :  = 𝟏𝟓    

𝐀𝐁الضلع الاطول             = 𝟕𝟐   

تيب هو :              , 𝐀𝐂  التر 𝐁𝐂 , 𝐀𝐁 

𝟓 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝑶 

𝐱 

𝟒𝟓° 𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐀+𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐂 =  مجموع زوايا المثلث   𝟏𝟖𝟎°

𝐦∠𝐀+ 𝟒𝟓° + 𝟖𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°    ⟹   𝐦∠𝐀 + 𝟏𝟐𝟓° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐀 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟐𝟓° = 𝟓𝟓° 

𝐱 =
𝟏

𝟐
 𝐦∠𝐀 =

𝟏

𝟐
× 𝟓𝟓° = 𝟐𝟕. 𝟓° 

 𝑨∠تنصف   𝑪  ,𝐀𝐎∠تنصف  𝐁  ,𝐂𝐎∠تنصف  𝐁𝐎  الحل : 

𝐦∠𝐀 +𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐂 =  مجموع زوايا المثلث   𝟏𝟖𝟎°

𝟗𝟎° +𝐦∠𝐁 + 𝟔𝟖° = 𝟏𝟖𝟎° ⟹𝐦∠𝐁+ 𝟏𝟓𝟖° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐁 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟓𝟖° = 𝟐𝟐° 

تيب   𝐦∠𝐁,𝐦∠𝐂 ,𝐦∠𝐀هو التر

𝐦∠𝐀+𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐂 =  مجموع زوايا المثلث   𝟏𝟖𝟎°

𝟒𝟓° +𝐦∠𝐁 + 𝟑𝟖° = 𝟏𝟖𝟎° ⟹𝐦∠𝐁+ 𝟖𝟑° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐁 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟖𝟑° = 𝟗𝟕° 

تيب   𝐦∠𝐂,𝐦∠𝐀 ,𝐦∠𝐁هو التر
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                 𝐀𝐁𝐂  , مثلث𝐎  : نقطة تقاطع مستقيماته المتوسطة اذا كان𝐁𝐎 = 𝟏𝟐𝐜𝐦  احد  
     جد طول القطعة المستقيمة التر

 . 𝐁طرفيها النقطة                  

 

 

 

 

 

  المثلث                
 
 اذا علمت أن :  𝐀𝐃طول  نقطة التقاء القطع المتوسطة , جد  𝐀𝐁𝐂  ,𝐎ف

𝐦∠𝐂𝐎𝐁 = 𝟗𝟎° , 𝐀𝐎 ∩ 𝐁𝐂 =  𝐃  , 𝐁𝐂 = 𝟔𝐜𝐦 

   𝐂𝐎𝐁∆   الحل : 
 
 )) معط ((   𝐎قائم الزاوية ف

 

  

 

 

 

 

                 

 

 

 

الحل :   

𝐢  𝒎∠𝑨 = 𝒎∠𝑫  , 𝒎∠𝑪 = 𝒎∠𝑬  ⟹  ∆𝑨𝑩𝑪~∆𝑩𝑫𝑬 

𝐢𝐢  
𝑫𝑩

𝑨𝑩
=

𝟗

𝟏𝟐
=

𝟑

𝟒
 

 

𝟔 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝐎 

𝐃 

𝐄 𝐅 𝐁𝐎 =
𝟐

𝟑
𝐁𝐅  ⟹   𝟏𝟐 =

𝟐

𝟑
𝐁𝐅    ي  الوسطير

 
 الطرفير   ف

𝟐 𝐁𝐅 = 𝟑𝟔 ⟹ 𝐁𝐅 =
𝟑𝟔

𝟐
= 𝟏𝟖 𝐜𝐦 

 ة قطعة متوسط   𝐁𝐅  الحل : 

𝟕 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝐎 

𝐃 

𝟔𝒄𝒎 

𝑶𝑫 =
𝟏

𝟐
𝐁𝐂  ⟹   𝑶𝑫 =

𝟏

𝟐
× 𝟔 = 𝟑𝒄𝒎 

𝐎𝐃 =
𝟏

𝟑
𝐀𝐃  ⟹   𝟑 =

𝟏

𝟑
𝐀𝐃    ي  الوسطير

 
 الطرفير   ف

𝑨𝑫 = 𝟗𝒄𝒎 

 𝐂𝐃 = 𝐃𝐁  لأن𝐀𝐃  . قطعة مستقيم متوسطة 

:𝟐كل قطعة متوسطة بنسبة   تقسم 𝐎النقطة  ∴   من جهة الرأس .  𝟏

𝟗𝟎° 

𝟖 
  الشكل المجاور : 

 
 ف

  𝐢  :   بي   أن المثلثي𝐀𝐁𝐂,𝐁𝐃𝐄  . متشابهان 

  𝐢𝐢  . جد نسبة التناسب 

  𝐢𝐢𝐢  قيمة  جد𝐱 . 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐄 

𝐱 

𝐢𝐢𝐢  
𝑫𝑩

𝑨𝑩
=
𝑬𝑩

𝑩𝑪
 ⟹ 

𝟗

𝟏𝟐
=

𝒙

𝒙 + 𝟏
 

𝟑

𝟒
=

𝒙

𝒙 + 𝟏
 الطرفين في الوسطين   

𝟒𝒙 = 𝟑𝒙 + 𝟑  ⟹⟹ 𝟒𝒙− 𝟑𝒙 = 𝟑 

𝒙 = 𝟑 
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رتب الزوايا من الاصغر الى الاكتر :   تدرب وحل التمرينات   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 رتب الاضلاع من الاقصر الى الاطول : 

 

 

 

  

 

 

 

  الشكل المجاور متشابهان 𝐀𝐁𝐂,𝐃𝐍𝐄بي   ان المثلثي                     
 
 واكتب نسبة التشابه ثم سم  ازواج الزوايا المتطابقة .  ف

 الحل : 

 

  

 

 

𝟗 

𝐁 

𝐀 

𝐂 

𝟖𝟎° 

𝟓𝟎° 

𝐦∠𝐀+𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐂 =  مجموع زوايا المثلث   𝟏𝟖𝟎°

𝟖𝟎° +𝐦∠𝐁 + 𝟓𝟎° = 𝟏𝟖𝟎° ⟹𝐦∠𝐁+ 𝟏𝟑𝟎° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐁 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟑𝟎° = 𝟓𝟎° 

تيب هو :   𝐦∠𝐂 ,𝐦∠𝐁 ,𝐦∠𝐀التر

 الحل : 

𝟏𝟎 𝐀 

𝐁 

𝐂  

𝟕𝟎° 

𝐦∠𝐀+𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐂 =  مجموع زوايا المثلث   𝟏𝟖𝟎°

𝐦∠𝐀+ 𝟕𝟎° + 𝟗𝟎° = 𝟏𝟖𝟎° ⟹𝐦∠𝐀 + 𝟏𝟔𝟎° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐁 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟔𝟎° = 𝟐𝟎° 

تيب   𝐦∠𝐀,𝐦∠𝐁 ,𝐦∠𝐀ؤهو : التر

𝟏𝟏 

𝐀 

𝐁 𝐂 𝟕. 𝟓𝒄𝒎 

𝐀𝐁الضلع الاقصر   الحل :  = 𝟒. 𝟖𝒄𝒎    

𝐀𝐂الضلع الاطول              = 𝟖𝒄𝒎   

تيب هو :              , 𝐀𝐁  التر 𝐁𝐂 , 𝐀𝐂 

𝟏𝟐 

𝐀 

𝐁 𝐂 𝟕𝟎𝒄𝒎 

𝐀𝐁الضلع الاقصر   الحل :  = 𝑨𝑪 = 𝟑𝟎𝒄𝒎    

𝐁𝐂الضلع الاطول              = 𝟕𝟎𝒄𝒎   

تيب هو :              , 𝐀𝐁  التر 𝐀𝐂 , 𝐁𝐂 

𝟏𝟑 

𝐀 

𝐁 
𝐂 

𝐃 

𝐍 𝐄 𝟔𝒄𝒎 

𝐃𝐍

𝐀𝐂
=
𝟔

𝟖
=
𝟑

𝟒
       ,   

𝐍𝐄

𝐁𝐂
=
𝟔

𝟖
=
𝟑

𝟒
 

𝐃𝐄

𝐀𝐁
=
𝟔

𝟖
=
𝟑

𝟒
 ⟹  

𝑫𝑵

𝑨𝑪
=
𝑵𝑬

𝑩𝑪
=
𝑫𝑬

𝑨𝑩
 

𝒎∠𝑨 = 𝒎∠𝑫 ,𝒎∠𝑩 = 𝒎∠𝑬 ,𝒎∠𝑪 = 𝒎∠𝑵 

  متشابهان المثلثي    ∴ 
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 الحل :  

 

  

   

 

                 𝐀𝐁𝐂𝐃  : شبه منحرف فيه𝐀𝐁 = 𝐀𝐃 = 𝐃𝐂 , 𝐀𝐃 ∥ 𝐁𝐂  ,𝐁𝐀      ∩ 𝐂𝐃      =  𝐇  , 𝐀𝐂      ∩ 𝐁𝐃       =  𝐎  

 . 𝐁𝐇𝐂ينصف الزاوية         𝐇𝐎برهن أن :                 

هان :    التر

∵ 𝑨𝑩 = 𝑨𝑫              معطى   

∴ 𝒎∠𝟏 = 𝒎∠𝟐  ,𝒎∠𝟑 = 𝒎∠𝟒       خواص مثلث متساوي الساقير   

∵ 𝒎∠𝟐 = 𝒎∠𝟔 ,𝒎∠𝟑 = 𝒎∠𝟓    𝑨𝑫 ∥ 𝑩𝑪  لتبادلبا والتوازي لأن    

∵ 𝒎∠𝟏 = 𝒎∠𝟔 ,𝒎∠𝟒 = 𝒎∠𝟓              بالاستعاضة   

∴ BO      منصف الزاويةB   ,CA       منصف الزاويةC  

    HO      منصف الزاويةH  )) تعريف منصفات الزوايا (( 

 تدرب وحل مسائل حياتية 

  الشكل المجاور لتجد قيم هندسة :                 
 
 . 𝐱ة استعمل المعلومات ف

 الحل : 

 

 

 

 

  الشكل المجاور متشابهان  𝐀𝐁𝐂,𝐀𝐃𝐄بي   أن المثلثي    𝟏𝟒
 
ف

𝟏∠واكتب نسبة التشابه ثم بي   أن :  ≅ ∠𝟐 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐄 𝟒𝒄𝒎 𝟖𝒄𝒎 𝟏 
𝟐 𝑨𝑫

𝑨𝑩
=
𝟒

𝟔
=
𝟐

𝟑
  ,

𝑨𝑬

𝑨𝑪
=

𝟖

𝟏𝟐
=
𝟐

𝟑
 

𝐀𝐃

𝐀𝐁
=
𝐀𝐄

𝐀𝐂
 ⟹  ∴ المثلثير   متشابهان  

𝐦∠𝐃 = 𝐦∠𝐁 ,𝐦∠𝐂 = 𝐦∠𝐄 ,𝐦∠𝟏 = 𝐦∠𝟐 

∴ ∠𝟏 ≅  لأن المثلثير   متشابهان 𝟐∠

𝟏𝟓 

𝐀 

𝐁 
𝐂 

𝐃 

𝐇 

𝐎 

𝟏 

𝟔 

𝟒 

𝟓 

𝟐 𝟑 

𝟏𝟕 

𝐀 𝐁 

𝐃 𝐄 

𝑭 𝟏𝟓 𝟐𝟎 
𝐄𝐅

𝐅𝐁
=
𝐃𝐅

𝐅𝐀
 

𝟐𝟎

𝐱 + 𝟗
=

𝟏𝟓

𝟐𝐱 − 𝟐
ي  الوسطير         

 
 الطرفير   ف

𝟒𝟎𝐱 − 𝟒𝟎 = 𝟏𝟓𝐱 + 𝟏𝟑𝟓  ⟹ 𝟒𝟎𝐱 − 𝟏𝟓𝐱 = 𝟒𝟎 + 𝟏𝟑𝟓  

𝟐𝟓𝐱 = 𝟏𝟕𝟓 ⟹   𝐱 =
𝟏𝟕𝟓

𝟐𝟓
= 𝟕 
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  الشكل المجاور .  بناية :                   
 
 بناية ارتفاعها يمثل بضلع مثلث قائم الزاوية كما ف

𝐢  ∠𝐄𝐁𝐃برهن أن :                   ≅ ∠𝐃   ,   𝐢𝐢  ∆𝐀𝐁𝐄 ≃△ 𝐁𝐄𝐃 

 الحل : 

𝐢  𝐁𝐄 =
𝟏

𝟐
𝐀𝐃         ⟸      𝐀𝐃  نتصفم  𝐄 

𝐁𝐄 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟐𝟎 = 𝟔𝟎𝐜𝐦    ⟹  ∴∆𝐄𝐁𝐃 منتظم   متساوي الاضلاع       

𝐄𝐁𝐃 𝟔𝟎° قياس كل زاوية من زوايا المثلث =         

∠𝐄𝐁𝐃 = 𝟔𝟎°  , ∠𝐃 = 𝟔𝟎°     ⟹   ∴ ∠𝐄𝐁𝐃 ≅ ∠𝐃 

  الشكل المجاور المثلثان                  
 
 ونسبة التشابه .  . 𝐌ان جد احداثت   متشابه 𝐊𝐁𝐀,𝐊𝐌𝐇ف

 الحل : 

 

 

 

 فكر

  الرسم المجاور ؟ 𝐀𝐁ما طول  اكتشف :                  
 
 ف

 الحل :  

 

 

 

,𝟏𝟐  تحد :                    𝟖, ,𝐱 و   𝟔 𝟐𝟎,   مثلثي   متشابهي   , ما قيمة   𝟏𝟓
 
 ؟ 𝐱ه  اطوال اضلاع متناظرة ف

 لحل : ا 

𝐱

𝟏𝟐
=

𝟐𝟎

𝟖
 ⟹ 

𝐱

𝟏𝟐
=

𝟓

𝟐
ي  الوسطير    

 
⟹  الطرفير   ف 𝟐𝒙 = 𝟔𝟎 

 

𝟏𝟖 
𝐀 

𝐁 𝐃 

𝐄 

𝐢𝐢  ∆𝐀𝐁𝐄 ∶   𝐀𝐄 = 𝐁𝐄 = 𝐀𝐁 = 𝟔𝟎𝐜𝐦 

      ∆𝐁𝐄𝐃 ∶ 𝐄𝐃 = 𝐁𝐄 = 𝐁𝐃 = 𝟔𝟎𝐜𝐦 

     ∴ ∆𝐀𝐁𝐄 ≃ ∆𝐁𝐄𝐃 

𝟏𝟗 

𝐊 

𝐌? 

𝐇 𝟎, 𝟔  

𝐁 𝟎, 𝟒  

𝐀 𝟐, 𝟎  

𝐗 

𝐘 

𝐊𝐁

𝐊𝐇
=
𝐊𝐀

𝐊𝐌
 ⟹ 

𝟒

𝟔
=
𝟐

𝐌
ي  الوسطير      

 
 الطرفير   ف

𝟒𝐌 = 𝟏𝟐 ⟹ 𝐌 =
𝟏𝟐

𝟒
= 𝟑 ⟹ 𝐌 𝟑, 𝟎  

𝟐𝟎 

𝐀 

𝐁 
𝐂 𝐅 

𝐄 

𝐃 

𝟔𝟎 

𝟒𝟎 𝟐𝟎 𝟔𝟎 

𝐄𝐂

𝐀𝐁
=
𝐂𝐃

𝐁𝐅
 ⟹ 

𝟔𝟎

𝐀𝐁
=
𝟔𝟎

𝟖𝟎
 

𝟔𝟎

𝐀𝐁
=
𝟑

𝟒
⟹  الطرفين في الوسطين   𝟑 × 𝐀𝐁 = 𝟐𝟒𝟎 

𝐀𝐁 =
𝟐𝟒𝟎

𝟑
= 𝟖𝟎 

𝟐𝟏 

𝐱 =
𝟔𝟎

𝟐
= 𝟑𝟎 
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  الشكل المجاور.  𝐱جد قيمة  حس عددي :                 
 
 ف

 الحل :  

 

 

 

 

ح لماذا تحتاج قياسات الزوايا لل تأكد من تشابه المثلثات .   مسألة مفتوحة :                     اعط مثالا عل ذلك . اشر

  الشكل المجاور أن المثلثي    الحل : 
 
 متشابهان . وبرر اجابتك :  𝐀𝐁𝐂,𝐃𝐄𝐅بي   ف

  
 
 فيه :  𝐀𝐁𝐂∆ف

𝐦∠𝐀 +𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐂 =  مجموع زوايا المثلث       𝟏𝟖𝟎°

𝟓𝟕° +𝐦∠𝐁 + 𝟓𝟕° = 𝟏𝟖𝟎°  ⟹  𝐦∠𝐁 + 𝟏𝟏𝟒° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐁 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟏𝟒° = 𝟔𝟔° 

  
 
𝐦∠𝐄نفرض  𝐃𝐄𝐅∆ف = 𝐦∠𝐅 = 𝐱 

𝐦∠𝐃+𝐦∠𝐄 +𝐦∠𝐅 =  مجموع زوايا المثلث       𝟏𝟖𝟎°

𝟔𝟔° + 𝐱 + 𝐱 = 𝟏𝟖𝟎°  ⟹  𝟔𝟔° + 𝟐𝐱 = 𝟏𝟖𝟎°  ⟹  𝟐𝐱 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟔𝟔° 

𝟐𝐱 = 𝟏𝟏𝟒°    ⟹   𝐱 =
𝟏𝟏𝟒°

𝟐
= 𝟓𝟕°      ⟹       𝐦∠𝐄 = 𝐦∠𝐅 = 𝟓𝟕° 

∵ 𝐦∠𝐁 = 𝐦∠𝐃 = 𝟔𝟔°  ,𝐦∠𝐀 = 𝐦∠𝐄 = 𝟓𝟕°  ,𝐦∠𝐂 = 𝐦∠𝐅 = 𝟓𝟕°      

 متشابهان .  𝐀𝐁𝐂,𝐃𝐄𝐅المثلثي    ∴ 

 مسألة عن مثلثان متساويا الساقي   تتطابق فيهما زاويتا الرأس وجد نسبة التشابه ؟                    

  الحل : 

 

 

 

𝟐𝟐 𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐄 𝐱 𝟑 

𝟒 

𝐄𝐂

𝐀𝐃
=
𝐁𝐄

𝐀𝐁
 ⟹ 

𝟒

𝐱 + 𝟓
=

𝟑

𝐱 + 𝟑
ي  الوسطير   

 
 الطرفير   ف

𝟒𝐱 + 𝟏𝟐 = 𝟑𝐱 + 𝟏𝟓 ⟹ 𝟒𝐱 − 𝟑𝐱 = 𝟏𝟓 − 𝟏𝟐 

𝐱 = 𝟑 

,𝐀𝐁𝐃المثلثان  𝐄𝐁𝐂  . متشابهان 

𝟐𝟑 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐄 

𝐅 
𝟓𝟕° 

𝟓𝟕° 

𝟔𝟔° 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝐃 𝐄 

𝟖 𝟖 

𝟏𝟔 
𝟏𝟔 

𝟐𝟎 

𝟒𝟎 

𝐀𝐃

𝐀𝐁
=

𝟖

𝟏𝟔
=
𝟏

𝟐
  ,

𝐀𝐄

𝐀𝐂
=

𝟖

𝟏𝟔
=
𝟏

𝟐
 

𝐃𝐄

𝐁𝐂
=
𝟐𝟎

𝟒𝟎
=
𝟏

𝟐
 

∴  
𝐀𝐃

𝐀𝐁
=
𝐀𝐄

𝐀𝐂
=
𝐃𝐄

𝐁𝐂
 

 اكتب
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  المثلثات 
 
 التناسب ف

  
هنة التناسب المثلت   متر

هنة  النتيجة المعط المتر

اذا وازى مستقيم ضلعا من اضلاع مثلث 

  نقطتي   
 
وقطع الضلعي   الاخرين ف

مختلفتي   فأنه يقسم الضلعي   الى قطع 

 متناسبة الاطوال )) بدون برهان (( . 

 

𝐀𝐁 ∥ 𝐄𝐅 𝐂𝐄

𝐄𝐀
=
𝐂𝐅

𝐅𝐁
 

 

𝐀𝐁علما أن :   𝐀𝐄جد طول قطعة المستقيم                          ∥ 𝐄𝐅  : الشكل المجاور  
 
 ف

 الحل :  

𝐂𝐅

𝐅𝐁
=
𝐂𝐄

𝐀𝐄
         ⟹   

𝟏𝟐

𝟒
=

𝟗

𝐀𝐄
ي  الوسطير            

 
 الطرفير   ف

𝟏𝟐 × 𝐀𝐄 = 𝟑𝟔    ⟹    𝐀𝐄 =
𝟑𝟔

𝟏𝟐
= 𝟑 𝐜𝐦 

  
هنة التناسب المثلت   عكس متر

هنة  النتيجة المعط المتر

  مثلث الى 
 
اذا قسم مستقيم ضلعي   ف

قطع متناسبة فأنه يكون موازيا للضلع 

 الثالث )) بدون برهان (( . 

 

𝐂𝐄

𝐄𝐁
=

𝐂𝐅

𝐅𝐀
 𝐄𝐅 ∥ 𝐀𝐁 

            

  الشكل ا                     
 
𝐌𝐊لمجاور  برهن أن : ف ∥ 𝐍𝐉 

 الحل : 

 

 

 

 

  المثلثات
 
 التناسب والقياس ف

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐄 𝐅 

 مثال

𝐀 

𝐁 

𝐂 
𝐄 

𝐅 

𝟗𝒄𝒎 ? 

𝐂 

𝐄 𝐅 

𝐀 𝐁 

 مثال
𝐌 

𝐍 

𝐉 

𝐊 

𝐇 

𝟏𝟖 

𝟒𝟐 

𝟏𝟓 

𝟑𝟓 

𝐇𝐉

𝐉𝐊
=
𝟑𝟓

𝟏𝟓
=
𝟕

𝟑
  ,

𝐇𝐍

𝐍𝐌
=
𝟒𝟐

𝟏𝟖
=
𝟕

𝟑
 نجد نسبة الاجزاء المتناسبة   

∴
𝑯𝑱

𝑱𝑲
=
𝑯𝑵

𝑵𝑴
=
𝟕

𝟑
 

∴ 𝐌𝐊 ∥ 𝐍𝐉 
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هنة طالس  متر

هنة  النتيجة المعط المتر

اذا قطعت ثلاث مستقيمات متوازية او 

اكت  فأن القطع المحددة بالمستقيمات 

 المتوازية تكون متناسبة . 

 

 

 

 𝐀𝐁

𝐁𝐂
=

𝐃𝐅

𝐅𝐄
 

   الرسم المنظوري ) هو رسم الأجسام البعيدة بحيث تبدو اصغر والاجسام القريبة حيث تبدو اكتر  استعمل مهندس                       

سم خطوطا أولية تساعده عل رسم اعمدة  مع                                  الحفاظ عل هيئتها وتناسب مقاييسها لتبدو ثلاثية الابعاد ( لت 

 ؟ 𝐅𝐇زية تحقق من رسمه بقياس المسافات بي   الاعمدة , كم طول اتصالات متوا                      

 الحل : 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

هنة التالية . )) بدون برهان (( .   لإيجاد نسبة المحيطي   ونسبة المساحتي   لمثلثان متشابهان يمكننا استعمال التر

 

 

 

 ما تساوي النسبة اطوال الاضلاع المتناظرة . اذا كان المثلثان متشابهان فأن النسبة بي   محيطيه

 

 

𝐂 𝐄 
𝐅 

𝐀 

𝐁 

𝐃 

𝐀𝐃      ∥ 𝐁𝐅      ∥ 𝐂𝐄      

 مثال

𝐀 

𝐃 

𝐁 𝐅 

𝐂 𝐉 

𝐄 

𝐇 

𝟒. 𝟐 𝟔. 𝟑 

𝟐. 𝟐 

𝟏. 𝟒 

𝐀𝐄      ∥ 𝐁𝐅      ∥ 𝐂𝐉    ∥ 𝐃𝐇        

𝐀𝐁

𝐁𝐃
=
𝐄𝐅

𝐅𝐇
هنة طالس             مير

𝟒. 𝟐

𝟑. 𝟔
=
𝟔. 𝟑

𝐅𝐇
  ⟹ 

𝟕

𝟔
=
𝟔. 𝟑

𝐅𝐇
ي  الوسطير     

 
 الطرفير   ف

𝟕 × 𝐅𝐇 = 𝟔 × 𝟔. 𝟑 

𝐅𝐇 =
𝟔 × 𝟔. 𝟑

𝟕
= 𝟔 × 𝟎. 𝟗 = 𝟓. 𝟒𝐦 

⟹ 𝐁𝐃 = 𝑩𝑪 + 𝑪𝑫 = 𝟐. 𝟐 + 𝟏. 𝟒 = 𝟑. 𝟔 

هنة :  ابه اذا تشابه مثلثان بنسبة تش متر
𝐚

𝐛
فأن نسبة المحيطي   تساوي  

𝐚

𝐛
   ونسبة  

المساحتي                
𝐚𝟐

𝐛𝟐
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 𝐀𝐁𝐂∆جد محيط  𝐓𝐕𝐖~∆𝐀𝐁𝐂∆ليكن                      

 الحل : 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

نت , أرسميبي   الرسم المجاور                        موقع عل شبكة الانتر

د تحويلها بتناسب هندس  نسبته حدود الصورة بع                   
𝟓

𝟑
 . 

 الحل :  

 

 

 

 

 

 مثال

𝐀 

𝐁 𝐂 𝐓 

𝐕 

𝐖 
𝟒𝐜𝐦 

𝑷𝟏 = 𝟖 + 𝟒 + 𝟓 = 𝟏𝟕𝐜𝐦 مجموع اضلاعه الثلاثة  

𝐏𝟐
𝐏𝟏

=
𝐀𝐁

𝐕𝐖
سبالتنا        نستعمل 

𝐏𝟐
𝟏𝟕

=
𝟓

𝟖
ي  الوسطير    

 
 الطرفير   ف

𝟖 × 𝑷𝟐 = 𝟖𝟓 ⟹ 𝑷𝟐 =
𝟖𝟓

𝟖
= 𝟏𝟎. 𝟔𝟐𝟓 𝒄𝒎 

 𝐓𝐕𝐖محيط المثلث  𝑷𝟏نفرض 

 𝐀𝐁𝐂محيط المثلث  𝑷𝟐نفرض 

 

 𝐱, 𝐲  ⟶  𝐌𝐱,𝐌𝐲  

     ها فالشكل وصورته بالتناسب الهندس  هو تحويل يغت  مقاييس الاشكال الهندسية دون تغت  هيئت التناسب الهندس  : 

 يكونان دائما متشابهي   .                              

   𝐌اذا تعاملت مع تناسب هندس  معامله الهندس  
 
ب احداثيها ف  𝐌فسوف يكون بإمكانك ان تجد صورة النقطة بصر 

      مثال

     

     

     

     

     

  

𝐂 𝟎, 𝟎  

𝐁 𝟎, 𝟒  𝐀 𝟑, 𝟒  

𝐃 𝟑, 𝟎  

      

      

      

      

      

      

      

      

  

𝐂 𝟎, 𝟎  𝐃 𝟓, 𝟎  

𝐀 𝟑, 𝟔. 𝟔  
𝐁 𝟎, 𝟔. 𝟔  

 𝐱, 𝐲  ⟶  𝐌𝐱,𝐌𝐲  

𝑨 𝟑, 𝟒 → 𝑨′  
𝟓

𝟑
× 𝟑,

𝟓

𝟑
× 𝟒 → 𝑨′  𝟑,

𝟐𝟎

𝟑
 → 𝑨′ 𝟑, 𝟔. 𝟔  

𝑩 𝟎, 𝟒 → 𝑩′  
𝟓

𝟑
× 𝟎,

𝟓

𝟑
× 𝟒 → 𝑩′  𝟎,

𝟐𝟎

𝟑
 → 𝑩′ 𝟎, 𝟔. 𝟔  

𝑪 𝟎, 𝟒 → 𝑪′  
𝟓

𝟑
× 𝟎,

𝟓

𝟑
× 𝟎 → 𝑪′ 𝟎, 𝟎  
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𝐃 𝟑, 𝟎 → 𝐃′  
𝟓

𝟑
× 𝟑,

𝟓

𝟑
× 𝟎 → 𝐃′ 𝟓, 𝟎  

,′𝐀نضع النقاط  𝐁′, 𝐂′, 𝐃′  ثم نصل بينهم لنحصل عل المستطيل  
 
,′𝐀عل المستوي الإحدان 𝐁′, 𝐂′, 𝐃′ 

 

  الاشكال الاتية :   مك تأكد من فه
 
 جد طول القطعة المستقيمة المجهولة ف

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  المثلث              
 
𝐌𝐐𝐏  ,𝐌𝐐ف = 𝟏𝟐. 𝟓 ,𝐌𝐑 = 𝟒. 𝟓 ,𝐌𝐏 = 𝟐𝟓 ,𝐌𝐍 = 𝐑𝐍هل   𝟗 ∥ 𝐐𝐏  . أم لا ؟ برر اجابتك 

 الحل :  

 

 

 

 

 

 

𝟏 

𝐑 

𝐓 

𝐖 

𝐋 

𝐒 

𝟏𝟔 

𝟏𝟐 
𝟗 

? 

𝐑𝐋

𝐋𝐓
=
𝐑𝐖

𝐖𝐒
ي      

هنة التناسب المثلن   مير

𝟏𝟔

𝐋𝐓
=
𝟏𝟐

𝟗
ي  الوسطير     

 
 الطرفير   ف

𝟏𝟐 × 𝐋𝐓 = 𝟏𝟒𝟒  ⟹   𝐋𝐓 =
𝟏𝟒𝟒

𝟏𝟐
= 𝟏𝟐 

 𝐋𝐓الضلع المجهول هو  الحل : 

𝟐 

𝐖 

𝐒 

𝐑 

𝐋 

𝐓 

? 𝟑𝟎 

𝟕𝟎 𝟒𝟐 

𝐑𝐖

𝐖𝐒
=
𝐑𝐋

𝐋𝐓
ي      

هنة التناسب المثلن   مير

𝟕𝟎

𝐖𝐒
=
𝟒𝟐

𝟑𝟎
 ⟹ 

𝟕𝟎

𝐖𝐒
=
𝟕

𝟓
ي  الوسطير     

 
 الطرفير   ف

𝟕 ×𝐖𝐒 = 𝟑𝟓𝟎  ⟹   𝐖𝐒 =
𝟑𝟓𝟎

𝟕
= 𝟓𝟎 

 𝐖𝐒الضلع المجهول هو  الحل : 

𝟑 

𝐌 

𝐐 

𝐏 

𝐍 

𝟒. 𝟓 

𝟏
𝟐
.𝟓

 

𝐑𝐐 = 𝐌𝐐 −𝐌𝐑 = 𝟏𝟐. 𝟓 − 𝟒. 𝟓 = 𝟖 

𝐌𝐑

𝐑𝐐
=
𝟒. 𝟓

𝟖
=
𝟒𝟓

𝟖𝟎
=

𝟗

𝟏𝟔
 

𝐍𝐏 = 𝐌𝐏 −𝐌𝐍 = 𝟐𝟓 − 𝟗 = 𝟏𝟔 

𝐌𝐍

𝐍𝐏
=

𝟗

𝟏𝟔
 

∴
𝐌𝐑

𝐑𝐐
=
𝐌𝐍

𝐍𝐏
=

𝟗

𝟏𝟔
 

𝐑𝐍 ∥ 𝐐𝐏    ي
هنة التناسب المثلن   عكس مير
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  المثلث              
 
𝐀𝐂𝐄 , 𝐀𝐁ف = 𝟏𝟐 , 𝐄𝐃 = 𝟖 , 𝐃𝐂 = 𝟐𝟎 , 𝐁𝐂 = 𝐀𝐄حدد اذا كان  𝟐𝟓 ∥ 𝐁𝐃 كأم لا ؟ برر أجابت . 

 الحل : 

 

 

 

  الرسم المجاور جد طول             
 
     𝐊𝐍,𝐌𝐍ف

 الحل : 

 

 

 

 

𝐱 𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎 ⟹ 𝐱  أما = وأ     يهمل    𝟎    𝐱 − 𝟏𝟐 = 𝟎  ⟹   𝐱 = 𝟏𝟐 

𝐌𝐍 = 𝐱 = 𝟏𝟐         ,    𝐊𝐍 = 𝐱 + 𝟒 = 𝟏𝟐 + 𝟒 = 𝟏𝟔 

 𝐀𝐁𝐂∆متشابهان مساحة  𝐀𝐁𝐂,𝐊𝐌𝐇المثلثان              

 ؟ 𝐀𝐁كم طول  𝐊𝐌𝐇∆ضعف مساحة              

 الحل :  

𝐊𝐌 ⟸متساوي الساقي    𝐊𝐌𝐇المثلث  ∵  = 𝟖𝒄𝒎 

 𝑯𝑴 𝟐 =  𝑯𝑵 𝟐 +  𝑴𝑵 𝟐    هنة فيثاغورس  مير

 𝟖 𝟐 =  𝑯𝑵 𝟐 +  𝟒 𝟐    ⟹ 𝟔𝟒 =  𝑯𝑵 𝟐 + 𝟏𝟔 ⟹  𝑯𝑵 𝟐 = 𝟔𝟒 − 𝟏𝟔 = 𝟒𝟖  

𝑯𝑵 =  𝟒𝟖 = 𝟒 𝟑 𝒄𝒎 

مساحة المثلث  ⟸ 𝐊𝐌𝐇∆مساحة  𝑨𝟏نفرض 
𝟏

𝟐
  الارتفاع ×القاعدة  =

𝑨𝟏 =
𝟏

𝟐
𝑴𝑲×𝑯𝑵 =

𝟏

𝟐
× 𝟖 × 𝟒 𝟑 = 𝟏𝟔 𝟑 𝒄𝒎𝟐 

𝑨𝑩𝑪  ⟸      𝑨𝟐∆مساحة  𝑨𝟐نفرض  = 𝟐𝑨𝟏 = 𝟐 × 𝟏𝟔 𝟑 = 𝟑𝟐 𝟑 𝒄𝒎𝟐                                                                         

𝟒 

𝐀 

𝐂 

𝐄 

𝐁 𝐃 
𝟖 

𝟐𝟎 𝟐𝟓 

𝟏𝟐 

𝐂𝐃

𝐃𝐄
=
𝟐𝟎

𝟖
=
𝟓

𝟐
   ,   

𝐁𝐂

𝐀𝐁
=
𝟐𝟓

𝟏𝟐
 

∴
𝐂𝐃

𝐃𝐄
≠
𝐁𝐂

𝐀𝐁
  ⟹  𝐀𝐄 ∦ 𝐁𝐃 

𝟓 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐌 

𝐊 

𝐍 

𝐱 𝐱

𝟐
 𝐌𝐍

𝐍𝐊
=
𝐀𝐁

𝐁𝐂
  ⟹  

𝐱

𝐱 + 𝟒
=

𝐱
𝟐

𝐱 − 𝟒
ي  الوسطير    

 
 الطرفير   ف

𝐱 𝒙 − 𝟒 =
𝒙

𝟐
 𝒙 + 𝟒    × 𝟐 

𝟐𝒙 𝒙 − 𝟒 = 𝒙 𝒙 + 𝟒  ⟹ 𝟐𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 = 𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 

𝟐𝒙𝟐 − 𝟖𝒙 − 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 = 𝟎 ⟹ 𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 = 𝟎 

𝒙 𝒙 − 𝟏𝟐 = 𝟎 ⟹   𝒙 = 𝟎    

𝟔 
𝐀 

𝐁 𝐂 𝐊 𝐌 

𝐇 

𝟖𝒄𝒎 

𝟒𝒄𝒎 𝟒𝒄𝒎 

𝐍 
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 بهان جد مساحة ومحيط المثلثمتشا 𝐀𝐁𝐂,𝐊𝐌𝐇لمثلثان ا           

 𝐀𝐁𝐂             علما ان محيط المثلث𝐊𝐌𝐇  𝟖يساوي𝐜𝐦  𝟏𝟓ومساحته𝐜𝐦𝟐 

 𝐀𝐁𝐂مساحة المثلث  𝑨𝟐 .  نفرض   𝐊𝐌𝐇مساحة المثلث  𝑨𝟏نفرض     الحل : 

𝐀𝟏

𝐀𝟐
=
 𝑴𝑯 𝟐

 𝑩𝑪 𝟐
  ⟹  

𝟏𝟓

𝐀𝟐
=
 𝟔 𝟐

 𝟖 𝟐
 ⟹  

𝟏𝟓

𝐀𝟐
=
𝟑𝟔

𝟔𝟒
  ⟹ 

𝟏𝟓

𝐀𝟐
=

𝟗

𝟏𝟔
ي  الوسطير       

 
 الطرفير   ف

𝟗 × 𝑨𝟐 = 𝟐𝟒𝟎  ⟹   𝑨𝟐 =
𝟐𝟒𝟎

𝟗
= 𝟐𝟔. 𝟔𝒄𝒎𝟐            𝑨𝑩𝑪 مساحة المثلث 

 𝐀𝐁𝐂محيط المثلث  𝑷𝟐 .  نفرض   𝐊𝐌𝐇محيط المثلث  𝑷𝟏نفرض 

𝐏𝟏
𝐏𝟐

=
𝐌𝐇

𝐁𝐂
  ⟹ 

𝟖

𝐏𝟐
=
𝟔

𝟖
 ⟹ 

𝟖

𝐏𝟐
=
𝟑

𝟒
ي  الوسطير       

 
 الطرفير   ف

𝟑 × 𝐏𝟐 = 𝟑𝟐   ⟹  𝐏𝟐 =
𝟑𝟐

𝟑
= 𝟏𝟎. 𝟔 𝐜𝐦    𝑨𝑩𝑪 محيط المثلث 

كات العقارية طل               بت صمم احد المهندسي   الرسم المجاور لأحدى السرر

كة تكبت  الرسم               مرات لاستعماله كإعلان . ارسم حدود هذه  𝟑السرر

 . 𝟑الصورة بعد تحويلها بتناسب هندس  نسبته            

 الحل :  

 𝐱, 𝐲 →  𝐌𝐱,𝐌𝐲  

 𝟎, 𝟑 →  𝟑 × 𝟎, 𝟑 × 𝟑 →  𝟎, 𝟗  

 𝟐, 𝟎 →  𝟑 × 𝟐, 𝟑 × 𝟎 →  𝟔, 𝟎  

 𝟏, 𝟎 →  𝟑 × 𝟏, 𝟑 × 𝟎 →  𝟑, 𝟎  

 𝟑, 𝟎 →  𝟑 × 𝟑, 𝟑 × 𝟎 →  𝟗, 𝟎  

           𝐀𝐁𝐂 حيث  مثلث𝐀 𝟔, 𝟎 , 𝐁  −𝟑,
𝟑

𝟐
 , 𝐂 𝟑,−𝟔   ه بمعامل جد صورته بعد تصغت 

𝟏

𝟑
    علما ان مركز التناسب هو نقطة  

 الأصل .           

 𝐱, 𝐲 →  𝐌𝐱,𝐌𝐲  

𝐀 𝟔, 𝟎 → 𝐀′  
𝟏

𝟑
× 𝟔,

𝟏

𝟑
× 𝟎 → 𝐀′ 𝟐, 𝟎  

𝐁 −𝟑,
𝟑

𝟐
 → 𝐁′  

𝟏

𝟑
×  −𝟑 ,

𝟏

𝟑
×
𝟑

𝟐
 → 𝐁′  −𝟏,

𝟏

𝟐
               

𝟕 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝐊 

𝐌 𝐇 𝟖 𝟔 

𝟖 

𝟏 𝟐 𝟑 

𝟑 

𝟑 

𝟗 

𝟗 𝟔 

𝟗 

 الحل : 

𝐂 𝟑,−𝟔 → 𝐂′  
𝟏

𝟑
× 𝟑,

𝟏

𝟑
×  −𝟔  → 𝐂′ 𝟏,−𝟐  
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 تدرب وحل التمرينات 

  المثلث                
 
𝐀𝐂𝐃 , 𝐁𝐄ف ∥ 𝐂𝐃  جد قيمة𝐱  و𝐄𝐃  : اذا كان𝐀𝐁 = 𝟐  ,𝐄𝐃 = 𝟑𝐱 − 𝟑 , 𝐁𝐂 = 𝟖 , 𝐀𝐄 = 𝟑 

 الحل : 

               

 

 

 

 

𝐀𝐁حدد ما اذا كان                  ∥ 𝐌𝐊   . الشكل المجاور  
 
 ف

 الحل : 

 

 

تساوي  𝐊𝐌𝐇الى نسبة مساحة المثلث  𝐀𝐁𝐂نسبة مساحة المثلث                
𝟏𝟔

𝟐𝟓
 ما نسبة تشابه المثلثي   وما النسبة بي   محيطهما  

ة تشابه المساحتي   نسب  الحل : 
𝐚𝟐

𝐛𝟐
= 

𝐚𝟐

𝐛𝟐
=
𝟏𝟔

𝟐𝟓
 ⟹ 

𝐚

𝐛
=  

𝟏𝟔

𝟐𝟓
 ⟹ 

𝐚

𝐛
=
𝟒

𝟓
  نسبة تشابه المثلثير        

نسبة التشابه بي   محيطيهما 
𝐚

𝐛
=         ⟸           

𝐚

𝐛
=

𝟒

𝟓
      نسبة التشابه بير   محيطيهما         

, 𝐀 −𝟏,−𝟏حيث  𝐀𝐁𝐂جد صورة المثلث                 𝐁 𝟏,−𝟐 , 𝐂 𝟏,  𝟐تحت تأثت  تناسب معامله   𝟐

 الحل : 

 𝐱, 𝐲 ⟶  𝐌𝐱 ,𝐌𝐲  

𝐀 −𝟏,−𝟏 ⟶ 𝐀′ 𝟐 ×  −𝟏 , 𝟐 ×  −𝟏  ⟶ 𝐀′ −𝟐,−𝟐  

𝐁 𝟏,−𝟐 ⟶ 𝐁′ 𝟐 × 𝟏, 𝟐 ×  −𝟐  ⟶ 𝐁′ 𝟐,−𝟒  

𝟏𝟎 

𝐀 

𝐂 

𝐊 

𝐌 

𝟏𝟖 

𝟑 

𝟏. 𝟓 

𝟐 

𝐃 

𝐄 
𝟖 

𝐀𝐁

𝐁𝐂
=
𝐀𝐄

𝐄𝐃
  ⟹  

𝟐

𝟖
=

𝟑

𝟑𝐱 − 𝟑
 

𝟏

𝟒
=

𝟑

𝟑𝐱 − 𝟑
ي  الوسطير     

 
 الطرفير   ف

𝟑𝐱 − 𝟑 = 𝟏𝟐  ⟹ 𝟑𝐱 = 𝟏𝟐 + 𝟑  ⟹   𝟑𝐱 = 𝟏𝟓  ⟹   𝐱 =
𝟏𝟓

𝟑
= 𝟓 

𝐄𝐃 = 𝟑𝐱 − 𝟑 = 𝟑 𝟓 − 𝟑 = 𝟏𝟓 − 𝟑 = 𝟏𝟐 

𝟏𝟏 

𝐀 

𝐂 
𝟔 

𝐂𝐀

𝐀𝐌
=
𝟒. 𝟓

𝟏. 𝟓
= 𝟑     ,   

𝐂𝐁

𝐁𝐊
=
𝟏𝟖

𝟔
= 𝟑 

∵
𝐂𝐀

𝐀𝐌
=
𝐂𝐁

𝐁𝐊
= 𝟑  ⟹  ∴ 𝐀𝐁 ∥ 𝐌𝐊 

𝟏𝟐 

𝟏𝟑 

𝐂 𝟏, 𝟐 ⟶ 𝐂′ 𝟐 × 𝟏, 𝟐 × 𝟐 ⟶ 𝐁′ 𝟐, 𝟒  

 



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              140

 تية تدرب وحل مسائل حيا

                 

      الحل :   

𝒙نفرض  =?        

𝟓𝟒

𝐱
=
𝟖𝟏

𝟐𝟕
   ⟹  

𝟓𝟒

𝐱
=
𝟑

𝟏
ي  الوسطير      

 
 الطرفير   ف

𝟑𝐱 = 𝟓𝟒   ⟹    𝐱 =
𝟓𝟒

𝟑
= 𝟏𝟖 𝐦 

,𝐀 𝟐جد صورة الشكل الرباع  حيث :  هندسة :                    𝟔 , 𝐁 −𝟒, 𝟎 , 𝐂 −𝟒,−𝟖 ,𝐃 −𝟐,−𝟏𝟐   تحت تأثت  تناسب   

معامله                  
𝟏

𝟒
 

 𝐱, 𝐲 ⟶  𝐌𝐱 ,𝐌𝐲  

𝐀 𝟐, 𝟔 ⟶ 𝐀′  
𝟏

𝟒
× 𝟐,

𝟏

𝟒
× 𝟔 ⟶ 𝐀′  

𝟏

𝟐
,
𝟑

𝟐
  

𝐁 −𝟒, 𝟎 ⟶ 𝐁′  
𝟏

𝟒
×  −𝟒 ,

𝟏

𝟒
× 𝟎 ⟶ 𝐁′ −𝟏, 𝟎  

𝐂 −𝟒,−𝟖 ⟶ 𝐂′  
𝟏

𝟒
×  −𝟒 ,

𝟏

𝟒
×  −𝟖  ⟶ 𝐂′ −𝟏,−𝟐  

𝐃 −𝟐,−𝟏𝟐 ⟶ 𝐂′ (
𝟏

𝟒
×  −𝟐 ,

𝟏

𝟒
×  −𝟏𝟐 ) ⟶ 𝐃′  

−𝟏   

𝟐
, −𝟑  

 صمم خياط الغطاء المقابل وعرضه عل الزبائن بشكل اكتر  خياطة :                  

ها بتناسب هندس  نسبته                  ارسم حدود الصورة بعد تكبت 
𝟑

𝟐
 ؟ 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟒 
لمجاورة بعض الشوارع المتوازية وطرقي   تمثل الخريطة ا طرق : 

ها , ما طول الطريق الأول بي   الشارع   ؟ 𝟓𝟐والشارع  𝟔𝟐عتر

ع  استدارة
ار
ش

𝟒
𝟐

 

ع 
ار
ش

𝟓
𝟐

 

ع 
ار
ش

𝟔
𝟐

 

𝟓𝟒𝐦 
? 

𝟐𝟕𝐦 
𝟖𝟏𝐦 

الطريق 

 الأول

الطريق 

  
 
 الثان

𝟏𝟓 

𝟏𝟔 

      الحل :   

 

      الحل :   

 
𝟎 𝟏 

𝟏 

𝟐 

𝟐 

 𝐱, 𝐲 ⟶  𝐌𝐱 ,𝐌𝐲  

 𝟎, 𝟎 ⟶  
𝟑

𝟐
× 𝟎,

𝟑

𝟐
× 𝟎 ⟶  𝟎, 𝟎  

 𝟏, 𝟎 ⟶  
𝟑

𝟐
× 𝟏,

𝟑

𝟐
× 𝟎 ⟶  

𝟑

𝟐
, 𝟎 ⟶  𝟏. 𝟓, 𝟎  

 𝟐, 𝟎 ⟶  
𝟑

𝟐
× 𝟐,

𝟑

𝟐
× 𝟎 ⟶  𝟑, 𝟎  

 𝟎, 𝟏 ⟶  
𝟑

𝟐
× 𝟎,

𝟑

𝟐
× 𝟏 ⟶  𝟎,

𝟑

𝟐
 ⟶  𝟎, 𝟏. 𝟓  

 

𝟎 

𝟑 

𝟑 

𝟏. 𝟓 

𝟏. 𝟓 
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 𝟎, 𝟐 ⟶  
𝟑

𝟐
× 𝟎,

𝟑

𝟐
× 𝟐 ⟶  𝟎, 𝟑  

 فكر

  الشكل المجاور  تحد :                    
 
 الزوايا :  𝐇𝐁منتصف  𝐊و  𝐀𝐁منتصف  𝐌ف

                 ∠𝐙, ∠𝐀𝐁𝐇,∠𝐂    : قائمة برهن أن  
𝐊𝐙

𝐂𝐌
 
𝟐

=
∆𝐁𝐙𝐇 مساحة 

∆𝐀𝐁𝐂 مساحة 
 

𝐀𝟏نفرض مساحة   الحل :   = ∆𝐁𝐙𝐇   و مساحة𝐀𝟐 = ∆𝐀𝐁𝐂 

مساحة المثلث 
𝟏

𝟐
𝐊𝐙فيه  متساوي الساقي       𝐊𝐇𝐙,𝐊𝐙𝐁المثلثان    ⟸الارتفاع      ×القاعدة  = = 𝐁𝐙 , 𝐊𝐙 = 𝐇𝐙 

𝐂𝐌فيه  𝐀𝐂𝐌 ,𝐌𝐂𝐁المثلثان  = 𝐁𝐂 , 𝐂𝐌 = 𝐀𝐂 

𝐀𝟏

𝐀𝟐
=

𝟏

𝟐
 𝐁𝐙×𝐇𝐙

𝟏

𝟐
 𝐁𝐂×𝐀𝐂

=
𝐊𝐙×𝐊𝐙

𝐂𝐌×𝐂𝐌
=

 𝐊𝐙 𝟐

 𝐂𝐌 𝟐
=  

𝐊𝐙

𝐂𝐌
 
𝟐

 

  المثلث  جتر :                    
 
𝐇𝐌اذا كان :  𝐇𝐊𝐌ف = 𝟐𝟓𝐜𝐦,𝐇𝐍 = 𝟐𝟎𝐜𝐦  وطول𝐇𝐉  ارب  ع امثال طول𝐉𝐊  فحدد اذا كان

𝐌𝐊 ∥ 𝐍𝐉                      ؟ 

 الحل : 

 

 

 

𝐌𝐊ما تستطيع من تناسبات اذا علمت أن :                          ∥ 𝐀𝐁   المثلث  
 
 𝐇𝐊𝐌ف

 الحل : 

 

 

 

 

 

𝐀 

𝐁 
𝐂 

𝐌 

𝐙 

𝐊 

𝐇 

𝐇 

𝐊 

𝐌 

𝐍 

𝐉 
𝐇𝐉 = 𝟒 𝐉𝐊  ,   𝐍𝐌 = 𝐇𝐌−𝐇𝐍 = 𝟐𝟓 − 𝟐𝟎 = 𝟓𝐜𝐦 

𝐇𝐍

𝐍𝐌
=
𝟐𝟎

𝟓
= 𝟒   ,    

𝐇𝐉

𝐉𝐊
=
𝟒 𝐉𝐊

𝐊𝐉
= 𝟒 

∴
𝐇𝐍

𝐍𝐌
=
𝐇𝐉

𝐉𝐊
= 𝟒   ⟹   ∴ 𝐌𝐊 ∥ 𝐍𝐉 

𝐇 

𝐌 

𝐊 

𝐀 

𝐁 

𝐇𝐀

𝐀𝐌
=
𝐇𝐁

𝐁𝐊
 

∴ 𝐌𝐊 ∥ 𝐀𝐁 
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𝐌𝐊ما تستطيع من تناسبات اذا علمت أن :  ∥ 𝐀𝐁  الم  
 
 ف

 

 

 

 قياس الزاوية المركزية المقابلة لها          =قياس القوس                                     

 بدلالة الزاوية المركزية المقابلة لها ؟    𝐀𝐁كيف اجد قياس القوس                    

 قياس الزاوية المركزية المقابلة لها              =قياس القوس      الحل : 

𝐀𝐁 = 𝐦∠𝐀𝐎𝐁            , 𝐦∠𝐀𝐎𝐁 =  لأنها قائمة      𝟗𝟎°

∴ 𝐀𝐁 = 𝟗𝟎°               𝐀𝐎𝐁 قياس القوس المقابل للزاوية 

 

  الدائرة وه  : 
 
 هناك ثلاث انواع من الأواس ف

 ( 𝟏𝟖𝟎قياس نصف دائرة ) يساوي  ( 𝟏𝟖𝟎القوس الأكتر ) اكتر من  ( 𝟏𝟖𝟎القوس الأصغر ) اصغر من 

 

 

 

 

 

𝐦𝐀𝐁 = 𝐦∠𝐀𝐎𝐁 

 

 
 
 

 

𝐦𝐀𝐂𝐁 = 𝟑𝟔𝟎 − 𝐀𝐁  

 

 

 

 

 

𝐦𝐀𝐁 = 𝟏𝟖𝟎 

 

 

 

  لها البعد نفسه عن نقطة  الدائرة : 
  المستوي والتر

 
  ه  مجموعة من النقاط المتصلة ف

 ثابتة تسم مركز الدائرة .             

 هو قطعة مستقيمة تصل بي   مركز الدائرة ونقطة عل الدائرة .  : 𝐫نصف قطر الدائرة 

 هو قطعة مستقيمة طرفاها عل الدائرة .  وتر الدائرة : 

 هو وتر يمر بمركز الدائرة .  طر الدائرة : ق

 نصف قطر
 مركز الدائرة

𝐀 

𝐁 

𝐎 

𝐀 

𝐁 

𝐎 

𝐀𝐁  

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐀𝐂𝐁  

𝐀 

𝐁 

𝐀𝐁  

𝐀𝐁  𝐀𝐁  
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  الشكل المجاور :                    
 
 أوجد قياس الزوايا والأقواس المجهولة ف

 قياس الزاوية المركزية المقابلة لها   =قياس القوس      الحل : 

 

 

 

 

 

 

 

  𝐀𝐁𝐂  ,𝐀𝐁الدائرة المقابلة مقسمة الى ثلاث اجزاء متطابقة , جد قياس الأقواس الآتية :                    

 قياس الزاوية المركزية المقابلة لها   =قياس القوس      الحل : 

 

 

 

 

  دائرتي   متطابقتي   
 
  كل دائرة أو ف

 
هنة الأقواس والاوتار والزاوية المركزية ف  متر

𝟏∠ ذا تطابقت زاويتان مركزيتان تطابق وتراها وبالعكس ا ≅ ∠𝟐⟺ 𝐀𝐁 ≅ 𝐀𝐂  

 

 

 

 

𝟏∠ اذا تطابقت زاويتان مركزيتان تطابق قوساهما وبالعكس  ≅ ∠𝟐⟺ 𝐀𝐁 ≅ 𝐀𝐂  

𝐀𝐁 اذا تطابق قوسان تطابق وتراهما وبالعكس  ≅ 𝐀𝐂⟺ 𝐀𝐁 ≅ 𝐀𝐂   

 

هن أن المثلث                     هنة الأقواس والاوتار لتتر ≅ 𝐀𝐁علما ان : متساوي الاضلاع المقابلة  𝐀𝐁𝐂استعمل متر 𝐀𝐂 ≅ 𝐁𝐂  

 الحل : 

 

 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐄 

𝟏  𝐁𝐂 ∶ 𝐦∠𝐁𝐎𝐂 = 𝟑𝟎°   ⟹ 𝐦𝐀𝐁 = 𝐦∠𝐁𝐎𝐂 = 𝟑𝟎° 

𝟐  𝐃𝐂 ∶ 𝐦∠𝐂𝐎𝐃 = ⟹  قائمة  𝟗𝟎° 𝐦𝐃𝐂 = 𝐦∠𝐂𝐎𝐃 = 𝟗𝟎° 

𝟑  𝐁𝐂𝐃 ∶ 𝐦∠𝐁𝐨𝐃 = 𝐦∠𝐁𝐎𝐂 +𝐦∠𝐂𝐎𝐃 = 𝟑𝟎° + 𝟗𝟎° = 𝟏𝟐𝟎° 

𝟒 𝐁𝐄𝐀 ∶ 𝐦∠𝐀𝐎𝐁 = 𝐦𝐁𝐄𝐀 =𝐦∠𝐀𝐎𝐁   مستقيمة  𝟏𝟖𝟎° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝟓  𝐀𝐃 ∶ 𝐦∠𝐀𝐎𝐃 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟐𝟎° = 𝟔𝟎° 

      𝒎𝑩𝑪𝑫 =𝒎∠𝑩𝒐𝑫 = 𝟏𝟐𝟎° 

     𝐦𝐀𝐃 = 𝐦∠𝐀𝐎𝐃 = 𝟔𝟎°     

𝐎 

𝟑𝟎° 

𝐀 

𝐁 

𝐂 𝐎 

𝟏  𝐀𝐁 ∶ 𝐦 𝐀𝐁 = 𝐦∠𝐀𝐎𝐁  ,𝐦∠𝐀𝐎𝐁 =
𝟑𝟔𝟎°

𝟑
= 𝟏𝟐𝟎° 

𝟐  𝐀𝐁𝐂 ∶ 𝐦𝐀𝐁𝐂 = 𝐦∠𝐀𝐁𝐂   ,𝐦∠𝐀𝐁𝐂 = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟏𝟐𝟎° = 𝟐𝟒𝟎° 

∴ 𝐦𝐀𝐁𝐂 = 𝟏𝟐𝟎° 

    ∴ 𝐦𝐀𝐁 = 𝟏𝟐𝟎° 

𝐀 

𝐁 

𝐂 
𝐎 𝟏 

𝟐 

𝐀 

𝐁 𝐂 

∵ 𝐀𝐁 ≅ 𝐀𝐂 ≅ 𝐁𝐂       معطى بالسؤال  

∴ 𝑨𝑩 ≅ 𝑨𝑪 ≅ 𝑩𝑪       هنة الأقواس والاوتار   مير

 منتظم )) متساوي الاضلاع المقابلة (( .  𝐀𝐁𝐂المثلث  ∴ 
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  كل دائرة
 
هنة القطر العمودي ف   متر

 

 

 

 

هنة :    دائرة ينصف الوتر وينصف كلا  متر
 
       القطر العمودي عل وتر ف

 قوسيه .               

𝐂𝐃 ⊥ 𝐀𝐁  ⟹ 𝐀𝐎 = 𝐁𝐎 , 𝐀𝐃 ≅ 𝐃𝐁  , 𝐁𝐂 ≅ 𝐀𝐂  

 

هنة القطر العمودي وجد طول الوتر                            اذا علمت ان نصف                                                             𝐀𝐁استعمل متر

𝐃𝐄وان  𝟓𝐜𝐦يساوي  𝐎𝐃القطر                     = 𝟐𝐜𝐦 

 𝐎𝐂ارسم نصف قطر    الحل : 

𝐎𝐂 = 𝐎𝐃 = 𝐁𝐎 = 𝟓𝐜𝐦 , 𝐃𝐄 = 𝟐𝐜𝐦       معطى   ⟹ 𝐎𝐄 = 𝟓 − 𝟐 = 𝟑𝐜𝐦 

 𝐎𝐁 𝟐 =  𝐁𝐄 𝟐 +  𝐄𝐎 𝟐            هنة فيثاغورس   مير

 𝟐𝟓 𝟐 =  𝐁𝐄 𝟐 +  𝟑 𝟐   ⟹   𝟐𝟓 =  𝐁𝐄 𝟐 + 𝟗   ⟹  𝐁𝐄 𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟗 = 𝟏𝟔  ⟹   𝐁𝐄 = 𝟒𝐜𝐦  

∴ 𝐀𝐁 = 𝟐 × 𝐁𝐄 = 𝟐 × 𝟒 = 𝟖𝐜𝐦          هنة القطر العمودي   𝐄 منتصف 𝑨𝑩 مير

 وينصفه .  𝐀𝐁عمودي عل الوتر  𝐃𝐂القطر  ∴ 

 

 

ك لدائرتي    مماس الدائرة  المماس المشتر

  نقطة 
 
  الدائرة ف

ر
واحدة تعرف بنقطة هو المستقيم الذي يلاف

  نقطة التماس . 
 
 التماس ويكون عمودي عل نصف القطر ف

 

 

 

 

 

 هو مستقيم مماس لكل من الدائرتي   . 

 

هنة المماسي      متر

 

 

 

 

 

هنة :   القطعتان المماستان المرسومتان لدائرة من نقطة خارجة عنها متطابقان .  متر

              𝐂𝐁 , 𝐂𝐀   مماسان للدائرة من نقطة𝐂 

∴  𝑪𝑩 ≅ 𝑪𝑨 

 

𝐀 

𝐁 

𝐃 𝐂 𝐎 

𝐀 𝐁 

𝐃 

𝐎 

𝐄 𝟐
𝐜𝐦

 
𝟓
𝐜𝐦

 
𝟑
𝐜𝐦

 

𝐂 

𝐀 

𝐁 

𝐂 𝐎 
هنة المماس نقطة التماس  متر

ك  مماس مشتر

ك  داخل   مماس مشتر

ك  خارجر   مماس مشتر

𝐀 

𝐁 

𝐂 𝐎 
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  النقطة  𝐁𝐀   الحل : 
 
 𝐀مماس الدائرة ف

𝐀𝐁 ⊥ 𝐀𝐎  ,𝐦∠𝐎𝐀𝐁 = هنة المماس        قائمة  𝟗𝟎°    مير

∵ 𝐦∠𝐀𝐁𝐎 =    معطى                        𝟑𝟓°

𝐦∠𝐎𝐁𝐀 +𝐦∠𝐎𝐀𝐁 +𝐦∠𝐀𝐁𝐎 =  مجموع زوايا المثلث                  𝟏𝟖𝟎°

𝐦∠𝐎𝐁𝐀 + 𝟑𝟓° + 𝟗𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°      ⟹    𝐦∠𝐎𝐁𝐀 + 𝟏𝟐𝟓° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐎𝐁𝐀 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟐𝟓° = 𝟓𝟓° 

𝐁𝐂 ≅ 𝐁𝐀   ⟹  ∴ 𝐁𝐂 = 𝟏𝟐𝐜𝐦                  متطابقان عنها خارجة نقطة من لدائرة المرسومتان المماستان القطعتان    

 

                                                     :  
ر
  الدائرة ادناه , جد قياس الزوايا والاقواس فيما يأن

 
 ف

               ∠𝐀𝐎𝐃                     ∠𝐂𝐎𝐁                       𝐂𝐃  

            𝐃𝐁𝐄                        𝐃𝐀𝐁                            ∠𝐁𝐎𝐄  

 الحل : 

                 𝒎∠𝐀𝐎𝐃 =   لأنها قائمة          𝟗𝟎°

                𝐦∠𝐂𝐎𝐁 = 𝐦∠𝐁𝐎𝐃 −𝐦∠𝐂𝐎𝐃 = 𝟗𝟎° − 𝟒𝟓° = 𝟒𝟓° 

           𝐦𝐂𝐃 = 𝐦∠𝐂𝐎𝐃 = 𝟒𝟓° 

            𝐦𝐃𝐁𝐄 = ∠𝐂𝐎𝐃 +𝐦∠𝐂𝐎𝐁 +𝐦𝐁𝐎𝐄 = 𝟒𝟓° + 𝟒𝟓° + 𝟏𝟑𝟓° = 𝟐𝟐𝟓° 

           𝐦𝐃𝐀𝐁 =𝐦∠𝐃𝐎𝐀 +𝐦∠𝐀𝐎𝐄 +𝐦∠𝐄𝐎𝐁 = 𝟗𝟎° + 𝟒𝟓° + 𝟏𝟑𝟓° = 𝟐𝟕𝟎° 

           𝐦∠𝐁𝐎𝐄 = 𝟑𝟔𝟎° −  𝐦∠𝐃𝐀𝐁 +𝐦∠𝐀𝐎𝐄 = 𝟑𝟔𝟎° −  𝟏𝟖𝟎° + 𝟒𝟓° = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟐𝟐𝟓° = 𝟏𝟑𝟓° 

  :   𝟔دائرة مقسمة الى 
ر
 اجزاء متطابقة جد قياس كل قوس مما يأن

               𝐀𝐁                                  𝐀𝐁𝐂  

                𝐃𝐀𝐂                              𝐀𝐁𝐃  

  الشكل المجاور ,  𝐎دائرة مركزها 
 
   𝐀𝐁ف

 
 𝐀هو مماس للدائرة ف

ثم جد  𝐀𝐎𝐁جد قياس الزاوية  °𝟑𝟓يساوي  𝐀𝐁𝐎وقياس الزاوية 

 . 𝐁𝐂طول القطعة المستقيمة 

𝐁 

𝐀 

𝐂 

𝐎 
𝟑𝟓° 

 تأكد من فهمك 

𝐀 

𝐁 

𝐎 

𝐂 

𝐄 

𝐃 
𝟒𝟓° 

𝟏 

𝟐 

𝟑 

𝟒 

𝟓 

𝟔 

𝟕 𝟖 

𝟗 𝟏𝟎 

𝐀 

𝐁 

𝐎 

𝐂 

𝐃 

𝐄 

𝐅 
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                      𝐦𝐀𝐁 = 𝐦∠𝐀𝐎𝐁    ,   𝐦∠𝐀𝐎𝐁 =
𝟑𝟔𝟎°

𝟔
= 𝟔𝟎°         ⟹  ∴ 𝐦𝐀𝐁 = 𝟔𝟎° 

                𝐦𝐀𝐁𝐂 =𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐎𝐂 = 𝟔𝟎° + 𝟔𝟎° = 𝟏𝟐𝟎° 

                𝐦𝐃𝐀𝐂 =𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐎𝐂 +𝐦∠𝐂𝐎𝐃 = 𝟔𝟎° + 𝟔𝟎° + 𝟔𝟎° = 𝟏𝟖𝟎° 

                𝐦𝐀𝐁𝐂 =𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐎𝐂 = 𝟔𝟎° + 𝟔𝟎° = 𝟏𝟐𝟎° 

 اجزاء متطابقة .  𝟒الدائرة المجاورة مقسمة الى               

 مرب  ع .   𝐀𝐁𝐂𝐃برهن أن الشكل :               

= 𝐀𝐁𝐂𝐃        𝐀𝐁نصل بي   الحل :   𝐦∠𝐀𝐎𝐁 =
𝟑𝟔𝟎°

𝟒
= 𝟗𝟎° ← 

∴ 𝐀𝐁 ≅ 𝐁𝐂 ≅ 𝐂𝐃 ≅ 𝐃𝐀    ⟹    ∴  𝐀𝐁 = 𝐁𝐂 = 𝐂𝐃 = 𝐃𝐀  ⟹  ∴  الشكل 𝐀𝐁𝐂𝐃 مرب  ع     

هنة القطر العمودي وجد طول                 الشكل المجاور استعمل متر
 
 ف

  الدائرة المجاورة .  𝐀𝐁مستقيمة القطعة ال              
 
 ف

 𝐎𝐃ارسم نصف قطر  الحل : 

𝐎𝐁 = 𝐎𝐂 = 𝟐. 𝟑 + 𝟏. 𝟕 = 𝟒𝐜𝐦 

 𝐎𝐁 𝟐 =  𝐎𝐄 𝟐 +  𝐄𝐁 𝟐       هنة فيثاغورس ⟹   مير    𝟒 𝟐 =  𝟐. 𝟑 𝟐 +  𝐄𝐁 𝟐 

𝟏𝟔 = 𝟓. 𝟐𝟗 +  𝐄𝐁 𝟐     ⟹  𝐄𝐁 𝟐 = 𝟏𝟔 − 𝟓. 𝟐𝟗 = 𝟏𝟎. 𝟕𝟏 ⟹ 𝐄𝐁 =  𝟏𝟎. 𝟕𝟏 = 𝟑. 𝟑𝐜𝐦  

𝐀𝐁 = 𝟐 × 𝐄𝐁 = 𝟐 × 𝟑. 𝟑 = 𝟔. 𝟔𝐜𝐦         هنة القطر العمودي  𝑬 منتصف 𝐀𝐁  مير

هنة المماس لتجد طول القطع المستقيمة                استعمل متر

             𝐀𝐁 , 𝐀𝐃   . الشكل المجاور  
 
 ف

  النقطة مماس للدار   𝐀𝐁  الحل :  
 
 𝐁ة ف

𝐎𝐁 ⊥ 𝐀𝐁   , 𝐦∠𝐀𝐁𝐎 = هنة المماس        قائمة  𝟗𝟎°    مير

𝐎𝐁 = 𝐎𝐂 = 𝟔𝐜𝐦 , 𝐎𝐀 = 𝟔 + 𝟒 = 𝟏𝟎𝐜𝐦 

 𝐎𝐀 𝟐 =  𝐎𝐁 𝟐 +  𝐀𝐁 𝟐       هنة فيثاغورس ⟹   مير    𝟏𝟎 𝟐 =  𝟔 𝟐 +  𝐀𝐁 𝟐 

𝟏𝟎𝟎 = 𝟑𝟔 +  𝐀𝐁 𝟐  ⟹  𝐀𝐁 𝟐 = 𝟏𝟎𝟎 − 𝟑𝟔 = 𝟔𝟒 ⟹ 𝐀𝐁 = 𝟖𝐜𝐦  

 

𝟕 

𝟖 

𝟗 

𝟏𝟎 

𝟏𝟏 𝐀 

𝐁 𝐂 

𝐃 

𝐎 

𝟏𝟐 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐎 
𝟐. 𝟑𝐜𝐦 

𝟏. 𝟕𝐜𝐦 

𝐃 

𝟏𝟑 

𝐁 

𝐄 

𝐎 

𝐃 

𝐂 

𝐀 

𝐀𝐁 ≅ 𝐀𝐃  ⟹  𝐀𝐃 = 𝟖𝐜𝐦       ماسير  الم هنة    مير

 الحل : 
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                      ∠𝐂𝐎𝐀                           𝐃𝐁𝐄                         𝐂𝐀  

                  𝐁𝐀𝐂                               𝐃𝐂𝐀                         ∠𝐀𝐎𝐄 

 الحل : 

               ∠𝐂𝐎𝐀 = 𝟏𝟖𝟎° −  𝟕𝟒° + 𝟒𝟎° = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟏𝟒° = 𝟔𝟔° 

               𝐦𝐃𝐁𝐄 =𝐦∠𝐃𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐎𝐄 = 𝟏𝟖𝟎° + 𝟗𝟎° = 𝟐𝟕𝟎° 

               𝐦𝐂𝐀 = 𝐦∠𝐂𝐎𝐀 = 𝟔𝟔° 

               𝐦𝐁𝐀𝐂 =𝐦∠𝐁𝐎𝐀 +𝐦∠𝐂𝐎𝐀 = 𝟒𝟎° + 𝟔𝟔° = 𝟏𝟎𝟔° 

               𝐦𝐃𝐂𝐀 =𝐦∠𝐃𝐎𝐂 +𝐦∠𝐂𝐎𝐀 = 𝟕𝟒° + 𝟔𝟔° = 𝟏𝟒𝟎° 

                𝐦∠𝐀𝐎𝐄 = 𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐎𝐄 = 𝟒𝟎° + 𝟗𝟎° = 𝟏𝟑𝟎° 

  :   𝟖الدائرة مقسمة الى    
ر
 اجزاء متطابقة جد قياس كل قوس مما يأن

               𝐀𝐁                    𝐀𝐁𝐂                    𝐆𝐃𝐁  

 الحل :  

                   𝐦𝐀𝐁 = 𝐦∠𝐀𝐎𝐁 =
𝟑𝟔𝟎°

𝟖
= 𝟒𝟓° 

                   𝐦𝐀𝐁𝐂 =𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐎𝐂 = 𝟒𝟓° + 𝟒𝟓° = 𝟗𝟎° 

                   𝐦𝐆𝐃𝐁 =𝐦∠𝐆𝐎𝐁 =
𝟑𝟔𝟎°

𝟓
= 𝟕𝟐° 

 سداس  منتظم ؟ 𝐀𝐁𝐂𝐃𝐄𝐅اجزاء متطابقة برهن أن الشكل  𝟔الدائرة المجاورة مقسمة الى              

 𝐀𝐁𝐂𝐃𝐄𝐅نصل بي    الحل :  

 

 

 

 

  :  تدرب وحل التمرينات
ر
 جد قياس الزوايا والأقواس فيما يأن

𝟏𝟒 𝟏𝟓 𝟏𝟔 

𝟏𝟕 𝟏𝟖 𝟏𝟗 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐎 

𝐄 

𝟕𝟒° 𝟒𝟎° 

𝟏𝟒 

𝟏𝟓 

𝟏𝟔 

𝟏𝟕 

𝟏𝟖 

𝟏𝟗 

𝐀 

𝐄 

𝐁 

𝐃 

𝐂 

𝐎 

𝐇 

𝐅 

𝐆 

𝟐𝟎 𝟐𝟏 𝟐𝟐 

𝟐𝟎 

𝟐𝟏 

𝟐𝟐 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐄 

𝐅 

𝐎 

𝐦𝐀𝐁 = 𝐦∠𝐀𝐎𝐁 =
𝟑𝟔𝟎°

𝟔
= 𝟔𝟎° 

 ∵ 𝐀𝐁 ≅ 𝐁𝐂 ≅ 𝐂𝐃 ≅ 𝐃𝐄 ≅ 𝐄𝐅 ≅ 𝐅𝐀  

∴  𝐀𝐁 = 𝐁𝐂 = 𝐂𝐃 = 𝐃𝐄 = 𝐄𝐅 = 𝐅𝐀 

 سداس  منتظم  𝐀𝐁𝐂𝐃𝐄𝐅الشكل  ∴ 
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هنة القطر العمودي وجد طول القطعة المستقيمة                 الدائرة المجاورة استعمل متر
 
 . 𝐀𝐁ف

 𝐀𝐎ارسم نصف القطر   الحل : 

 

 

 𝟓 𝟐 =  𝟑 𝟐 +  𝐀𝐄 𝟐     ⟹   𝟐𝟓 = 𝟗 +  𝐀𝐄 𝟐    ⟹   𝐀𝐄 𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟗 = 𝟏𝟔 ⟹ 𝐀𝐄 = 𝟒𝐦 

∴ 𝐀𝐁 = 𝟐 × 𝐀𝐄 = 𝟐 × 𝟒 = 𝟖𝐦               هنة القطر العمودي  𝑬 منتصف 𝑨𝑩 مير

هنة المماس لتجد طول القطع المستقيمة                 الدائرة المجاورة .  𝐀𝐁,𝐀𝐂استعمل متر
 
 ف

 الحل : 

 

 𝟏𝟑 𝟐 =  𝟓 𝟐 +  𝐀𝐁 𝟐     ⟹   𝟏𝟔𝟗 = 𝟐𝟓 +  𝐀𝐁 𝟐    ⟹    𝐀𝐁 𝟐 = 𝟏𝟔𝟗 − 𝟐𝟓 = 𝟏𝟒𝟒 ⟹ 𝐀𝐁 = 𝟏𝟐𝐦 

∵ 𝐎𝐁 ⊥ 𝐀𝐁    ⟹  𝐀𝐁 ≅ 𝐀𝐂  ⟹ 𝐀𝐂 = 𝟏𝟐𝐦  

 

.𝟐ترتفع  فوهة بركان ) هولالاي ( عن مستوى سطح البحر   جغرافية ) براكي   ( :                𝟓𝟐𝐤𝐦  كان  احسب المسافة بي   قمة التر

 تقريبا مقربا الناتج لأقرب كيلو متر .  𝟔𝟒𝟑𝟕𝐤𝐦الأرض ومستوى الأفق اذا علمت ان نصف قطر                

 الحل : 

 𝐀𝐁 𝟐 =  𝐀𝐎 𝟐 +  𝐁𝐎 𝟐         هنة فيثاغورس   مير

 𝐀𝐁 𝟐 =  𝟐. 𝟓𝟐 𝟐 +  𝟔𝟒𝟑𝟕 𝟐 = 𝟔. 𝟒 + 𝟒𝟏𝟒𝟑𝟒𝟗𝟔𝟗 = 𝟒𝟏𝟒𝟑𝟒𝟗𝟕𝟓. 𝟒 

𝐀𝐁 =  𝟒𝟏𝟒𝟑𝟒𝟗𝟕𝟓. 𝟒 = 𝟔𝟒𝟑𝟕𝐤𝐦 

       تقريبا , كم تبلغ المسافة بي   هذه  𝟑𝟗𝟎𝐤𝐦تبعد محطة مت  الروسية عن مستوى سطح البحر مسافة  محطة فضائية :             

 المحطة والأفق مقربا الناتج الى اقرب كيلومتر .             

 الحل :  

𝐀𝐁 = 𝟑𝟗𝟎𝐤𝐦     

𝐎𝐁 ⊥ 𝐀𝐁    ⟹  𝐀𝐁 ≅ 𝐀𝐂  ⟹ 𝐀𝐂 = 𝟑𝟗𝟎𝐊𝐦  

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 𝐎 
𝟐𝐦 𝟑𝐦 

𝐀𝐎 = 𝐎𝐂 = 𝟑 + 𝟐 = 𝟓𝐦 

 𝐀𝐎 𝟐 =  𝐎𝐄 𝟐 +  𝐀𝐄 𝟐     هنة فيثاغورس   مير

𝐄 

𝐀 
𝐁 

𝐂 

𝐎 

𝟓𝐦 

 𝐀𝐎 𝟐 =  𝐎𝐁 𝟐 +  𝐀𝐁 𝟐     هنة فيثاغورس   مير

 

 تدرب وحل مسائل حياتية 

 

𝐀 

𝐁 
𝐂 

𝐎 

𝟐
.𝟓
𝟐

 

𝟔𝟒𝟑𝟕 

 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝟑𝟗𝟎 

𝐎 
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هنة المماسي   وجد طول  تحد :               الدائرة المجاورة .  𝐀𝐁استعمل متر
 
 ف

 الحل :  

∵ 𝐀𝐁 ≅ 𝐁𝐂      ⟹   ∴ 𝐀𝐁 = 𝐁𝐂                   هنة المماسير  مير

𝟒𝐱 − 𝟏 = 𝟐𝐱 + 𝟏𝟏      ⟹     𝟒𝐱 − 𝟐𝐱 = 𝟏 + 𝟏𝟏    ⟹   𝟐𝐱 = 𝟏𝟐   ⟹   𝐱 =
𝟏𝟐

𝟐
= 𝟔 

𝐀𝐁 = 𝟒𝐱 − 𝟏 = 𝟒 𝟔 − 𝟏 = 𝟐𝟒 − 𝟏 = 𝟐𝟑 

 𝐂𝐁متطابقتان جد طول  𝐂𝐎𝐁,𝐀𝐎𝐁اذا كانت الزاويتان  حس عددي :            

  الدائرة المجاورة .           
 
 ف

 الحل : 

∵ ∠𝐂𝐎𝐁 ≅ ∠𝐀𝐎𝐁    ⟹    𝐂𝐁 ≅ 𝐀𝐁     ⟹   ∴ 𝐂𝐁 = 𝐀𝐁 

𝟖𝐲 − 𝟖 = 𝟔𝐲   ⟹     𝟖𝐲 − 𝟔𝐲 = 𝟖  ⟹   𝟐𝐲 = 𝟖  ⟹   𝐲 =
𝟖

𝟐
= 𝟒  

𝐂𝐁 = 𝟖𝐲 − 𝟖 = 𝟖 𝟒 − 𝟖 = 𝟑𝟐 − 𝟖 = 𝟐𝟒 

  الرسم المجاور اذا  𝐀𝐁𝐂الخطوات اللازمة لتجد قياس زاوية                     
 
 ف

  قياسها ي𝐀𝐎𝐂ينصف الزاوية  𝐁𝐎علمت ان                   
 °𝟖𝟖ساوي والتر

 𝐀𝐎𝐂ينصف الزاوية  𝐁𝐎  الحل :  

𝐦∠𝐁𝐀𝐎 = 𝐦∠𝐁𝐂𝐎,       قائمة    𝟗𝟎° =   قائمة    𝟗𝟎°

𝐦∠𝐀𝐎𝐁 = 𝐦∠𝐂𝐎𝐁 =
𝟖𝟖° 

𝟐
= 𝟒𝟒° 

𝐦∠𝐀𝐁𝐎 +𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐀𝐎 =  مجموع زوايا المثلث 𝟏𝟖𝟎°

𝐦∠𝐀𝐁𝐎 + 𝟒𝟒° + 𝟗𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°    ⟹      𝐦∠𝐀𝐁𝐎 + 𝟏𝟑𝟒° = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹  𝐦∠𝐀𝐁𝐎 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟑𝟒° = 𝟒𝟔° 

𝐦∠𝐂𝐁𝐎 +𝐦∠𝐂𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐂𝐎 =  مجموع زوايا المثلث 𝟏𝟖𝟎°

𝐦∠𝐂𝐁𝐎 + 𝟒𝟒° + 𝟗𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°    ⟹      𝐦∠𝐂𝐁𝐎 + 𝟏𝟑𝟒° = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹  𝐦∠𝐂𝐁𝐎 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟑𝟒° = 𝟒𝟔° 

𝐦∠𝐀𝐁𝐂 = 𝐦∠𝐀𝐁𝐎 +𝐦∠𝐂𝐁𝐎 = 𝟒𝟔° + 𝟒𝟔° = 𝟗𝟐° 

 فكر
𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐎 

𝐀 

𝐁 

𝐂 
𝐎 𝟔𝐲 

𝐀 

𝐂 

𝐁 𝐎 
𝟖𝟖° 

? 



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              150

 

 

 

 

 

 

 

 

 وارسم الدائرة المحيطة به ؟ 𝐀𝐁𝐂جد نقطة تقاطع محاور المثلث                    

 الحل :  

  منتصف  𝐀𝐁محور 
 
 𝐁𝐂ويوازي  𝐀𝐁يمر ف

   𝐁𝐂محور 
 
  منتصف  ∴   ⟸    𝐀𝐁ويوازي  𝐁𝐂منتصف يمر ف

 
  ف

 𝐀𝐂المحاور الثلاثة تلتقر

 

 

 

 

 

  مركزها                    
  𝐀𝐁𝐂محاطة بالمثلث  𝐎الدائرة التر

 . 𝐊𝐋ومحور  𝐋𝐎𝐊∠منصف  𝐁𝐎برهن أن                   

 الحل : 

 

 

 

 المثلث والدائرة , القطع المستقيمة والدائرة 

 المثلث والدائرة

هنة المحاور :    نقطة وا متر
 
حدة (( .               )) تتقاطع محاور الاضلاع الثلاثة للمثلث ف

 ومنها نستطيع ان نرسم الدائرة المحيطة بالمثلث .   

 لكل مثلث دائرة واحدة تحيط به مركزها نقطة تقاطع المحاور الثلاثة .  الدائرة المحيطة : 

  بنقطة واحدة  المحاور : 
تكون   𝐎 ه  الأعمدة المقامة عل اضلاع مثلث من منتصفاتها تلتقر

  تمر برؤوس المثلث . متساوية البعد ع
 ن رؤوسه وهذه النقطة ه  مركز الدائرة التر

 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐎 

𝐎𝐋 = 𝐎𝐊 = 𝐎𝐌 

هنة منصفات زوايا المثلث لرسم الدائرة المحاطة بمثلث   يمكن الاستفادة من متر

  نقطة واحدة .                                             ∎
 
              تتقاطع منصفات زوايا المثلث ف

 تقع عل المسافة نفسها من الاضلاع الثلاثة .  ا نقطة تقاطع منصفات الزواي ∎

  كل مثلث توجد دائرة داخل المثلث  مماسة لأضلاعه الثلاث وتسم الدائرة المحاطة . 
 
 ف

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 
𝐊 

𝐌 𝐋 

𝐎 

  

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐎 

𝐊 

𝐋 

𝐃 

𝟏 
𝟐 

𝐁𝐊 = 𝐁𝐋         هنة المماسير ,  مير 𝐎𝐊 = 𝐎𝐋      نصفا قطري الدائرة  

𝐊𝐋 ⊥ 𝐁𝐎   ⟹  𝐊𝐋 محور 𝐁𝐎  ∴ 

𝒎∠𝟏متطابقان ومن التطابق :  𝐁𝐎𝐊,𝐁𝐎𝐋المثلثان  ∵  = 𝒎∠𝟐 

 𝐁𝐎  ينصف الزاوية𝐋𝐎𝐊    ,𝐁𝐎  محور𝐊𝐋 

,𝐊𝐃𝐁المثلثان  𝐋𝐃𝐁  . متطابقان 
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هن   الدائرة متر
 
  ة القاطعي   ف

هنة   المتر

اذا قطع مستقيمان متقاطعان دائرة تشكل عل كل منهما قطعتان مستقيمتان ناتجر  

ب طوليها متساويان .   ض 

𝐁𝐇 × 𝐇𝐀 = 𝐌𝐇 ×𝐇𝐊 

   

 وطول كل وتر .  𝐱جد قيمة                     

 الحل :  

 

𝟑 × 𝟐 = 𝟖 × 𝐱   ⟹      𝟖𝐱 = 𝟔  ⟹ 𝐱 =
𝟔

𝟖
=
𝟑

𝟒
 

𝐀𝐁 = 𝐀𝐇+ 𝐇𝐁 = 𝟐 + 𝟑 = 𝟓                   𝐀𝐁 طول الوتر 

𝐌𝐊 = 𝐌𝐇+𝐇𝐊 = 𝟖 +
𝟑

𝟒
=

𝟑𝟐+𝟑

𝟒
=

𝟑𝟓

𝟒
= 𝟖

𝟑

𝟒
               𝐌𝐊 طول الوتر  

 𝐀𝐌,𝐁𝐌وطول كل من  𝐱جد قيمة                     

 الحل :   

 

𝐱 × 𝟑 = 𝟗 × 𝟐  ⟹   𝟑𝐱 = 𝟏𝟖  ⟹ 𝐱 =
𝟏𝟖

𝟑
= 𝟔 

𝐀𝐌 = 𝐀𝐂 + 𝐂𝐌 = 𝟔 + 𝟑 = 𝟗                    𝐀𝐌 طول 

𝐁𝐌 = 𝐁𝐃 + 𝐃𝐌 = 𝟗 + 𝟐 = 𝟏𝟏               𝐁𝐌 طول 

  الدائرة  
 
هنة المماس والقاطع ف   متر

هنة  المتر

اطع قطعتان اذا تماس مستقيم مع دائرة وقطعها مستقيم اخر تشكلت عل الق

ب طوليهما يساوي مرب  ع طول قطعة المماس .   مستقيمتان ناتج ض 

𝐀𝐂 × 𝐂𝐌 =  𝐀𝐁 𝟐 

 

 

 المستقيمة والدائرةالقطع 

𝐀 

𝐁 𝐌 

𝐊 𝐇 

𝐀 

𝐁 

𝐌 

𝐊 

𝐇 

𝟑 𝐱 

𝟐 

𝟖 

𝐁𝐇 × 𝐇𝐀 = 𝐌𝐇 ×𝐇𝐊       ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف   مير

𝐀 

𝐁 

𝐌 

𝐂 

𝐃 𝐀𝐂 × 𝐂𝐌 = 𝐁𝐃× 𝐃𝐌       ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف   مير

𝐱 

𝟑 

𝟗 
𝟐 

𝐀 
𝐁 

𝐂 

𝐌 
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 𝐀𝐁جد طول قطعة المماس                    

 الحل : 

  الدائرة                     
 
هنة المماس والقاطع ف 𝐀𝐂متر × 𝐂𝐌 =  𝐀𝐁 𝟐 

𝟑 × 𝟒 =  𝐀𝐁 𝟐   ⟹  𝐀𝐁 𝟐 = 𝟏𝟐 ⟹ 𝐀𝐁 =  𝟏𝟐 = 𝟐 𝟑  

𝐀𝐁                    𝐀𝐁طول قطعة المماس  ∴   = 𝟐 𝟑 

 

 

𝐀𝐁متساوي الساقي    𝐀𝐁𝐂المثلث              = 𝐀𝐂  ,𝐍  منتصف𝐁𝐂  ,𝐊𝐀 ≅ 𝐊𝐂                                                                      

 .. ثم ارسم الدائرة المحيطة به  𝐀𝐁𝐂ه  نقطة تقاطع محاور المثلث  𝐊برهن ان             

 الحل : 

 

 

 

 

            𝐀𝐁𝐂  𝟏𝟐مثلث منتظم طول ضلعه𝐜𝐦  . حدد نقطة تقاطع محاوره ثم ارسم الدائرة المحيطة به وجد طول قطرها 

 الحل : 

  من 𝐀𝐁محور 
 
 𝐁𝐂ويوازي  𝐀𝐁تصف يمر ف

  منتصف  𝐁𝐂محور 
 
 𝐀𝐁ويوازي  𝐁𝐂يمر ف

𝐀𝐁 = 𝐀𝐂 = 𝐁𝐂 

𝟐𝟒القطر  = 𝟐 × 𝟏𝟐 = 𝟐 × 𝐀𝐂 = 

 

 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐌 

𝟒 

𝟑 

 تأكد من فهمك 

𝟏 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝐊 

𝐍 

𝐀 

𝐁 𝐂 
𝐍 

𝐊 

  منتصف  𝐁𝐂محور 
 
 𝐀𝐍ويوازي  𝐁𝐂يمر ف

  منتصف  𝐀𝐍محور  
 
 𝐁𝐂ويوازي  𝐀𝐍يمر ف

  منتصف ∴ 
 
  ف

 𝐀𝐍 المحاور الثلاثة تلتقر

𝟐 

𝐀 𝐁 

𝐂 
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 وطول كل قطعة مجهولة :  𝐱جد قيمة 

𝑨𝐇 × 𝐇𝐁 = 𝐌𝐇 × 𝐇𝐊      ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف  مير

 𝐱 ×  𝐱 = 𝟖 × 𝟐 

𝐱𝟐 = 𝟏𝟔  ⟹   𝐱 =  𝟏𝟔   ⟹ 𝐱 = 𝟒 

𝑨𝐇 × 𝐇𝐁 = 𝐌𝐇 × 𝐇𝐊      ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف  مير

𝟗 × 𝟒 = 𝟏𝟐 × 𝐱 

𝟏𝟐𝐱 = 𝟑𝟔 ⟹    𝐱 =
𝟑𝟔

𝟏𝟐
= 𝟑  

𝑴𝑪 × 𝐂𝐀 = 𝐌𝐃 × 𝐃𝐁      ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف  مير

𝟒 × 𝟓 = 𝒙 × 𝟗 

𝟗𝐱 = 𝟐𝟎    ⟹  𝐱 =
𝟐𝟎

𝟗
= 𝟐. 𝟐 

 : 𝐱يمة جد ق

𝐀𝐂 × 𝐂𝐌 =  𝐀𝐁 𝟐       ي  الدائرة
 
هنة المماس والقاطع ف  مير

𝟏𝟐 × 𝟒 = 𝐱𝟐 

𝐱𝟐 = 𝟒𝟖  ⟹   𝐱 =  𝟒𝟖     ⟹    𝐱 = 𝟒 𝟑  

𝐀𝐂 × 𝐂𝐌 =  𝐀𝐁 𝟐       ي  الدائرة
 
هنة المماس والقاطع ف  مير

𝒙 𝒙 + 𝟏 =  𝟔 𝟐   ⟹   𝒙𝟐 + 𝒙 = 𝟑𝟔 

𝐱𝟐 + 𝐱 − 𝟑𝟔 = 𝟎 ⟹   𝐚 = 𝟏 , 𝐛 = 𝟏 , 𝐜 = −𝟑𝟔  

𝐱 =
−𝐛 ±  𝐛𝟐 − 𝟒𝐚𝐜

𝟐𝐚
=
−𝟏 ±  𝟏 − 𝟒 𝟏  −𝟑𝟔 

𝟐 𝟏 
=
−𝟏 ±  𝟏 + 𝟏𝟒𝟒

𝟐
=
−𝟏 +  𝟏𝟒𝟓

𝟐
 

  𝐱 =
−𝟏+ 𝟏𝟒𝟓

𝟐
𝐱   أو           =

−𝟏− 𝟏𝟒𝟓

𝟐
 أمايهمل     

 

 

 

𝟑 

 
𝐱 

𝐱 

𝟖 

𝟐 

𝐀 

𝐁 
𝐇 

𝐌 

𝐊 

𝟒 

𝐁 
𝐇 

𝐌 

𝐊 𝐀 

𝐇 

𝐱 

𝟏𝟐 

𝟗 

𝟒 

𝐌 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝟒 
𝟓 

𝐱 
𝟗 

𝟓 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐌 

𝟏𝟐 

𝟒 

𝐱 

𝐂 

𝟔 

𝐀 

𝐌 

𝐁 

𝐱 
𝐱 + 𝟏 
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 الحل :  

  منتصف  𝐁𝐂محور 
 
 𝐀𝐁ويوازي  𝐁𝐜يمر ف

  منتصف  𝐀𝐁محور 
 
  منتصف   ⟸  𝐁𝐂ويوازي  𝐀𝐁يمر ف

 
  ف

 𝐀𝐂 المحاور الثلاث تلتقر

𝐀𝐁 = 𝐁𝐂 = 𝐀𝐂 = 𝟔𝐜𝐦 

𝐁𝐊 =
𝟏

𝟑
𝐁𝐂 =

𝟏

𝟑
× 𝟔 = 𝟐𝐜𝐦 

              𝐀𝐁𝐂 مثلث قائم متساوي الساقي   وتره 𝐁𝐂 حدد نقطة تقاطع محاور هذا المثلث وارسم الدائرة المحيطة به ؟ 

 الحل : 

  منتصف  𝐀𝐂محور 
 
 𝐀𝐁ويوازي  𝐀𝐂يمر ف

  منتصف  𝐀𝐁محور 
 
  منتصف   ⟸  𝐀𝐂ويوازي  𝐀𝐁يمر ف

 
  ف

 𝐁𝐂 المحاور الثلاث تلتقر

 لة : وطول القطع المستقيمة المجهو  𝐱جد قيمة 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 تدرب وحل التمرينات

𝟖  𝐀𝐁𝐂 𝟔مثلث قائم متساوي الساقي   وطول كل من ساقيه𝐜𝐦  يحيط  
ارسم الدائرة التر

 𝐀𝐁𝐂نقطة التقاء منصفات زوايا المثلث  𝐁𝐊  ,𝑶. وجد طول  𝐀𝐁𝐂بها المثلث 
𝐀 

𝐁 𝐂 𝐊 

𝐎 

𝟔
𝐜𝐦

 

𝐂 

𝐀 

𝐁 𝐊 

𝐎 

𝟗 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐎 

𝐀𝐌×𝐌𝐁 = 𝐀𝐃 ×     𝐃𝐂 ي  الدائرة
هنة القاطعير   ف   مير

𝐱 × 𝟒 = 𝟒 × 𝟓   ⟹ 𝟒𝐱 = 𝟐𝟎  ⟹   𝐱 =
𝟐𝟎

𝟒
= 𝟓 

𝐀𝐁 = 𝐱 + 𝟒 = 𝟓 + 𝟒 = 𝟗 

 

 

 

الحل :  

𝐀 

𝐁 

𝐌 

𝐂 

𝐃 

𝟒 

𝟓 

𝐱 

𝟒 

𝟏𝟎 

𝐀𝐁 =? 

𝐀𝐌×𝐌𝐁 = 𝐃𝐌×     𝐌𝐂 ي  الدائرة
هنة القاطعير   ف   مير

𝟐 𝐱 + 𝟏 = 𝟓 × 𝟑  ⟹ 𝟐𝐱 + 𝟐 = 𝟏𝟓 

𝟐𝐱 = 𝟏𝟓 − 𝟐  ⟹    𝟐𝐱 = 𝟏𝟑  ⟹   𝐱 =
𝟏𝟑

𝟐
 

𝐀𝐁 = 𝟐 + 𝐱 + 𝟏 = 𝟑 +
𝟏𝟑

𝟐
=
𝟔 + 𝟏𝟑

𝟐
=
𝟏𝟗

𝟐
= 𝟗. 𝟓 

الحل :  

𝐂 

𝐃 

𝐀 

𝐌 

𝟐 

𝟓 

𝟑 

𝟏𝟏 

𝐀𝐁 =? 

𝐁 
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𝐀𝐌×𝐌𝐂 =  𝐀𝐁 𝟐       ي  الدائرة
 
هنة  القاطعير   ف  مير

𝟑 × 𝟗 =  𝐱 𝟐   ⟹  𝒙𝟐 = 𝟐𝟕  ⟹   𝐱 =  𝟐𝟕 = 𝟑 𝟑                     

𝐀𝐁 = 𝐱 = 𝟑 𝟑 

 

 

 

  الشكل المقابل                                                                             : بناء                
 
           يرتكز جسر عل قوس دائرة كما مبي   ف

𝐀𝐁                     محور𝐃𝐂  ,𝐃𝐂 = 𝟏𝟓𝟎𝐦,𝐀𝐁 = 𝟔𝟎𝐦 ما قطر الدائرة  ؟ 

𝐃𝐁    الحل :   = 𝐁𝐂 = 𝟕𝟓𝐦 

𝐀𝐁 × 𝐁𝐌 = 𝐃𝐁 × 𝐁𝐂   ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف  مير

𝟔𝟎 × 𝑩𝑴 = 𝟕𝟓 × 𝟕𝟓  ⟹    𝟔𝟎 × 𝑩𝑴 = 𝟓𝟔𝟐𝟓  ⟹ 𝑩𝑴 =
𝟓𝟔𝟐𝟓

𝟔𝟎
= 𝟗𝟑. 𝟕𝟓 

𝑨𝑴 = 𝑨𝑩+ 𝑩𝑴 = 𝟔𝟎 + 𝟗𝟑. 𝟕𝟓 = 𝟏𝟓𝟑. 𝟕𝟓𝒎  قطر الدائرة 

 

        اذا كان قطر                                                                 𝟖𝟐𝟎𝟎𝐤𝐦قمر صناع  يدور حول الأرض عل ارتفاع  فضاء :                

  تفصل القمر الصناع  عن                                                                       𝟏𝟐𝟖𝟎𝟎𝐤𝐦الأرض               
      تقريبا , كم المسافة التر

  الشكل المجاور .  𝐁النقطة              
 
 ف

 الحل :  

𝐀𝐃 × 𝐃𝐂 =  𝐀𝐁 𝟐     ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف   مير

𝟖𝟐𝟎𝟎 × 𝟏𝟐𝟖𝟎𝟎 =  𝐀𝐁 𝟐    ⟹   𝐀𝐁 𝟐 = 𝟏𝟎𝟒𝟗𝟔𝟎𝟎𝟎𝟎  

𝐀𝐁 =  𝟏𝟎𝟒𝟗𝟔𝟎𝟎𝟎𝟎 ≈ 𝟏𝟎𝟐𝟓𝟎𝐤𝐦 

𝐀𝐌×𝐌𝐁 =  𝐀𝐂 𝟐       ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف    مير

𝟔 × 𝐱 =  𝟓 𝟐   ⟹   𝟔𝐱 = 𝟐𝟓  ⟹   𝐱 =
𝟐𝟓

𝟔
 

𝐀𝐁 = 𝟔 + 𝐱 = 𝟔 +
𝟐𝟓

𝟔
=
𝟑𝟔 + 𝟐𝟓

𝟔
=
𝟔𝟏

𝟔
= 𝟏𝟎. 𝟐 

𝐀 

𝐁 

𝐌 

𝐂 𝟓 

𝟔 

𝐱 

𝟏𝟐 

𝐀𝐁 =? 

الحل :  

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐌 
𝟑 

𝟗 

𝐱 
𝟏𝟑 

𝐀𝐁 =? 

الحل :  

 تدرب وحل مسائل حياتية

𝟏𝟒 

 

𝐀 

𝐁 
𝐂 𝐃 

𝟏𝟓 
𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝟖
𝟐
𝟎
𝟎

 
𝟏
𝟐
𝟖
𝟎
𝟎

 

𝐀 

𝐁 

𝐌 

𝐃 𝐂 
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 مستعملا الشكل المجاور ؟ 𝐀𝐁𝐂جد محيط المثلث  𝐀𝐁𝐂المثلث  نقطة تقاطع محاور  𝐎 هندسة :                  

 مجموع اضلاعه الثلاثة  =محيط المثلث     الحل : 

 

 

 

 

 

  الشكل المقابل ايهما الحل الخطأ برر اجابتك :  𝐱فيما يل  حلان لإيجاد قيمة  اكتشف الخطأ :              
 
 ف

 

 

 الحل : 

𝐀𝐌×𝐌𝐂 =  𝐀𝐁 𝟐           ي  الدائرة
 
هنة القاطعيت ف   مير

𝟒 × 𝟔 = 𝐱𝟐    ⟹   𝐱𝟐 = 𝟐𝟒   ⟹    𝐱 =  𝟐𝟒    ⟹    𝐱 = 𝟐 𝟔 

  𝐢𝐢 الاجابة الخاطئة ه  الثانية 

  الشكل المقابل  تحد :               
 
𝐀𝐁ف =  ؟ 𝐱وهو مماس للدائرة جد قيمة  𝟏𝟐

 الحل :  

𝐌𝐁 = 𝟏𝟐 − 𝐱 

𝐀𝐃 × 𝐃𝐂 =  𝐁𝐌 𝟐   ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف   مير

 𝟔  𝐱 =  𝟏𝟐 − 𝐱 𝟐   ⟹ 𝟔𝐱 = 𝟏𝟒𝟒 − 𝟐𝟒𝐱 + 𝐱𝟐 

𝟏𝟒𝟒 − 𝟐𝟒𝐱 + 𝐱𝟐 − 𝟔𝐱 = 𝟎    ⟹    𝐱𝟐 − 𝟑𝟎𝐱 + 𝟏𝟒𝟒 = 𝟎  ⟹   𝐱 − 𝟐𝟒  𝐱 − 𝟔 = 𝟎 

  𝐱 − 𝟐𝟒 = 𝟎 ⟹    𝐱 = 𝐱   او     𝟐𝟒 − 𝟔 = 𝟎 ⟹ 𝐱 =  اما 𝟔

 

 

𝟏𝟔 
𝐀 

𝐁 𝐂 
𝟕𝐜𝐦 

𝐏 = 𝐀𝐁 + 𝐁𝐂 + 𝐀𝐂 

𝐏 = 𝟓 + 𝟕 + 𝟑 = 𝟏𝟓𝐜𝐦    المحيط 

 فكر

𝐢  𝟒 × 𝟔 = 𝐱𝟐             هنة المماس والقاطع   مير

     𝟐𝟒 = 𝐱𝟐     ⟹    𝒙 = 𝟐 𝟔 

𝐢𝐢  𝐱𝟐 = 𝟏𝟎   ⟹    𝐱 =  𝟏𝟎 

𝐀 

𝐁 
𝐂 

𝐌 𝟒 
𝟔 𝐱 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐱 

𝟔 
𝟏𝟐 

𝟖 𝟖 

𝐌 
𝑫 
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  الشكل المجاور دائرة مركزها  مسألة مفتوحة :              
 
,𝐎  ,𝐀𝐂ف 𝐁𝐂,𝐁𝐃                                                                                  

 𝐁𝐂مماسات للدائرة جد طول القطعة              

 ائرة . مماسان للد  𝐁𝐃,𝐁𝐄 الحل : 

𝐁𝐃 ≅ 𝐁𝐄     ⟹     𝐁𝐃 = 𝐁𝐄 = 𝟏𝟑 

  𝐀𝐂, 𝐂𝐄  مماسان للدائرة 

𝐀𝐂 ≅ 𝐂𝐄     ⟹     𝐀𝐂 = 𝐂𝐄 = 𝟏𝟎 

𝐁𝐂 = 𝐁𝐄 + 𝐂𝐄 = 𝟏𝟑 + 𝟏𝟎 = 𝟐𝟑 

  رسم دائرة محيطة به .                      
 
 مسألة تستعمل فيه المحاور ومنصفات الزوايا لمثلث ف

  مركزها                       
  𝐀𝐁𝐂محاطة بالمثلث  𝐎الدائرة التر

 . 𝐊𝐋ومحور  𝐋𝐎𝐊∠منصف  𝐁𝐎برهن أن                   

 

 

 

 

 

 

 

 الزاوية المحيطية

  الدائرة .  الزاوية المحيطية : 
 
  رأسها نقطة من نقاط الدائرة وضلعاها وتران ف

 ه  الزاوية التر

هنة    الزوايا المحيطيةمتر

 

 

 

 

 

 

 قياس الزاوية المحيطية تساوي قياس القوس المواجه لها . 

𝐦∠𝐁 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐀𝐂  

𝐀 𝐃 

𝐁 𝐂 
𝐄 

𝟏𝟑 𝟏𝟎 
𝐎 

 الزاوية والدائرة

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐁𝐊 = 𝐁𝐋         هنة المماسير ,  مير 𝐎𝐊 = 𝐎𝐋      نصفا قطري الدائرة  

𝐊𝐋 ⊥ 𝐁𝐎   ⟹  𝐊𝐋 محور 𝐁𝐎  ∴ 

𝒎∠𝟏متطابقان ومن التطابق :  𝐁𝐎𝐊,𝐁𝐎𝐋المثلثان  ∵  = 𝒎∠𝟐 

 𝐁𝐎  ينصف الزاوية𝐋𝐎𝐊    ,𝐁𝐎  محور𝐊𝐋 

,𝐊𝐃𝐁المثلثان  𝐋𝐃𝐁 تطابقان . م 

𝐀 𝑩 

𝐂 

𝐎 
𝐃 

𝑳 

𝐊 

𝟏 
𝟐 
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  الشكل المجاور                                   
 
جد قياس الزوايا المحيطية التالية ف

𝐢  ∠𝐃       𝐢𝐢  ∠𝐁𝐀𝐃                                                  

 الحل : 

 

 

 

 

هنة الزوايا المحيطية المواجهة للقوس نفسه   متر

 

 

 

 

كا عل الدائرة تتطابق .    تواجه قوسا مشتر
 كل الزوايا المحيطية التر

𝐦∠𝐀 ≅ 𝐦∠𝐁 ≅ 𝐦∠𝐂 ≅ 𝐦∠𝐃 = 𝐦𝐄𝐅  

 

  ملاحظة

 

 

 

 

 

ة عندما تكون زاوية قائمة :                             هنالك حالة خاصة للزاوية المحيطي

.                                             كل زاوية محيطية تواجه نصف دائرة تكون قائمة   ∎

كل زاوية محيطية تواجه قطرا تكون قائمة .                                                         ∎

 طية قائمة تواجه قطرا . كل زاوية محي  ∎

𝐦∠𝐀 = 𝐦𝐁𝐂 = 𝟗𝟎° 

   𝐇𝐋تقطع  𝐊𝐇دائرة قطرها 
 
   𝐊𝐋وتقطع  𝐍ف

 
  الشكل المجاور .                                                               𝐌ف

 
                      كما ف

  المثلث  𝐇𝐌و  𝐊𝐍برهن أن                      
 
 . 𝐇𝐊𝐋ارتفاعات ف

  الحل : 

    

 

∴ 𝐊𝐍                    𝐇𝐊𝐋 ي  المثلث
 
 ارتفاع ف

∵ 𝐦∠𝐇𝐌𝐊                  𝐊𝐇 زاوية محيطية تواجه القطر  

∴ 𝐦∠𝐇𝐌𝐊 =  قائمة       𝟗𝟎°

∴ 𝐊𝐌                    𝐇𝐊𝐋 ي  المثلث
 
 ارتفاع ف

𝐀 

𝐁 

𝐃 

𝐄 

𝟏𝟒𝟎 

𝟑𝟎° 

𝐢  𝐦∠𝐃 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐄𝐀   هنة الزوايا المحيطية   مير

𝐦∠𝐃 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟒𝟎 = 𝟕𝟎 

∴ 𝐦∠𝐃 = 𝟕𝟎°

=
𝟏

𝟐
𝒎𝑬𝑨   هنة الزوايا المحيطية   مير

𝐦∠𝐃 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟒𝟎 = 𝟕𝟎 

∴ 𝐦∠𝐃 = 𝟕𝟎° 

 

𝐢𝐢  𝐦∠𝐁𝐀𝐃 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐁𝐃    

𝐦∠𝐁𝐄𝐃 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐁𝐃  

∴ 𝐦∠𝐁𝐄𝐃 = 𝐦∠𝐁𝐀𝐃 = 𝟑𝟎° 

 

𝐀 
𝐁 

𝐄 

𝐂 

𝐃 

𝐀 

𝐁 𝐂 

 

𝐌 

𝐍 

𝐇 

𝐊 𝐋 

∵ 𝐦∠𝐇𝐍𝐊           𝐊𝐇 جهتوا القطر   زاوية محيطية 

∴ 𝐦∠𝐇𝐍𝐊 =  قائمة       𝟗𝟎°
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  نقطة التماس .  وية المماسية : الزا
 
  يشكلها مماس الدائرة مع مستقيم اخر يمر ف

 ه  الزاوية التر

هنة الزوايا المماسية   متر
 
 
 
 
 

  نقطة التماس يكون قياس الزاوية بينهما نصف 
 
اذا تقاطع مماس الدائرة مع مستقيم يمر ف

 قياس القوس المقتطع . 

𝐦∠𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐀𝐂  

                    :  
ر
هنة الزوايا المماسية والشكل المجاور جد قياس كل مما يأن  باستعمال متر

                   𝐢  ∠𝐀                𝐢𝐢  𝐍𝐀              

 الحل : 

𝐢  𝐦∠𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐦 𝐂𝐀                   هنة الزوايا المماسية   مير

  𝐦∠𝐀 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟒𝟒 = 𝟕𝟐° 

 

  الدائرة
 
 الزوايا الداخلية والخارجية ف

  الدائرة
 
هنة الزوايا الخارجية ف   متر

اذا تقاطع مستقيمان خارج دائرة فقياس الزاوية بينهما يساوي نصف الفرق بي   قياس 
 القوسي   المقتطعي   . 

𝐦∠𝐃 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐀𝐁 −𝐦 𝐊𝐍   

  :                                                                                                          𝐱جد قياس الزاوية الخارجية                     
ر
  كل مما يأن

 
ف

 𝐢                      هنة الزاوية الخارجية   الرسم نباستعمال متر
 
  الدائرة وبالتعويض عن قيمة الاقواس ف

 
  . 𝐱جد قياس الزاوية ف

  الحل : 

𝐦∠𝐱 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐀𝐁 −𝐦 𝐊𝐍  =

𝟏

𝟐
 𝟏𝟕𝟐° − 𝟗𝟎°  

∴ 𝐦∠𝐱 =
𝟏

𝟐
× 𝟖𝟐° = 𝟒𝟏° 

  𝐢𝐢 الدائرة وبالتعويض عن قيمة  
 
هنة الزاوية الخارجية ف  . 𝐱نجد قياس الزاوية  °𝟑𝟔𝟎ب    𝐊𝐀𝐍 باستعمال متر

𝐦∠𝐱 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐊𝐀𝐍 −𝐦 𝐊𝐍  =

𝟏

𝟐
 𝟑𝟔𝟎° − 𝟏𝟑𝟎°  

∴ 𝐦∠𝐱 =
𝟏

𝟐
× 𝟐𝟑𝟎° = 𝟏𝟏𝟓° 

 

 الزاوية المماسية

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐌 

𝐍 

𝟖𝟐° 

𝟐 𝐦∠𝐂𝐍𝐌 =
𝟏

𝟐
𝐦 𝐂𝐍   هنة الزوايا المماسية   مير

𝟖𝟐° =
𝟏

𝟐
𝐦 𝐂𝐍          ي  الوسطير

 
  الطرفير   ف

   𝐦 𝐂𝐍 = 𝟐 × 𝟖𝟐° = 𝟏𝟔𝟒°   

𝐀 

𝐁 𝐍 

𝐊 

𝐃 

𝐀 

𝐁 

𝐊 

𝐍 

𝐱 
𝟗𝟎° 

 الحل : 

𝐀 
𝐊 

𝐍 

𝐱 
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  دائرة 
 
هنة الزوايا الداخلية ف   متر

اذا تقاطع مستقيمان داخل دائرة فقياس الزاوية بينهما يساوي نصف مجموع قياس القوسي   
 المقتطعي   . 

𝐦∠𝐂𝐌𝐊 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐂𝐊 +𝐦 𝐀𝐁   

                   

  الدائرة .  𝐀𝐃𝐁∠جد قياس                     
 
هنة الزاوية الداخلية ف  مستعملا متر

 الحل : 

𝐦∠𝐀𝐃𝐁 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐊𝐍 +𝐦 𝐀𝐁                     ي  دائرة

 
هنة الزاوية الداخلية ف   مير

∴ 𝐦∠𝐀𝐃𝐁 =
𝟏

𝟐
 𝟏𝟎𝟐° + 𝟒𝟒° =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟒𝟔° = 𝟕𝟑° 

هنة الرباع  الدائري   متر

  كل رباع  دائري مجموع قياس كل زاويتي   متقابلتي   يساوي 
 
 °𝟏𝟖𝟎ف

𝐦∠𝐀+𝐦∠𝐂 = 𝟏𝟖𝟎° 
𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐃 = 𝟏𝟖𝟎° 

 

 

,𝐱جد قيمة                     𝐚 ال  
 
 شكل المجاور . ف

 الحل : 

∵ 𝒂 + 𝟖𝟏° = هنة الرباعي  الدائري           𝟏𝟖𝟎°   مير

∴ 𝐚 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟖𝟏° = 𝟗𝟗° 

 

 :  
ر
                                                                                     جد قياس كل مما يأن

               𝐦 𝐁𝐂                           𝐦∠𝐂𝐀𝐁 

 الحل : 

 

 

 

 

 

𝐀 

𝐊 
𝐁 

𝐂 

𝐌 

𝐀 𝐁 

𝐊 𝐍 

𝐃 

𝟒𝟒° 

𝟏𝟎𝟐° 

𝐀 
𝐁 

𝐂 
𝐃 

∵ 𝐱 + 𝟐𝐱 = هنة الرباعي  الدائري           𝟏𝟖𝟎°  مير

𝟑𝐱 = 𝟏𝟖𝟎°      ⟹  ∴ 𝐱 =
𝟏𝟖𝟎°

𝟑
= 𝟔𝟎° 

 تأكد من فهمك

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐄 

𝟖𝟎° 

𝟔𝟎° 

𝐚 

𝐱 

𝟐𝐱 𝟖𝟏° 

                 𝐦 𝐁𝐂 = 𝟔𝟎° 

                 𝐦∠𝐂𝐀𝐁 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐁𝐂      هنة الزاوية المحيطية  مير

∴ 𝐦∠𝐂𝐀𝐁 =
𝟏

𝟐
× 𝟔𝟎° = 𝟏𝟓°                                   
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                𝐦∠𝐀𝐁𝐂                      𝐦∠𝐀𝐂𝐁                 𝐦𝐁𝐍  

 الحل : 

 

 

 

 

 

                 𝐦∠𝐂𝐊𝐀                       𝐦∠𝐂𝐁𝐀 

 الحل : 

 

 

 

                      𝐦∠𝐌𝐍𝐁                                𝐦 𝐁𝐍  

 الحل : 

 

 

 

                                                                                               𝟐هو قطر الدائرة  𝐌𝐊و  𝟏مركز الدائرة  𝐌اذا علمت أن                  

 𝟏هما مماسان للدائرة  𝐊𝐀و  𝐊𝐁برهن أن :                  

 الحل :  

∴  ∠𝐊𝐀𝐌           𝐌𝐊  زاوية محيطية تواجه القطر  

∴  ∠𝐊𝐀𝐌 =  قائمة    𝟗𝟎°

∴  ∠𝐊𝐁𝐌           𝐌𝐊  زاوية محيطية تواجه القطر  

∴  ∠𝐊𝐁𝐌 = قائمة          𝟗𝟎° ⟹  𝐊𝐀 = 𝐊𝐁⟹ ,𝐊𝐀 هما مماسان للدائرة 𝟏    𝐊𝐁 

𝐀 𝐁 

𝐂 𝐍 
𝟒𝟎° 

𝟐𝟓° 

∴ 𝐦∠𝐀𝐁𝐂 =
𝟏

𝟐
× 𝟐𝟓° = 𝟏𝟐. 𝟓° 

                𝐦∠𝐀𝐁𝐂 =
𝟏

𝟐
𝐦 𝐀𝐂    هنة الزاوية المحيطية  مير

                 𝐦∠𝐀𝐂𝐁 = 𝐦∠𝐀𝐁𝐂 = 𝟏𝟐. 𝟓° 

                   𝐦∠𝐁𝐂𝐍 =
𝟏

𝟐
𝐦 𝐁𝐍    هنة الزاوية المحيطية  مير

   𝟒𝟎° =
𝟏

𝟐
𝐦 𝐁𝐍    ⟹   𝐦 𝐁𝐍 = 𝟐 × 𝟒𝟎° = 𝟖𝟎°         

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐊 

               𝐦∠𝐂𝐊𝐀 = 𝐦 𝐀𝐂 = 𝟗𝟎°   𝐀𝐂 زاوية محيطية تواجه القطر 

               𝐦∠𝐂𝐁𝐀 = 𝐦 𝐀𝐂 = 𝟗𝟎°   𝐀𝐂 زاوية محيطية تواجه القطر 

 

𝐁 

𝐍 
𝐌 

𝟓𝟐° 

∴ 𝐦∠𝐌𝐍𝐁 =
𝟏

𝟐
× 𝟏𝟖𝟗° = 𝟗𝟒. 𝟓° 

                                   𝐦∠𝐌𝐍𝐁 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐁𝐍      هنةم الزوايا المماسية ير   

               𝐦 𝐁𝐍 = 𝟏𝟖𝟗°      

𝐌 𝐊 

𝐀 

𝐁 
𝟏 𝟐 
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 :  
ر
 جد قياس كل مما يأن

              𝐦∠𝐊𝐍𝐀 

 الحل : 

 

 

              𝐦 𝐗  

 الحل : 

 

 

 

             𝐦∠𝐛 ,𝐦∠𝐚 

 الحل :  

 

 

 

 

 

  :  جد قياس كل مما 
ر
 يأن

              𝐦∠𝐀𝐁𝐂                                𝐦∠𝐍𝐀𝐁 

 الحل :  

                 𝐦∠𝐀𝐁𝐂 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐀𝐁 =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟏𝟏° = 𝟓𝟓. 𝟓° 

𝐦∠𝐍𝐀𝐁 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐀𝐁                  

𝐦∠𝐀𝐁𝐂 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐀𝐁    

𝐦∠𝐍𝐀𝐁 = 𝐦∠𝐀𝐁𝐂 = 𝟓𝟓. 𝟓°∴  

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐍 

𝐊 

𝟐𝟎° 

𝐦∠𝐊𝐍𝐀 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐀𝐊 +𝐦 𝐁𝐂       ي  دائرة

 
هنة الزاوية الداخلية ف   مير

∴ 𝐦∠𝐊𝐍𝐀 =
𝟏

𝟐
 𝟐𝟎𝟒° + 𝟐𝟎° =

𝟏

𝟐
× 𝟐𝟐𝟒° = 𝟏𝟏𝟐° 

𝟑𝟎° 

𝐱 

𝐦∠𝐂 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐀𝐁 −𝐦 𝐊𝐍     ي  دائرة

 
هنة الزاوية الخارجية ف   مير

𝟐𝟓° =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐗 − 𝟑𝟎°    × 𝟐  ⟹ 𝟓𝟎° = 𝐦 𝐗 − 𝟑𝟎°  

𝐦 𝐗 = 𝟓𝟎° + 𝟑𝟎° = 𝟖𝟎° 

𝐀 

𝐁 

𝐂 
𝐊 

𝐍 

𝟖𝟔° 

𝟏𝟎𝟓° 𝐚 

𝐛 ∴ ∠𝐚 + 𝟖𝟔° = هنة الرباعي  الدائري       𝟏𝟖𝟎°   مير

∴ ∠𝐚 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟖𝟔° = 𝟗𝟒° 

∴ ∠𝐛 + 𝟏𝟎𝟓° = هنة الرباعي  الدائري       𝟏𝟖𝟎°   مير

∴ ∠𝐛 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟎𝟓° = 𝟕𝟓° 

 تدرب وحل التمرينات

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐍 

𝟏𝟏𝟏° 
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              𝐦∠𝐇𝐁𝐂 

 الحل : 

𝐦∠𝐇𝐁𝐂 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐇𝐂 +𝐦 𝐀𝐊       ي  دائرة

 
هنة الزاوية الداخلية ف   مير

∴ 𝐦∠𝐇𝐁𝐂 =
𝟏

𝟐
 𝟏𝟎𝟐° + 𝟑𝟓° =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟑𝟕° = 𝟔𝟖. 𝟓° 

 

             𝐦∠𝐗 

 الحل : 

𝐦∠𝐂 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐀𝐁 −𝐦 𝐊𝐁     ي  دائرة

 
هنة الزاوية الخارجية ف   مير

𝐦 𝐊𝐁 = 𝟑𝟔𝟎° −  𝟏𝟖𝟎° + 𝟏𝟒𝟎° = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟑𝟐𝟎° = 𝟒𝟎° 

𝐦∠𝐗 =
𝟏

𝟐
 𝟏𝟖𝟎° − 𝟒𝟎° =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟒𝟎° = 𝟕𝟎° 

 

               𝐦∠𝐱   , 𝐦∠𝐲 

 الحل :  

𝐱 𝐱 = هنة الرباعي  الدائري         𝟏𝟖𝟎° + مير

𝟐𝐱 = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹   𝐱 =
𝟏𝟖𝟎°

𝟐
= 𝟗𝟎°   

𝐦∠𝐲 =  بالتبادل      𝟗𝟐°

 

 

  سامراء يقف زائر عند النقطة  اثار :                
 
 بحيث  𝐃,𝐁وينظر الى الموقع  𝐀تمثل الصورة المجاورة بناية الملوية ) من الأعل ( ف

  تمثلها قاعدة الملوية اذا كان                
= 𝐁𝐂يستقيم خط النظر عتر هذين النقطتي   , مع نقطتي   تشكلان قطر للدائرة التر 𝟓𝟕°     

 ؟ 𝐁𝐀𝐂∠فكم قياس                  

 الحل :  

 

  

𝐀 

𝐁 

𝐇 𝐂 

𝐊 
𝟑𝟓° 

𝟏𝟎𝟐° 

𝐀 

𝐁 

𝐂 
𝐊 

𝟏𝟖𝟎° 

𝟏𝟒𝟎° 

𝐱 

𝐱 

𝐲 

𝟏𝟏𝟔° 

𝟗𝟐° 

 تدرب وحل مسائل حياتية 

 
𝐁 

𝐀 

𝐃 

𝐂 

𝟓𝟕  °

𝐦∠𝐁𝐀𝐂 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐁𝐂  

𝒎∠𝑩𝑨𝑪 =
𝟏

𝟐
× 𝟓𝟕° = 𝟐𝟖. 𝟓° 
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𝐁𝐂𝐄∠اذا علمت ان :  𝐀𝐃𝐄∠جد قياس رسم احد الفناني   الرسم المجاور عل زجاج   زجاج :              = = 𝐀𝐁وقياس  𝟑𝟎° 𝟒𝟐°  

 الحل : 

∠𝐁𝐂𝐄 =
𝟏

𝟐
 𝐁𝐄        هنة الزاوية المحيطية   مير

𝟑𝟎° =
𝟏

𝟐
 𝐁𝐄      ⟹  𝐁𝐄 = 𝟐 × 𝟑𝟎° = 𝟔𝟎° 

∠𝐀𝐃𝐄 =
𝟏

𝟐
 𝐀𝐄        هنة الزاوية المحيطية   مير

∠𝐀𝐃𝐄 =
𝟏

𝟐
 𝐀𝐁 + 𝐁𝐂   

∠𝐀𝐃𝐄 =
𝟏

𝟐
 𝟒𝟐° + 𝟔𝟎° =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟎𝟐° = 𝟓𝟏° 

                                                                                 يكون  𝐌قمر صناع  يدور حول الأرض عندما يصل النقطة  فضاء :               

                                                                                 فوق الارض . ما القياس بالدرجة للقوس الذي 𝟏𝟒𝟎𝟎𝟎𝐊𝐌ارتفاع               

 القمر الصناع  عل الأرض ؟ ا يمكن رؤيته من كامت                

 الحل : 

𝐦∠𝐌 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐀𝐃𝐁 −𝐦 𝐀𝐁   

𝟑𝟐° =
𝟏

𝟐
 𝟑𝟔𝟎° − 𝐱  ⟹ 𝟔𝟒° = 𝟑𝟔𝟎° − 𝐱  ⟹    𝐱 = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟔𝟒° = 𝟐𝟗𝟔° 

 

𝐂𝐀𝐁∠كتب سعيد   اكتشف الخطأ :                 =
𝟏𝟔𝟎°

𝟐
= 𝟖𝟎°                                                                                                    

 بي   الخطأ وجد الجواب الصحيح .                

 الحل : 

𝟐𝒙 + 𝟏𝟎 + 𝒙 + 𝟏𝟑𝟎° = 𝟑𝟔𝟎°     ⟹ 𝟑𝒙 + 𝟏𝟒𝟎° = 𝟑𝟔𝟎°     ⟹     𝟑𝒙 = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟏𝟒𝟎° 

𝟑𝒙 = 𝟐𝟐𝟎°    ⟹    𝒙 =
𝟐𝟐𝟎°

𝟑
= 𝟕𝟑. 𝟑° 

∠𝐂𝐀𝐁 =
𝟏

𝟐
𝐦𝐀𝐂 =

𝟏

𝟐
 𝟏𝟑𝟎° + 𝟕𝟑. 𝟑° =

𝟏

𝟐
× 𝟐𝟎𝟑. 𝟑° = 𝟏𝟎𝟏. 𝟔𝟓° 

 

 

𝐁 

𝐀 

𝐂 

𝐃 𝐄 

𝐅 𝐆 

𝐀 

𝐁 

𝐌 𝟑𝟐  °
𝐱 

𝐃 

 𝐀 فكر

𝐁 

𝐂 

𝐄 

𝐱  °

𝟏𝟑𝟎  °
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 جد قيمة الزوايا المجهولة :  حس عددي :           

 الحل : 

 

 

 

 

 

 

هنات الزوايا الداخلية والخارجية لتقارن بي                           ,𝐗 الزاويتي   كيف تستعمل متر 𝐘  

 الحل : 

 

 

 

هنة الزاوية الخارجية اذا تقاطع مستقيمان خارج دائرة فقياس الزاوية بينهما يساوي نصف الفرق بي   القوسي    تستعمل متر

 المقتطعي   . 

𝐦∠𝐗 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐁𝐂 −𝐦 𝐃𝐄   

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐎 

𝐟 

𝐞 

𝟒𝐞 
𝐞 + 𝟒𝐞 = هنة الرباعي  الدائري       𝟏𝟖𝟎°   مير

𝟓𝐞 = 𝟏𝟖𝟎°      ⟹     𝐞 =
𝟏𝟖𝟎°

𝟓
= 𝟑𝟔° 

𝐟 + 𝟒𝐞 = هنة الرباعي  الدائري       𝟏𝟖𝟎°   مير

𝐟 + 𝟒 𝟑𝟔° = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹    𝐟 + 𝟏𝟒𝟒° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐟 + 𝟏𝟒𝟒° = 𝟏𝟖𝟎°     ⟹  𝐟 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟒𝟒° = 𝟑𝟔
°
  

𝐀 

𝐁 

𝐂 
𝐃 

𝐄 

𝐗 𝐘 

𝐦∠𝐘 =
𝟏

𝟐
 𝐦 𝐁𝐄 +𝐦 𝐂𝐃   

هنة الزاوية الداخلية اذا تقاطع مستقيمان داخل دائرة  تستعمل متر

فقياس الزاوية بينهما يساوي نصف مجموع قياس القوسي   

 المقتطعي   . 
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  لكل شعبة من شعب الصف ا                       
 
  شعبة ) أ ( يجلس الطالب ياش ف

 
      لثالث المتوسط مقاعد دراسية متساوية وكان ف

  من اليمي   , ارسم شكلا                      
 
  من الخلف و المقعد الخامس من اليسار والثان

 
  المقعد الثان

 
        المقعد الرابع من الامام وف

  يجلس فيها ياش . لإيجاد عدد المقاعد                      
  الشعبة ) أ ( التر

 
 ف

 الحل : 

  الشعبة ) أ ( 
 
𝟑𝟎عدد المقاعد ف = 𝟓 × 𝟔 = 

 

 

 

 

  

 

اتيجية ) تحديد معقولية الاجابة ( :   حل المسائل التالية باستر

  الصف الرابع من الا              
 
  من مسرح مقسم الى عدة اقسام جلس انمار ف

 
  الصف السادس من الخلف وكان مقعده الثان

 
     مام وف

  هذا القسم من المسرح ؟             
 
 جهة اليسار والسادس من جهة اليمي   . فما عدد المقاعد ف

 الحل :  

  الشعبة ) أ ( 
 
𝟔𝟑عدد المقاعد ف = 𝟕 × 𝟗 = 

 

 

 

 

 

 

 

 خطة حل المسألة ) الرسم (

 
      

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الامام

 الخلف

   
ي
اليم

 

ار
س
لي
ا

 

 مسائل

 
       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  

 

 

 

 

 

      

      

 

 

 

 

 

 

 

 

    

    

 

 

   

   

 الخلف

   
ي
اليم

 

ار
س
لي
ا

 

 الامام
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ا يصب فيه ماء بمقدار  𝟓𝟎𝟎خزان ماء سعته            ا كل  𝟖𝟎لتر  ؟ ندقائق . ما عدد الدقائق اللازمة لملء الخزا 𝟔لتر

 𝐭نفرض عدد الدقائق اللازمة لملء الخزان  الحل : 

𝐭 =
𝟓𝟎𝟎

𝟖𝟎
× 𝟔 = 𝟔. 𝟐𝟓 × 𝟔 = 𝟑𝟕. 𝟓 𝐦𝐢𝐧 

 

  الشكل المجاور                                                                        تم تشكيل هرم رباع  القا          
 
ة كما ف   عدة باستعمال كرات صغت 

 اذا كان الهرم مكونا من خمس طبقات . ما عدد كرات الهرم ؟          

 الحل : 

𝟖𝟎عدد الكرات  = 𝟓 × 𝟏𝟔  كرة   =

       قطع  𝟑دقيقة . ما الزمن اللازم لقص قطعة اخرى مشابهة الى  𝟐𝟎قطع متساوية  𝟓الى يستغرق قص قطعة من الخشب            

 متساوية ؟           

 الحل : 

𝟒عدد دقائق القطعة الواحدة  =
𝟐𝟎

𝟓
 دقيقة  =

𝟏𝟐الزمن اللازم لقص قطعة مشابهة  = 𝟒 × 𝟑  دقيقة  =

 

 

 

 وط ((المضلعات والمجسمات )) الهرم والمخر 

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

  منتظم المجاور ؟          
 
 محيط ثمان

                𝟒𝟓. 𝟓𝐜𝐦                             𝟒𝟖𝐜𝐦                                 𝟑𝟖. 𝟑𝐜𝐦                                 𝟓𝟔𝐜𝐦 

 الحل :  

𝐧 = 𝟖   ,   𝐋 = 𝟕 

𝐏 = 𝐧 × 𝐋 = 𝟖 × 𝟕 = 𝟓𝟔𝐜𝐦 

 

 𝟏𝟎𝟑صفحة  الاختيار من متعدد

 

𝟔. 𝟓 
𝟕 
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  السؤال            
 
  المنتظم ف

 
 هو :   𝟏 مساحة الثمان

               𝟏𝟑𝟎𝐜𝐦𝟐                              𝟓𝟒𝐜𝐦𝟐                                𝟏𝟖𝟐𝐜𝐦𝟐                             𝟏𝟐𝟎𝐜𝐦𝟐 

𝐧         الحل :  = 𝟖   , 𝐋 = 𝟕𝐜𝐦   ,   𝐇 = 𝟔. 𝟓𝐜𝐦 

𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐋 × 𝐇 × 𝐍       ⟹       𝐀 =

𝟏

𝟐
× 𝟕 × 𝟔. 𝟓 × 𝟖 = 𝟕 × 𝟔. 𝟓 × 𝟒 = 𝟏𝟖𝟐𝐜𝐦𝟐 

 هو :  𝟐𝟐𝟓𝐦𝟐حيط مرب  ع مساحته م           

                           𝟐𝟓𝐦                                𝟐𝟎𝐦                                        𝟏𝟓𝐦                                   𝟔𝟎𝐦 

 مساحة المرب  ع :     الحل : 

𝐀 = 𝐋𝟐       ⟹      𝐋𝟐 = 𝟐𝟐𝟓    ⟹     𝐋 =  𝟐𝟐𝟓 = 𝟏𝟓𝐦 

𝐏 = 𝟒 × 𝐋 = 𝟒 × 𝟏𝟓 =   محيط المرب  ع              𝟔𝟎

 هو :  𝟓𝐦ونصف قطر دائرته  𝟑𝐦خماس  منتظم طول عامده محيط            

                   𝟏𝟔. 𝟐𝐦                             𝟒𝟎𝐦                                       𝟏𝟔𝐦                               𝟏𝟎. 𝟒𝟗𝐦 

𝐏    الحل :  =?   ,   𝐇 = 𝟑𝐦  , 𝐫 = 𝟓𝐦 

𝐫𝟐 = 𝐇𝟐 + 𝐱𝟐       هنة فيثاغورس   مير

 𝟓 𝟐 =  𝟑 𝟐 + 𝐱𝟐      ⟹   𝟐𝟓 = 𝟗 + 𝐱𝟐  

𝐱𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟗 = 𝟏𝟔   ⟹   𝐱 =  𝟏𝟔 = 𝟒𝐦  

𝐋 = 𝟐𝐱 = 𝟐 𝟒 = 𝟖𝐦 

𝐏 = 𝐧 × 𝐋 = 𝟓 × 𝟖 = 𝟒𝟎𝐦 

.𝟕وطول ضلعه  𝟔𝐜𝐦مساحة سباع  منتظم طول عامده             𝟓𝐜𝐦  : هو 

                    𝟏𝟓𝟕. 𝟓𝐜𝐦𝟐                                 𝟐𝟖. 𝟓𝐜𝐦𝟐                                𝟐𝟖𝐦𝟐                        𝟗𝟗𝟕𝟓𝐦𝟐 

𝐀          الحل :  =?    ,   𝐇 = 𝟔𝐜𝐦     ,   𝐋 = 𝟕. 𝟓𝐜𝐦   , 𝐧 = 𝟕 

𝐀 =
𝟏

𝟐
𝐋 × 𝐇 × 𝐧 =

𝟏

𝟐
× 𝟕. 𝟓 × 𝟔 × 𝟕 = 𝟕. 𝟓 × 𝟑 × 𝟕 = 𝟏𝟓𝟕. 𝟓𝐜𝐦𝟐 

    

 

 

𝐇
=
𝟑
𝐦

 

𝐱 
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  الشكل المجاور هو :            
 
 المساحة الجانبية للمخروط ف

                            𝟑𝟔𝟎𝛑𝐜𝐦𝟐                            𝟒𝟓𝟎𝛑𝐜𝐦𝟐                     

                                                                                          𝟑𝟔𝟗𝛑𝛑𝐜𝐦𝟐                         𝟏𝟔𝟒𝟎𝐜𝐦𝟐 

𝐋𝐀        الحل :  =?  , 𝒍 = 𝟐𝟓𝒄𝒎   ,   𝒓 = 𝟗𝒄𝒎 

𝐋𝐀 = 𝟐𝛑𝐫 × 𝒍 = 𝟐𝝅 × 𝟗 × 𝟐𝟓 = 𝟒𝟓𝟎𝒄𝒎𝟐         مساحةال الجانبية للمخروط   

 𝟐𝟎𝐜𝐦وارتفاعه  𝟏𝟖𝐜𝐦حجم حرم قاعدته مربعة طول كل ضلع            

                       𝟐𝟏𝟔𝟎𝐜𝐦𝟑                            𝟏𝟐𝟎𝐜𝐦𝟑                            𝟐𝟔𝟎𝐜𝐦𝟑                             𝟏𝟑𝟒𝐜𝐦𝟐 

𝐕           ل : الح =?  , 𝐋 = 𝟏𝟖𝐜𝐦  , 𝐡 = 𝟐𝟎𝐜𝐦  

𝐁 = 𝐋 × 𝐋 = 𝟏𝟖 × 𝟏𝟖 = 𝟑𝟐𝟒𝒄𝒎𝟐        مساحة القاعدة المربعة 

𝐕 =
𝟏

𝟑
𝐁 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
× 𝟑𝟐𝟒 × 𝟐𝟎 = 𝟏𝟎𝟖 × 𝟐𝟎 = 𝟐𝟏𝟔𝟎𝐜𝐦𝟑 

 هو :  𝟏𝟐𝒄𝒎ه وارتفاع 𝟐𝟓𝝅𝒄𝒎𝟐لمساحة الكلية لمخروط مساحة قاعدته ا          

                           𝟏𝟎𝟖𝛑𝐜𝐦𝟐                       𝟐𝟕𝛑𝐜𝐦𝟐                          𝟐𝟎𝟖𝛑𝐜𝐦𝟐                       𝟏𝟓𝟓𝛑𝐜𝐦𝟐 

𝐓𝐀     الحل :  =?  , 𝐀 = 𝟐𝟓𝛑𝐜𝐦𝟐  , 𝐡 = 𝟏𝟐𝐜𝐦 

𝐀 = 𝛑𝐫𝟐           مساحة القاعدة  

𝟐𝟓𝝅 = 𝝅𝒓𝟐      ⟹     𝒓𝟐 = 𝟐𝟓   ⟹    𝒓 = 𝟓𝒄𝒎 

𝒍𝟐 = 𝐡𝟐 + 𝒓𝟐 =  𝟏𝟐 𝟐 +  𝟓 𝟐 = 𝟏𝟒𝟒 + 𝟐𝟓 = 𝟏𝟔𝟗 

𝒍 =  𝟏𝟔𝟗 = 𝟏𝟑𝒄𝒎 

𝐓𝐀 = 𝟐𝛑𝐫 × 𝒍 + 𝛑𝐫𝟐 

𝐓𝐀 = 𝟐𝛑 × 𝟓 × 𝟏𝟑 + 𝛑 𝟓 𝟐 = 𝟏𝟑𝟎𝛑 + 𝟐𝟓𝛑 = 𝟏𝟓𝟓𝛑𝐜𝐦𝟐          المساحة الكلية 

 حجم الشكل المركب المجاور هو :           

𝟐𝟕𝛑𝐜𝐦𝟑                             𝟕𝟓𝛑𝐜𝐦𝟑 

𝟒𝟖𝛑𝐜𝐦𝟑                           𝟏𝟖𝟎𝛑𝐜𝐦𝟑 

غت                                                                                              لإيجاد  حجم الشكل المركب نجد اولا حجم المخروط الص  الحل : 

    وحجم المخروط الكبت  وبعد ذلك نجمع الحجوم لنجد حجم الشكل المركب . 

𝟗
𝐜𝐦

 

 

 

 

8m 

6m 

13m 
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𝐕𝟏 =
𝟏

𝟑
𝐫𝟐𝛑 × 𝐡               حجم المخروط الصغير 

𝑽𝟏 =
𝟏

𝟑
×  𝟔 𝟐𝝅 × 𝟖 =

𝟏

𝟑
× 𝟑𝟔𝝅 × 𝟖 = 𝟏𝟐𝝅 × 𝟖 = 𝟗𝟔𝝅𝒄𝒎𝟑 

𝐕𝟐 =
𝟏

𝟑
𝐫𝟐𝛑 × 𝐡               حجم المخروط الكبير  

𝑽𝟐 =
𝟏

𝟑
×  𝟔 𝟐𝝅 × 𝟏𝟑 =

𝟏

𝟑
× 𝟑𝟔𝝅 × 𝟏𝟑 = 𝟏𝟐𝝅 × 𝟏𝟑 = 𝟏𝟓𝟔𝝅𝒄𝒎𝟑 

 

 المثلثات

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

  المثلث المجاور :  رتب           
 
 الزوايا من الاصغر الى الاكتر ف

            𝐦∠𝐂 ,𝐦∠𝐀 ,𝐦∠𝐁                  𝐦∠𝐀 ,𝐦∠𝐁 ,𝐦∠𝐂 

            𝐦∠𝐁 ,𝐦∠𝐂 ,𝐦∠𝐀                  𝐦∠𝐂 ,𝐦∠𝐁 ,𝐦∠𝐀 

 𝐂∠الزاوية الصغرى   ⟸  𝐀𝐁الضلع الاقصر   الحل : 

ى   ⟸  𝐁𝐂الضلع الاطوال              تيب هو :   ⟸   𝐁∠الزاوية الكتر  𝐦∠𝐁 ,𝐦∠𝐀 ,𝐦∠𝐂التر

  المثلث المجاور :            
 
 رتب الاضلاع من الاطوال من الاطول الى الاقصر ف

𝐁𝐂, 𝐀𝐂,𝐀𝐁                                𝐀𝐁,𝐁𝐂, 𝐀𝐂  

𝐀𝐂, 𝐁𝐂, 𝐀𝐁                                𝐀𝐁, 𝐀𝐂,𝐁𝐂 

 الحل :  

𝐦∠𝐀 +𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐂 =  مجموع زوايا المثلث        𝟏𝟖𝟎°

𝟔𝟎° + 𝟒𝟎° +𝐦∠𝐂 = 𝟏𝟖𝟎°     ⟹  𝟏𝟎𝟎° +𝐦∠𝐂 = 𝟏𝟖𝟎°      ⟹  𝐦∠𝐂 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟎𝟎° = 𝟖𝟎° 

∴ 𝐦∠𝐂 ,𝐦∠𝐀 ,𝐦∠𝐁 

تيب هو :    𝐛 الجواب فرع          𝐀𝐁,𝐁𝐂,𝐀𝐂التر

 

  

 𝟏𝟎𝟒صفحة 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝟔 

𝟒 

𝟓. 𝟓 

𝐀 

𝐂 

𝐁 
𝟔𝟎  ° 𝟒𝟎  °
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  الشكل المجاور فأن قيمة  𝐀𝐁𝐂ه  نقطة التقاء منصفات زوايا المثلث  𝐎اذا كانت            
 
ه  :   𝐱ف

𝟐𝟎°                                     𝟒𝟎° 

𝟑𝟎°                                     𝟓𝟎° 

 الحل :  

 

𝐦∠𝐀 +𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐂 = مجموع  زوايا المثلث        𝟏𝟖𝟎°

𝐦∠𝐀 + 𝟒𝟎° + 𝟒𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°     ⟹  𝐦∠𝐀 + 𝟖𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°      ⟹  𝐦∠𝐀 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟖𝟎° = 𝟏𝟎𝟎° 

𝒙 =
𝟏

𝟐
𝐦∠𝐀 =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟎𝟎° = 𝟓𝟎°      ⟹      𝐝  الجواب فرع 

,𝐀𝐃فيه  𝐀𝐁𝐂المثلث             𝐂𝐄  نقطة  
 
𝐎 𝐀𝐃قطعتان متوسطتان تلتقيان ف = 𝟑𝟔𝐜𝐦, 𝐂𝐄 = 𝟐𝟒𝐜𝐦,  فأن قيمة𝐎𝐄  علما ان 

 ه  :  𝐁رأس المثلث هو النقطة            

                        𝟖𝐜𝐦                             𝟐𝟒𝐜𝐦                               𝟏𝟔𝐜𝐦                          𝟏𝟐𝐜𝐦 

 قطعة متوسطة   𝐂𝐄  الحل : 

𝐎𝐄 =
𝟐

𝟑
𝐂𝐄 

𝐎𝐄 =
𝟐

𝟑
× 𝟐𝟒 = 𝟐 × 𝟖 = 𝟏𝟔𝐜𝐦 

  𝐂 الجواب فرع 

  السؤال            
 
 ه  :  𝐀𝐎قيمة   𝟒 ف

                        𝟔𝐜𝐦                             𝟏𝟐𝐜𝐦                               𝟐𝟒𝐜𝐦                          𝟏𝟒𝐜𝐦 

 قطعة متوسطة  𝐂𝐄  الحل : 

𝐀𝐎 =
𝟐

𝟑
𝐀𝐃 

𝐀𝐎 =
𝟐

𝟑
× 𝟑𝟔 = 𝟐 × 𝟏𝟐 = 𝟐𝟒𝐜𝐦 

  𝐂 الجواب فرع 

 

 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝟒𝟎  °

𝟐𝟎  °

𝐱 𝐨 

𝐀 𝐂 

𝐁 

𝐨 
𝐃 𝐄 
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 ه  :  𝐀𝐃𝐁,𝐀𝐁𝐂شابه بي   المثلثي   نسبة الت          

𝟖

𝟕
                

𝟕

𝟖
                𝟕                   𝟖 

 الحل : 

𝐃𝐀

𝐀𝐂
=
𝟒. 𝟐

𝟒. 𝟖
=
𝟕

𝟖
           ,             

𝐃𝐁

𝐁𝐂
=
𝟒. 𝟗

𝟓. 𝟔
=
𝟕

𝟖
 

  𝐛 الجواب فرع 

, 𝐃𝐁𝐄ت المثلثان اذا كان            𝐀𝐁𝐂 متشابهان وكانت الزاويتان                                                                                        

𝐦∠𝐀𝐁𝐂 ≅ 𝐦∠𝐃𝐄𝐁             فأن قيمة𝐱  :  ه 

𝟖                 𝟏𝟐               𝟏𝟎                  𝟔 

 لحل : ا

𝐱 − 𝟏

𝐱 + 𝟐
=

𝟗

𝟏𝟐
     ⟹        

𝐱 − 𝟏

𝐱 + 𝟐
=
𝟑

𝟒
ي  الوسطير           

 
  الطرفير   ف

𝟒𝐱 − 𝟒 = 𝟑𝐱 + 𝟔   ⟹    𝟒𝐱 − 𝟑𝐱 = 𝟒 + 𝟔    ⟹    𝐱 = 𝟏𝟎   ⟹   𝑪  الجواب فرع 

  المثلثات
 
 التناسب والقياس ف

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

𝐀𝐁كان : اذا               ∥ 𝐄𝐅  فأن طول القطعة المستقيمة𝐀𝐄  : هو 

𝐚  𝟒       𝐛  𝟓       𝐜  𝟐        𝐝  𝟏𝟎 

 الحل : 

𝐀𝐄

𝐄𝐂
=

𝐁𝐅

𝐅𝐂
          ⟹   

𝐀𝐄

𝟒
=

𝟓

𝟏𝟎
ي  الوسطير      

 
  الطرفير   ف

𝟏𝟎 × 𝐀𝐄 = 𝟐𝟎   ⟹     𝐀𝐄 =
𝟐𝟎

𝟏𝟎
=     𝟐 ⟹   𝑪   عفر الجواب  

                                                                                         𝐓𝐖𝐍اذا علمت ان ارتفاع المثلث  𝐓𝐖𝐍~∆𝐀𝐁𝐂∆اذا كان :             

 ه  :  𝐀𝐁𝐂فأن مساحة المثلث   𝟑 هو             

𝐚  𝟔. 𝟓𝟕             𝐛  𝟔            𝐜  𝟕          𝐝  𝟖 

 الحل :  

𝐀 

𝐁 𝐃 

𝐂 

𝟒. 𝟗 

𝟒. 𝟖 

𝟒
.𝟐

 

𝐁 
𝐂 

𝐀 𝐃 

𝐄 

𝟗 
𝟏𝟐 

𝐱 − 𝟏 𝐱 + 𝟐 

 𝟏𝟎𝟓صفحة 

𝐂 

𝐀 𝐁 

𝐄 𝐅 

𝟏𝟎 

𝟓 

𝟒 

? 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐓 𝐍 

𝐖 

𝟔 𝟓 𝟑 
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𝐓𝐖

𝐀𝐂
=
𝐖𝐍

𝐁𝐂
  ⟹   

𝟓

𝟔
=

𝟑

𝐁𝐂
ي  الوسطير           

 
  الطرفير   ف

𝟓 × 𝐁𝐂 = 𝟏𝟖   ⟹   𝐁𝐂 =
𝟏𝟖

𝟓
= 𝟑. 𝟔 

 𝐀𝐂 𝟐 =  𝐁𝐂 𝟐 +  𝐀𝐁 𝟐      هنة فيثاغورس ⟹    مير      𝟔 𝟐 =  
𝟏𝟖

𝟓
 

𝟐

+  𝐀𝐁 𝟐 

𝟑𝟔 =
𝟑𝟐𝟒

𝟐𝟓
+  𝑨𝑩 𝟐     ⟹     𝑨𝑩 𝟐 = 𝟑𝟔 −

𝟑𝟐𝟒

𝟐𝟓
=
𝟗𝟎𝟎 − 𝟑𝟐𝟒

𝟐𝟓
=
𝟓𝟕𝟔

𝟐𝟓
    ⟹  𝑨𝑩 =  

𝟓𝟕𝟔

𝟐𝟓
=
𝟐𝟒

𝟓
 

مساحة المثلث 
𝟏

𝟐
= 𝑨𝑩𝑪  الارتفاع ×القاعدة 

𝐀 =
𝟏

𝟐
 𝐀𝐁 × 𝐁𝐂 =

𝟏

𝟐
×
𝟐𝟒

𝟓
×
𝟏𝟖

𝟓
=
𝟏𝟐

𝟓
×
𝟏𝟖

𝟓
=
𝟐𝟏𝟔

𝟐𝟓
= 𝟖. 𝟔𝟒 

 

تم رسم الصورة بعد تحويلها بتناسب هندس  نسبته 
𝟒

𝟑
  الرسم المجاور :  

 
 فتكون كما ف

𝟒 اختر الاجابة الصحيحة للأسئلة  − 𝟕   

 قبل التحويل ه  :  𝐀احداثيات النقطة            

𝐚   𝟎, 𝟑          𝐛   𝟑, 𝟎       𝐜   𝟑, 𝟑            𝐝   𝟎, 𝟎  

 الحل : 

𝐀 𝟎, 𝟒  →  𝐀′  𝟎, 𝟒 ÷
𝟒

𝟑
  →  𝐀′  𝟎, 𝟒 ×

𝟑

𝟒
  →  𝐀′ 𝟎, 𝟑  

  𝐚 الجواب فرع 

 قبل التحويل ه  :  𝐁احداثيات النقطة            

𝐚   𝟎, 𝟑          𝐛   𝟑, 𝟎       𝐜   𝟑, 𝟑            𝐝   𝟎, 𝟎  

 ل : الح

𝐁 𝟒, 𝟎  →  𝐁′  𝟒 ÷
𝟒

𝟑
, 𝟎 ÷

𝟒

𝟑
  →  𝐁′  𝟒 ×

𝟑

𝟒
, 𝟎  →  𝐁′ 𝟑, 𝟎  

   𝐛 الجواب فرع 

 

          

          

          

          

          

          

          

          

 

𝐀 𝟎, 𝟒  

𝐂 𝟎, 𝟎  𝐁 𝟒, 𝟎  

𝐃 𝟒, 𝟒  
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 قبل التحويل ه  :  𝐂احداثيات النقطة           

𝐚   𝟎, 𝟑          𝐛   𝟑, 𝟎       𝐜   𝟑, 𝟑            𝐝   𝟎, 𝟎  

 الحل : 

𝐂 𝟎, 𝟎  →  𝐂′  𝟎 ÷
𝟒

𝟑
, 𝟎 ÷

𝟒

𝟑
  →  𝐂′ 𝟎, 𝟎   

  𝐝 الجواب فرع 

 قبل التحويل ه  :  𝐃احداثيات النقطة            

𝐚   𝟎, 𝟑          𝐛   𝟑, 𝟎       𝐜   𝟑, 𝟑            𝐝   𝟎, 𝟎  

 الحل : 

𝐃 𝟒, 𝟒  →  𝐃′  𝟒 ÷
𝟒

𝟑
, 𝟒 ÷

𝟒

𝟑
  →  𝐃′  𝟒 ×

𝟑

𝟒
, 𝟒 ×

𝟑

𝟒
  →  𝐃′ 𝟑, 𝟑  

    𝐂 الجواب فرع 

 الدائرة 

𝟏 انظر الشكل المجاور واختر الاجابة الصحيحة للأسئلة  − 𝟒  

 هو :  𝐀𝐎𝐁∠قياس الزاوية            

𝐚  𝟏𝟖𝟎°         𝐛  𝟏𝟑𝟓°          𝐜  𝟗𝟎°          𝐝  𝟒𝟓° 

 الحل :  

𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠∠𝐁𝐎𝐂 +𝐦∠∠𝐂𝐎𝐃 +𝐦∠𝐀𝐎𝐃 =   مجموع الشكل الرباعي                𝟑𝟔𝟎°

𝐦∠𝐀𝐎𝐁 + 𝟗𝟎° + 𝟗𝟎° + 𝟒𝟓° = 𝟑𝟔𝟎°     ⟹   𝐦∠𝐀𝐎𝐁 + 𝟐𝟐𝟓° = 𝟑𝟔𝟎°  

𝐦∠𝐀𝐎𝐁 = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟐𝟐𝟓° = 𝟏𝟑𝟓°       ⟹        𝐛  الجواب فرع 

 هو :   𝐀𝐁قوس قياس ال           

𝐚  𝟏𝟖𝟎        𝐛  𝟗𝟎        𝐜  𝟏𝟑𝟓         𝐝  𝟒𝟓 

 الحل :  

𝐦  𝐀𝐁 = 𝐦∠𝐀𝐎𝐁 = 𝟏𝟑𝟓°    ⟹     𝐜  الجواب فرع 

 𝟏𝟎𝟔صفحة 

𝐁 

𝐀 

𝐂 

𝐃 

𝐎 𝟒𝟓  °
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 هو :   𝐀𝐁𝐂قياس القوس            

𝐚  𝟏𝟖𝟎        𝐛  𝟗𝟎        𝐜  𝟐𝟐𝟓         𝐝  𝟏𝟑𝟓 

 الحل : 

𝐦 𝐀𝐁𝐂 =𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐎𝐂 

𝐦 𝐀𝐁𝐂 = 𝟏𝟑𝟓° + 𝟗𝟎° = 𝟐𝟐𝟓°        ⟹        𝐜  الجواب فرع 

 هو :   𝐁𝐂قياس القوس             

𝐚  𝟗𝟎        𝐛  𝟒𝟐        𝐜  𝟒𝟓         𝐝  𝟏𝟑𝟓 

 الحل : 

𝐦  𝐁𝐂 = 𝐦∠𝐁𝐎𝐂 = 𝟗𝟎°       ⟹        𝐚  الجواب فرع  

  الشكل المجاور :  𝐀𝐁طول الوتر            
 
 ف

𝐚  𝟏𝟐        𝐛  𝟏𝟎            𝐜  𝟔              𝐝  𝟖 

 الحل :  

 𝐁𝐎 𝟐 =  𝐄𝐎 𝟐 +  𝐁𝐄 𝟐        هنة فيثاغورس ⟹     مير        𝟓 𝟐 =  𝟑 𝟐 +  𝐁𝐄 𝟐  ⟹   𝟐𝟓 = 𝟗 +  𝐁𝐄 𝟐 

 𝐁𝐄 𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟗 = 𝟏𝟔   ⟹    𝐁𝐄 =  𝟏𝟔 = 𝟒 

𝐀𝐁 = 𝟐 × 𝐁𝐄 = 𝟐 = 𝟒 = 𝟖    ⟹        𝐝  الجواب فرع 

𝟔 انظر الشكل المجاور واختر الاجابة الصحيحة للأسئلة  − 𝟕  

 هو :  𝐀𝐎𝐁∠قياس             

𝐚  𝟏𝟏𝟓°         𝐛  𝟏𝟐𝟎°          𝐜  𝟔𝟓°          𝐝  𝟗𝟎° 

 الحل :  

𝐀𝐁 ⊥ 𝐀𝐎      ,    𝐦∠𝐎𝐀𝐁 =   قائمة      𝟗𝟎°

𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠𝐎𝐀𝐁 +𝐦∠𝐀𝐁𝐎 =  مجموع زوايا المثلث         𝟏𝟖𝟎°

𝐦∠𝐀𝐎𝐁 + 𝟗𝟎° + 𝟐𝟓° = 𝟏𝟖𝟎°         ⟹       𝐦∠𝐀𝐎𝐁 + 𝟏𝟏𝟓° = 𝟏𝟖𝟎° 

𝐦∠𝐀𝐎𝐁 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟏𝟓° = 𝟔𝟓°    ⟹    𝐜  الجواب فرع 

 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐄 

𝐎 
𝟑 

𝟓 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐎 

𝟓 

𝟏𝟑 
𝟐𝟓  °
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 𝐚  𝟏𝟎       𝐛  𝟏𝟒          𝐜  𝟏𝟐           𝐝  𝟓هو :               𝐁𝐂طول القطعة المستقيمة            

 الحل :  

 𝐁𝐎 𝟐 =  𝐀𝐎 𝟐 +  𝐀𝐁 𝟐        هنة فيثاغورس ⟹     مير        𝟏𝟑 𝟐 =  𝟓 𝟐 +  𝐀𝐁 𝟐  ⟹   𝟏𝟔𝟗 = 𝟐𝟓 +  𝐀𝐁 𝟐 

 𝐀𝐁 𝟐 = 𝟏𝟔𝟗 − 𝟐𝟓 = 𝟏𝟒𝟒   ⟹    𝐀𝐁 =  𝟏𝟒𝟒 = 𝟏𝟐 

𝐁𝐂 ≅ 𝐀𝐁    ⟹     𝐁𝐂 = هنة المماسير          𝟏𝟐  الجواب فرع  𝐂       ⟹    مير

 المثلث والدائرة . القطع المستقيمة والدائرة 

𝟏 انظر الشكل المجاور واختر الاجابة الصحيحة للأسئلة  − 𝟐  

 ه  :  𝐱قيمة 

𝐚  𝟐        𝐛  𝟔            𝐜  𝟗          𝐝  𝟑 

 الحل :  

𝐊𝐄 × 𝐄𝐌 = 𝐀𝐄 × 𝐄𝐁         ي  الدائرة
 
هنة القطعير   ف   مير

 𝐱  𝟐𝐱 = 𝟑 × 𝟔    ⟹     𝟐𝐱𝟐 = 𝟏𝟖   ⟹    𝐱𝟐 =
𝟏𝟖

𝟐
= 𝟗  

𝐱 =  𝟗 = 𝟑       ⟹        𝐝  الجواب فرع 

 𝐚  𝟏𝟐          𝐛  𝟗           𝐜  𝟓            𝐝  𝟒هو :            𝐌𝐊طول الوتر              

𝐱قيمة   𝟏 من سؤال  الحل :   = 𝟑 

𝐌𝐊 = 𝐱 + 𝟐𝐱 = 𝟑 + 𝟐 𝟑 = 𝟑 + 𝟔 = 𝟗       ⟹        𝐛  جوابال فرع  

𝟑 انظر الشكل المجاور واختر الاجابة الصحيحة للأسئلة  − 𝟓  

 ه  :  𝐱قيمة  

𝐚  𝟐        𝐛  𝟑            𝐜  𝟏          𝐝  𝟒 

 الحل :  

  𝐌𝐂 × 𝐂𝐀 = 𝐌𝐃 × 𝐃𝐁           ي  الدائرة
 
هنة المماس والقاطع ف   مير

𝐱 𝐱 + 𝟐 = 𝟑 × 𝟏  ⟹     𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 = 𝟑   ⟹   𝐱𝟐 + 𝟐𝐱 − 𝟑 = 𝟎  ⟹   𝐱 + 𝟑  𝐱 − 𝟏 = 𝟎  

 𝟏𝟎𝟕صفحة 

𝐀 
𝐁 

𝐊 

𝐌 

𝐄 
𝐱 

𝟐𝐱 

𝟑 
𝟔 

𝐀 

𝐁 

𝐌 

𝐂 

𝐃 𝟏 
𝟑 

𝐱 

    𝐱 + 𝟑 = 𝟎  ⟹   𝐱 = 𝐱    أو          يهمل  𝟑− − 𝟏 = 𝟎  ⟹    𝐱 = 𝟏    ⟹        𝐜  أما   الجواب فرع 
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 𝐚  𝟒         𝐛  𝟔         𝐜  𝟓          𝐝  𝟐هو :              𝐁𝐌طول              

 الحل : 

𝐁𝐌 = 𝐌𝐃+ 𝐃𝐁 = 𝟑 + 𝟏 = 𝟒   ⟹       𝐚  الجواب فرع  

 𝐚  𝟒         𝐛  𝟐         𝐜  𝟔          𝐝  𝟑   هو :           𝐀𝐌طول              

𝐱قيمة   𝟑 من سؤال  الحل :  = 𝟏 

𝐀𝐌 = 𝐀𝐂 + 𝐂𝐌 = 𝐱 + 𝐱 + 𝟐 = 𝟏 + 𝟏 + 𝟐 = 𝟒   ⟹       𝐚  الجواب فرع  

 

 

 المضلعات والمجسمات )) الهرم والمخروط ((

.𝟎وطول العامد فيه  𝟑𝐜𝐦ضلعه  جد مساحة ومحيط تساع  منتظم طول                       𝟖𝐜𝐦 

𝐋  الحل :  = 𝟑𝐜𝐦  , 𝐇 = 𝟎. 𝟖𝐜𝐦    , 𝐧 = 𝟗 

𝐏 = 𝐧 × 𝐋 = 𝟗 × 𝟑 = 𝟐𝟕 𝐜𝐦             المحيط  

𝐀 =
𝟏

𝟐
× 𝐋 × 𝐇 × 𝐧 =

𝟏

𝟐
× 𝟑 × 𝟎. 𝟖 × 𝟗 = 𝟑 × 𝟎. 𝟒 × 𝟗 = 𝟏𝟎. 𝟖 𝐜𝐦𝟐    المساحة  

 

.𝟐حيط عشاري منتظم طول ضلعه جد مساحة وم                              𝟓𝐜𝐦  𝟏وطول العامد فيه. 𝟓𝐜𝐦 

𝐋  الحل :  = 𝟐. 𝟓𝐜𝐦  , 𝐇 = 𝟏. 𝟓𝐜𝐦    , 𝐧 = 𝟏𝟎 

𝐏 = 𝐧 × 𝐋 = 𝟏𝟎 × 𝟐. 𝟓 = 𝟐𝟓 𝐜𝐦             المحيط  

𝐀 =
𝟏

𝟐
× 𝐋 × 𝐇 × 𝐧 =

𝟏

𝟐
× 𝟐. 𝟓 × 𝟏. 𝟓 × 𝟏𝟎 = 𝟐. 𝟓 × 𝟏. 𝟓 × 𝟓 = 𝟏𝟖. 𝟕𝟓𝐜𝐦𝟐    المساحة 

 

 𝟐𝟒𝐦𝟐وقاعدته خماس  منتظم مساحته  𝟖𝐦جد حجم هرم ارتفاعه                       

𝐕   الحل :  =?  , 𝐡 = 𝟖𝐦  , 𝐁 = 𝟐𝟒𝐦𝟐 

𝐕 =
𝟏

𝟑
× 𝐁 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
× 𝟐𝟒 × 𝟖 = 𝟖 × 𝟖 = 𝟔𝟒 𝐦𝟑 

 𝟔𝟒صفحة  مراجعة الفصل
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  الشكل ادناه .                              
 
 جد حجم الجسم المركب ف

𝐫نجد حجم المخروط الصغت  اولا :      الحل :  = 𝟐𝐦 , 𝐡 = 𝟖𝐦 

𝐕𝟏 =
𝟏

𝟑
𝐫𝟐𝛑 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
×  𝟐 𝟐𝛑 × 𝟖 =

𝟏

𝟑
× 𝟒𝛑 × 𝟖 =

𝟑𝟐

𝟑
𝛑 𝐦𝟑 

𝐫نجد حجم مخروط الكبت  :  = 𝟒𝐦 , 𝐡 = 𝟏𝟎𝐦 

𝐕𝟐 =
𝟏

𝟑
𝐫𝟐𝛑 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
×  𝟒 𝟐𝛑 × 𝟏𝟎 =

𝟏

𝟑
× 𝟏𝟔𝛑 × 𝟏𝟎 =

𝟏𝟔𝟎

𝟑
𝛑 𝐦𝟑 

𝐕 = 𝐕𝟐 − 𝐕𝟏 =
𝟏𝟔𝟎

𝟑
𝛑 −

𝟑𝟐

𝟑
𝛑 =

𝟏𝟐𝟖

𝟑
𝛑 𝐦𝟑          حجم الجسم المركب 

 

 المثلثات

,𝐀𝐁𝐂  ,𝐂𝐄المثلث                     𝐀𝐃                                    
 
                                                          قطعتان متوسطتان تلتقيان ف

𝐎  ,𝐂𝐄نقطة                     = 𝟏𝟐𝐜𝐦 , 𝐀𝐃 = 𝟗𝐜𝐦  جد طول𝐀𝐎,𝐎𝐄 

 الحل :  

𝐎𝐄 =
𝟏

𝟑
𝐂𝐄  ⟹   𝐎𝐄 =

𝟏

𝟑
× 𝟏𝟐 = 𝟒𝐜𝐦 

𝐎𝐀 =
𝟐

𝟑
𝐀𝐃   ⟹    𝐎𝐀 =

𝟐

𝟑
× 𝟗 = 𝟐 × 𝟑 = 𝟔𝐜𝐦 

 

,𝐀𝐁𝐂  ,𝐂𝐄المثلث                               𝐀𝐃                                      
 
                                              قطعتان متوسطتان تلتقيان ف

𝐎  ,𝐂𝐄نقطة                               = 𝟐𝟒𝐜𝐦 , 𝐀𝐃 = 𝟏𝟐𝐜𝐦  جد طول𝐀𝐎,𝐎𝐄 

 حل : ال 

𝐎𝐄 =
𝟏

𝟑
𝐂𝐄  ⟹   𝐎𝐄 =

𝟏

𝟑
× 𝟐𝟐 = 𝟖𝐜𝐦 

𝐎𝐀 =
𝟐

𝟑
𝐀𝐃   ⟹    𝐎𝐀 =

𝟐

𝟑
× 𝟏𝟐 = 𝟐 × 𝟒 = 𝟖𝐜𝐦 

 

 

𝟐𝐦 𝟒𝐦 

𝟖𝐦 

𝟏𝟎𝐦 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐄 

𝐎 𝐃 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐄 

𝐃 
𝐎 
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  الشكل ادناه متشابهان واكتب نسبة التشابه .                     
 
 بي   اذا كان المثلثي   ف

 الحل : 

𝐀𝐁

𝐃𝐄
=

𝟏𝟐

𝟏𝟔
=

𝟑

𝟒
 

𝐀𝐂

𝐄𝐅
=

𝟗

𝟏𝟐
=
𝟑

𝟒
         ,   

𝐁𝐂

𝐅𝐃
=

𝟗

𝟏𝟐
=
𝟑

𝟒
 

∴ ∆𝐀𝐁𝐂~∆𝐃𝐄𝐅 

  الشكل ادناه متشابهان واكتب نسبة التشابه                           
 
 بي   اذا كان المثلثي   ف

 الحل :  

𝐀𝐁

𝐃𝐄
=

𝟖

𝟏𝟐
=

𝟐

𝟑
 

𝐀𝐂

𝐄𝐅
=
𝟒

𝟖
=
𝟏

𝟐
         ,   

𝐁𝐂

𝐅𝐃
=
𝟒

𝟖
=
𝟏

𝟐
 

 المثلثان غت  متشابهان  

  المثلثات 
 
 التناسب والقياس ف

𝐁𝐃استعمل الشكل ادناه وبي   ما اذا كان :                      ∥ 𝐀𝐄 

  الحل :  

𝐂𝐁

𝐁𝐀
=

𝟖

𝟐
=

𝟒

𝟏
= 𝟒 

𝐂𝐃

𝐃𝐄
=

𝟒

𝟏
= 𝟒 

𝐂𝐁

𝐁𝐀
=
𝐂𝐃

𝐃𝐄
 

  فأن :    
هنة التناسب المثلت  𝐁𝐃حسب عكس متر ∥ 𝐀𝐄 

 

 

 

 

𝐀 𝐁 

𝐂 

𝐃 

𝐅 

𝐄 

𝟏𝟐 

𝟗 𝟗 
𝟏𝟐 

𝟏𝟐 

𝟏𝟔 

𝐂 𝐃 𝐄 

𝟖 

𝟏𝟐 

𝐀 𝐁 𝐅 

𝟒 𝟒 
𝟖 

𝟖 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐄 

𝐃 

𝟒 

𝟖 

𝟏 

𝟐 
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  الشكل ادناه اذا علمت أن :  𝐀𝐊جد طول القطعة                           
 
𝐃𝐄ف ∥ 𝐀𝐁 ∥ 𝐊𝐋 

 الحل : 

 

 

 

 

 

 

 الدائرة

هنة القطر العمودي                                                                                                                      𝐀𝐁وجد طول الوتر استعمل متر

𝟔𝐜𝐦  ,𝐎𝐄اذا علمت أن نصف القطر                       = 𝟓𝐜𝐦 

  الحل :  

𝐃𝐄 = 𝐎𝐃 −𝐎𝐄 = 𝟔 − 𝟓 = 𝟏𝐜𝐦    , 𝐎𝐁 = 𝐎𝐂 = 𝟔𝐜𝐦 

 𝐎𝐁 𝟐 =  𝐎𝐄 𝟐 +  𝐄𝐁 𝟐       هنة فيثاغورس   مير

 𝟔 𝟐 =  𝟓 𝟐 +  𝐄𝐁 𝟐   ⟹    𝟑𝟔 = 𝟐𝟓 +  𝐁𝐄 𝟐 

 𝐄𝐁 𝟐 = 𝟑𝟔 − 𝟐𝟓 = 𝟏𝟏  ⟹   𝐄𝐁 =  𝟏𝟏 

هنة القطر العمودي (( .  𝐃𝐂القطر    عمودي عل الوتر وينصفه )) متر

∴ 𝐀𝐁 = 𝟐 × 𝐄𝐁 = 𝟐 ×  𝟏𝟏 = 𝟐 𝟏𝟏𝐜𝐦 

  الشكل ادناه ,  𝐎دائرة مركزها                          
 
   𝐀𝐁ف

 
                                                                                 𝐀هو مماس للدائرة ف

                                                                                      𝐀𝐎𝐁جد قياس الزاوية  °𝟑𝟎يساوي  𝐀𝐁𝐎وقياس الزاوية                       

                                                                              𝐀𝐁علما ان طول المماس  𝐁𝐂ثم جد طول القطعة المستقيمة                       

 𝟒𝐜𝐦يساوي                       

 الحل :  

𝒎∠𝑩𝑨𝑶 =   قائمة    𝟗𝟎°

𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦𝐁𝐀𝐎 +𝐦𝐀𝐁𝐎 =   مجموع زوايا المثلث        𝟏𝟖𝟎°

𝐀 

𝐁 

𝐃 

𝐄 

𝐊 

𝐋 

𝟏𝟐 

𝟔 

𝟐 

𝐃𝐀

𝐀𝐊
=
𝐄𝐁

𝐁𝐋
هنة طالس       مير

𝟏𝟐

𝐀𝐊
=
𝟔

𝟐
ي  الوسطير    

 
  الطرفير   ف

𝟔 × 𝐀𝐊 = 𝟐𝟒 

𝐀𝐊 =
𝟐𝟒

𝟔
= 𝟒 

𝐀 𝐁 
𝐄 

𝐎 

𝐃 

𝐂 

𝟔 

𝟓 

𝟏 

𝐀 

𝐁 

𝐂 

𝐎 

𝟑𝟎° 
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𝐦∠𝐀𝐎𝐁 + 𝟗𝟎° + 𝟑𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°     ⟹ 𝐦∠𝐀𝐎𝐁 + 𝟏𝟐𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°  

𝐦∠𝐀𝐎𝐁 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟐𝟎° = 𝟔𝟎° 

𝐁𝐂 = 𝐀𝐁 = 𝟒𝐜𝐦  سير  المما هنة    مير

 المثلث والدائرة , القطع المستقيمة والدائرة 

  الشكل ادناه .  𝐀𝐁وطول القاطع  𝐱جد قيمة                    
 
 ف

  الحل :  

𝐀𝟎 × 𝐎𝐁 = 𝐃𝐎 × 𝐎𝐂   ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف   مير

 𝟑𝐱  𝐱 = 𝟔 × 𝟔  ⟹    𝟑𝐱𝟐 = 𝟑𝟔   ⟹  𝐱𝟐 =
𝟑𝟔

𝟑
 

𝐱𝟐 = 𝟏𝟐 ⟹   𝐱 =  𝟏𝟐 = 𝟐 𝟑  

𝐀𝐁 = 𝟑𝐱 + 𝐱 = 𝟑 × 𝟐 𝟑 + 𝟐 𝟑 = 𝟔 𝟑 + 𝟐 𝟑 = 𝟖 𝟑 

  الشكل ادناه .  𝐀𝐁,𝐃𝐄وطول القاطع  𝐱جد قيمة                          
 
 ف

 الحل : 

 

 𝟐  𝐱 = 𝟑 𝐱 − 𝟐    ⟹   𝟐𝐱 = 𝟑𝐱 − 𝟔  ⟹   𝟑𝐱 − 𝟐𝐱 = 𝟔 ⟹   𝐱 = 𝟔  

𝐀𝐁 = 𝟐 + 𝐱 = 𝟐 + 𝟔 = 𝟖 

𝐃𝐄 = 𝟑 + 𝐱 − 𝟐 = 𝟑 + 𝟔 − 𝟐 = 𝟕 

 الزوايا والدائرة 

  الشكل ادناه .                     
 
 جد قيمة الزوايا المجهولة ف

 الحل :  

𝐦𝐑𝐒 = 𝟖𝟎°   ,   𝐦𝐏𝐒 = 𝟔𝟒° 

𝐦∠𝐧 =
𝟏

𝟐
 𝐦𝐑𝐏 =

𝟏

𝟐
× 𝟐𝟏𝟔° = 𝟏𝟎𝟖° 

𝐦∠𝐱 = 𝟐𝟏𝟔° 

 

𝐀 

𝐁 
𝐂 

𝐃 

𝟔 

𝟔 

𝟑𝐱 

𝐱 𝐎 

𝐀 

𝐁 

𝐃 

𝐎 𝐄 

𝟐 
𝟑 

𝐱 

𝐱 − 𝟐 

𝐀𝟎 × 𝐎𝐁 = 𝐃𝐎 × 𝐎𝐄   ي  الدائرة
 
هنة القاطعير   ف   مير

 

𝐏 

𝐑 

𝐒 

𝐐 

𝐱 
𝟑𝟐° 
𝟒𝟎° 

𝟖𝟎° 

𝟔𝟒° 

n 
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,𝐱 جد قيمة الزوايا المجهولة                         𝐲, 𝐙  . الشكل ادناه  
 
 ف

 الحل : 

  

 

𝐱 + 𝟗𝟎° + 𝟓𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°    ⟹ 𝐱 + 𝟏𝟒𝟎° = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹   𝐱 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟒𝟎° = 𝟒𝟎° 

𝐦∠𝐁𝐎𝐃 =
𝟏

𝟐
 𝐦𝐁𝐃   ⟹    𝟓𝟎° =

𝟏

𝟐
 𝐦𝐁𝐃   ⟹   𝐦𝐁𝐃 = 𝟏𝟎𝟎°  

𝐙 =
𝟏

𝟐
 𝐦𝐁𝐃 =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟎𝟎° = 𝟓𝟎° 

𝐲 = 𝟗𝟎° − 𝐙 = 𝟗𝟎° − 𝟓𝟎° = 𝟒𝟎° 

 

 

  الشكل المجاور .              
 
 جد مساحة ومحيط مضلع منتظم اذا اعطيت المعلومات ف

𝐇  الحل :  = 𝟔𝐜𝐦 , 𝐋 = 𝟑𝐜𝐦 , 𝐧 = 𝟏𝟏 

𝐏 = 𝐧 × 𝐋 = 𝟏𝟏 × 𝟑 = 𝟑𝟑𝐜𝐦    المحيط  

𝐀 =
𝟏

𝟐
× 𝐋 × 𝐇 × 𝐧 =

𝟏

𝟐
× 𝟑 × 𝟔 × 𝟏𝟏 = 𝟑 × 𝟐 × 𝟏𝟏 = 𝟔𝟔 𝐜𝐦𝟐   المساحة  

 𝟓𝐜𝐦وارتفاعه الجانتر   𝟗𝛑𝐜𝐦𝟐جد المساحة السطحية والحجم للمخروط اذا علمت ان مساحة قاعدته             

𝑩  الحل :  = 𝟗𝝅𝒄𝒎𝟐 , 𝒍 = 𝟓𝒄𝒎 

𝐁دائرة القاعدة  = 𝐫𝟐𝛑 

𝟗𝛑 = 𝐫𝟐𝛑    ⟹    𝐫𝟐 = 𝟗 ⟹   𝐫 = 𝟑𝐜𝐦  

𝐥𝟐 = 𝐡𝟐 + 𝐫𝟐    ⟹     𝟓 𝟐 = 𝐡𝟐 +  𝟑 𝟐   ⟹    𝟐𝟓 = 𝐡𝟐 + 𝟗  

𝐡𝟐 = 𝟐𝟓 − 𝟗 = 𝟏𝟔 ⟹   𝐡 =  𝟏𝟔 = 𝟒𝐜𝐦   

𝐕 =
𝟏

𝟑
𝛑𝐫𝟐 × 𝐡 =

𝟏

𝟑
𝛑 × 𝟗 × 𝟒 = 𝟏𝟐𝛑 𝐜𝐦𝟑   الحجم 

𝐓𝐀 = 𝟐𝛑𝐫 × 𝐥 + 𝛑𝐫𝟐 = 𝟐𝛑 × 𝟑 × 𝟓 + 𝛑 𝟑 𝟐 = 𝟑𝟎𝛑 + 𝟗𝛑 = 𝟑𝟗𝛑𝐜𝐦𝟐   المساحة السطحية  

𝐐 

𝐁 𝐀 𝐂 

𝐃 

𝐄 

𝐱 𝐲 𝐙 

𝟓𝟎° 

𝐦∠𝐁 =  قائمة     𝟗𝟎°

𝐦∠𝐂 +𝐦∠𝐁 +𝐦∠𝐎 =  مجموع زوايا المثلث   𝟏𝟖𝟎°

 اختبار الفصل 
 𝟔𝟕صفحة 

𝟏 

𝟐 
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𝐀𝐁𝐂متشابهان مساحة المثلث  𝐀𝐁𝐂,𝐊𝐋𝐌المثلثان :             = 𝟐𝟒𝐜𝐦𝟐                                                                                 

 𝐊𝐋𝐌ما مساحة المثلث            

 الحل : 

𝐀𝟏نفرض مساحة المثلث  = 𝐀𝐁𝐂   مساحة المثلث ,𝐀𝟐 = 𝐊𝐋𝐌 

 𝐁𝐂 𝟐

 𝐌𝐋 𝟐
=
𝐀𝟏

 𝐀𝟐
      ⟹       

 𝟏𝟎 𝟐

 𝟏𝟓 𝟐
=
𝟐𝟒

𝐀𝟐
 

𝟏𝟎𝟎

𝟐𝟐𝟓
=
𝟐𝟒

𝐀𝟐
      ⟹     

𝟒

𝟗
=
𝟐𝟒

𝐀𝟐
ي  الوسطير        

 
   الطرفير   ف

𝟒 × 𝐀𝟐 = 𝟐𝟏𝟔   ⟹   𝐀𝟐 =
𝟐𝟏𝟔

𝟒
= 𝟓𝟒𝐜𝐦𝟐 

, 𝐀𝐁𝐂بي   ان المثلثي                 𝐅𝐁𝐃  : الشكل المجاور متشابهان واكتب نسبة التشابه اذا كان  
 
 ف

 
𝐀𝐂

𝐂𝐁
=

𝐃𝐅

𝐃𝐁
              , 𝐦∠𝐂 = 𝐦∠𝐅𝐃𝐁  وجد قيمة𝐱 

 الحل :  

𝐄𝐂

𝐅𝐃
=
𝐂𝐃

𝐃𝐁
      ⟹   

𝐱 − 𝟐

𝟒
=
𝟏𝟐

𝟔
    ⟹    

𝐱 − 𝟐

𝟒
= ي  الوسطير    𝟐

 
  الطرفير   ف

𝐱 − 𝟐 = 𝟖  ⟹   𝐱 = 𝟖 + 𝟐 = 𝟏𝟎 

  الأشكال الآتية :            
 
 جد قياس الزوايا المجهولة ف

𝐢  

 

  

𝐜 + 𝟏𝟎𝟏° = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹   𝐜 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟏𝟎𝟏° هنة الرباعي  الدائري 𝟕𝟗° =   مير

𝐢𝐢  

 

 

𝐂 + 𝟐𝐂 = هنة الرباعي  الدائري   𝟏𝟖𝟎°   مير

𝟑𝐂 = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹   𝐂 =
𝟏𝟖𝟎°

𝟑
= 𝟔𝟎° 

𝟑 𝐀 

𝐁 
𝐂 

𝐊 

𝐌 
𝐋 𝟏𝟎𝐦 𝟏𝟓𝐦 

𝟒 

𝐀 

𝐁 𝐂 

𝐄 

𝐃 

𝐅 

𝟒 

𝟔 𝟏𝟐 

𝟓 

𝐂 𝐝 

𝟗𝟔° 𝟏𝟎𝟏° 

𝐝 + 𝟗𝟔° = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹   𝐝 = 𝟏𝟖𝟎° − 𝟗𝟔° هنة الرباعي  الدائري 𝟖𝟒° =   مير

 :الحل 

𝐂 

𝟐𝐂 𝐝 

𝟑𝐝 
𝐝 + 𝟑𝐝 = هنة الرباعي  الدائري   𝟏𝟖𝟎°   مير

𝟒𝐝 = 𝟏𝟖𝟎°   ⟹   𝐝 =
𝟏𝟖𝟎°

𝟒
= 𝟒𝟓°  

 :الحل 
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  :  𝐱جد قيمة             
ر
  كل مما يأن

 
 ف

𝐢  

 

  

 

𝐢𝐢  

 

 

  

 𝐢𝐢𝐢  

 

 

   

𝐢𝐯  

 

 

      

     

  الشكل المجاور .            
 
 جد قياس الزوايا والأقواس المجهولة ف

𝐢  𝐦∠𝐀𝐎𝐂               𝐢𝐢  𝐦 𝐃𝐂           

𝐢𝐢𝐢  𝐦 𝐃𝐁                𝐢𝐯  𝐦∠𝐃𝐎𝐀 

𝐯  𝐦 𝐄𝐁                  𝐢𝐢𝐯  𝐦∠𝐀𝐎𝐄 

 

   

𝟔 

𝟑𝟓° 

𝟒𝟎° 

𝐱 

𝟑𝟓° =
𝟏

𝟐
 𝐱 − 𝟒𝟎°   ⟹   𝟕𝟎° = 𝐱 − 𝟒𝟎° 

𝐱 = 𝟕𝟎° + 𝟒𝟎° = 𝟏𝟏𝟎° 

  :الحل 

𝐱 
𝟕𝟑° 

𝟏𝟓𝟐° 
𝐱 =

𝟏

𝟐
 𝟏𝟓𝟐

°
− 𝟕𝟑° =

𝟏

𝟐
× 𝟕𝟗° = 𝟑𝟗. 𝟓°   

  :الحل 

𝐱 

𝟏𝟎𝟖° 

𝟏𝟔𝟎° 

𝐲 = 𝟑𝟔𝟎° −  𝟏𝟔𝟎° + 𝟏𝟎𝟖° = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟐𝟔𝟖° = 𝟗𝟐°   

𝒙 =
𝟏

𝟐
 𝟏𝟔𝟎° − 𝟗𝟐° =

𝟏

𝟐
× 𝟔𝟖° = 𝟑𝟒°   

  :الحل 

𝐲 

𝐱 

𝟏𝟎𝟖° 𝐲 = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟏𝟎𝟖° = 𝟐𝟓𝟐°   

𝒙 =
𝟏

𝟐
 𝟐𝟓𝟐° − 𝟏𝟎𝟖° =

𝟏

𝟐
× 𝟏𝟒𝟒° = 𝟕𝟐°   

 𝐲  :الحل 

𝟕 

𝟐𝟎° 𝟑𝟓
° 

𝐀 

𝐎 

𝐁 𝐄 𝐃 

𝑪 
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 الحل : 

𝐢  𝐦∠𝐀𝐎𝐂 = 𝟑𝟔𝟎° −  𝐦∠𝐀𝐎𝐁 +𝐦∠𝐁𝐀𝐃 +𝐦∠𝐃𝐎𝐂  

    𝐦∠𝐀𝐎𝐂 = 𝟑𝟔𝟎° −  𝟏𝟖𝟎° + 𝟐𝟎° + 𝟑𝟓° = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟐𝟑𝟓° = 𝟏𝟐𝟓° 

𝐢𝐢  𝐦∠𝐃𝐎𝐂 =
𝟏

𝟐
 𝐦𝐃𝐂    ⟹ 𝟑𝟓° =

𝟏

𝟐
 𝐦𝐃𝐂       سطير  الو ي  

 
⟹  الطرفير   ف   𝐦 𝐃𝐂 = 𝟕𝟎° 

𝐢𝐢𝐢  𝐦∠𝐃𝐎𝐁 =
𝟏

𝟐
 𝐦𝐃𝐁    ⟹ 𝟐𝟎° =

𝟏

𝟐
 𝐦𝐃𝐁        ي  الوسطير

 
⟹  الطرفير   ف   𝐦 𝐃𝐁 = 𝟒𝟎° 

𝐢𝐯  𝐦∠𝐃𝐎𝐀 = 𝐦∠𝐃𝐎𝐂 +𝐦∠𝐀𝐎𝐂 = 𝟑𝟓° + 𝟏𝟐𝟓° = 𝟏𝟔𝟎° 

𝐯  𝐦∠𝐁𝐎𝐄 = 𝐦∠𝐃𝐎𝐁 = 𝟐𝟎° 

      𝐦∠𝐁𝐎𝐄 =
𝟏

𝟐
 𝐦𝐄𝐁    ⟹ 𝟐𝟎° =

𝟏

𝟐
 𝐦𝐄𝐁        ي  الوسطير

 
⟹  الطرفير   ف   𝐦 𝐄𝐁 = 𝟒𝟎° 

𝐢𝐢𝐯  𝐦∠𝐀𝐎𝐄 = 𝟑𝟔𝟎° −  𝐦∠𝐀𝐎𝐂 +𝐦∠𝐃𝐎𝐂 +𝐦∠𝐁𝐎𝐃 +𝐦∠𝐄𝐎𝐁  

        𝐦∠𝐀𝐎𝐄 = 𝟑𝟔𝟎° −  𝟏𝟐𝟓° + 𝟑𝟓° + 𝟐𝟎° + 𝟐𝟎° = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟐𝟎𝟎° = 𝟏𝟔𝟎° 
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 الفصل السادس // الاحصاء والاحتمالات 

 تصميم دراسة مسحية 

 

 

 

 

 

  حانوت المدرسة .     ورقة استبانة عل طلاب مدرسته  𝟏𝟎𝟎وزع مدير مدرسة                    
 
للتعرف الى جودة المواد الغذائية ف

 𝐢                      عينة والمجتمع الذي اختت  منه .     حدد ال 𝐢𝐢                      . صف اسلوب جمع البيانات الذي استعمله المدير

 𝐢𝐢𝐢                    . ة ة أم غت  متحت    حدد ما اذا كانت العينة متحت  

                                                                            طالب .    𝟏𝟎𝟎العينة : الطلاب الذين تسلموا الاستبيانات وعددهم  𝐢  الحل : 

                           المجتمع : جميع طلاب المدرسة .                                                                                                                 

 𝐢𝐢                                        . اسلوب جمع البيانات هو دراسة مسحية اذ توجد البيانات من اجابات افراد العينة نحو الاستبانة

 𝐢𝐢𝐢             . وا عشوائيا ة : لأن هذه العينة تتكون من طلاب اختت   العينة غت  متحت  

       متسوقا عن نوع  𝟐𝟎لكل زبون يتسوق من متجره فوقف عند باب المتجر وسأل  يريد صاحب متجر ان يقدم هدية                  

  يود ان تقدم له .                             
                                                                                                                          الهدية التر

 𝐢                                         . حدد العينة والمجتمع الذي اختاره صاحب المتجر                                                   

 𝐢𝐢                                                              . صف اسلوب جمع البيانات الذي استعمله صاحب المتجر                           

 𝐢𝐢𝐢                     . ة ة أم غت  متحت    حدد ما اذا كانت العينة متحت  

                     متسوقا .                                                                           𝟐𝟎العينة : المتسوقون الذين سألوا وعددهم  𝐢  الحل : 

                                      المجتمع : المتسوقون الذين دخلوا المتجر .                                                                                                      

 𝐢𝐢             اجابات افراد العينة المختارة .                                  اسلوب جمع البيانات هو دراسة مسحية اذ توجد البيانات من

 𝐢𝐢𝐢             . وا عشوائيا ة : لأن الأشخاص الذين دخلوا المتجر اختت   العينة غت  متحت  

  يفضلونها .  𝟏𝟎سئل                  
                                                                            اشخاص دخلوا مطعم كباب عن الاكلات التر

 𝐢                 مالمطع حدد العينة والمجتمع الذي اختاره صاحب .                                                                           

 𝐢𝐢                  عم لبيانات الذي استعمله صاحب المطصف اسلوب جمع ا .                                                                                 

 𝐢𝐢𝐢                  . ة ة أم غت  متحت    حدد ما اذا كانت العينة متحت  

   حول المجتمع ه  مجموعة جزئية من المجتمع . ومن خلال تحليل نتائج العينة يمكن التوصل الة استنتاجات  العينة : 

  أي من الحالتي   :              
 
 كاملا . تكون الاستنتاجات اكت  تمثيلا للمجتمع ف

      .                                                                                              استعمال عينات اكت   ∎حجم العينة اكتر .         ∎ 

  يتوصل اليها وه  عل نوعي   : ولنوع ال     
  الاستنتاجات التر

 
 عينة تأثت  ف

ة :    الاختيار .  العينة المتحت  
 
 اذا كان لكل فرد منها الاحتمال نفسه ف

ة :    الاختيار . العينة غت  المتحت  
 
 اذا كان لأفرادها احتمالات مختلفة ف
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ة الذين دخلوا المطعم .                                            𝐢 الحل :                                                                العينة : الاشخاص العسرر

                 المجتمع : جميع الاشخاص الذين دخلوا المطعم .                                                                                                   

 𝐢𝐢             ات هو دراسة مسحية اذ توجد البيانات من اجابات افراد العينة المختارة .                                        اسلوب جمع البيان

 𝐢𝐢𝐢             . المطعم الكباب ه  الكباب  
 
ة :  لأن الاكلة المفضلة للأشخاص الموجودين ف  العينة متحت  

 تحليل النتائج 

 

 

 

 

 

الوسط الحسانر  
وعمجم القيم

عدد القيم
   𝐱 ويرمز للوسط الحسانر  بالرمز         =

                       نرتب القيم تصاعديا أو تنازليا .                                                                                               𝐌𝐄  : 𝟏 الوسيط 

  المنتصف .                                                                                                  𝟐 
 
   اذا كان عدد القيم فرديا فأن قيمة الوسيط تقع ف

  المنتصف نجمع هاتي   القيمتي   ثم نقسم عل                              𝟑 
 
 . 𝟐اذا كان عدد القيم زوجيا هنالك قيمتان تقع ف

 نوال : يمثل العدد الأكت  تكرارا . الم

                    :  
ر
  كل مما يأن

 
عة المركزية ) أن وجدت ( هو الانسب لوصف البيانات ف  أي مقاييس الت  

  𝐢  𝟑صناديق بالكيلو غرام :  𝟗البيانات المجاورة تبي   أوزان, 𝟐, 𝟑, 𝟔, 𝟓, 𝟓, 𝟐𝟏, 𝟒, 𝟑, 𝟓 

ة متطرفة ه  :  الوسط الحسانر  : غت  مناسب الحل :    قيمة الوسط الحسانر  .  𝟐𝟏لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبت 
 
 تؤثر ف

,𝟑المنوال : غت  مناسب لتمثيل البيانات لوجود اكت  من منوال هما :             𝟓                                                                             

  وسط البيانات :  الوسيط :              
 
ة ف ,𝟐هو المقياس الانسب لتمثيل البيانات لعدم وجود فجوة كبت  𝟑, 𝟑, 𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟓, 𝟓, 𝟔, 𝟐𝟏 

𝐌𝐄 =
𝟒 + 𝟓

𝟐
=
𝟗

𝟐
= 𝟒.  الوسيط       𝟓

  𝐢𝐢 : مادة الرياضيات  
 
  خمسة اختيارات ف

 
,𝟗𝟎حصل محمد عل الدرجات التالية ف 𝟗𝟑, 𝟖𝟓, 𝟖𝟔, 𝟗𝟏 

لوسط الحسانر  ا  الحل : 
 مجموع القيم

عدد القيم
= 

عة بعد جمع البيانات من خلال الدراسة المسحية  تلخص البيانات ك  تكون ذات معت  وذلك عن طريق استعمال مقاييس الت  

 المنوال (( واختيار المقياس الانسب لتمثيل البيانات .  –الوسيط  –المركزية )) الوسط الحسانر  

 متر يفضل استعماله النوع

  مجموعة البيانات  الوسط الحسانر  
 
 عندما لا توجد قيم متطرفة ف

  وسط البيانات عندما تو  الوسيط 
 
ة ف   مجموعة البيانات ولكن لا توجد فجوات كبت 

 
 جد قيم متطرفة ف

  مجموعة البيانات  المنوال
 
 عندما يوجد اعداد متكررة ف
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𝒙 =
𝟗𝟎 + 𝟗𝟑 + 𝟖𝟓 + 𝟖𝟔 + 𝟗𝟏

𝟓
=
𝟒𝟒𝟓

𝟓
= ي     𝟖𝟗   الوسط الحساثر

   هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لعدم وجود قيمة متطرفة .                                                                𝟖𝟗الوسط الحسانر  : 

  البيانات .   الم  
 
                                                                                                                     نوال : لا يوجد لعدم وجود تكرار ف

,𝟖𝟓الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :    𝟖𝟔, 𝟗𝟎, 𝟗𝟏, 𝟗𝟑                                                                                                              

  وسط البيانات .  𝟗𝟎الوسيط :   
 
ة ف  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لأنه يتوسط البيانات ولا يوجد فجوة كبت 

  حدد العينة والمجتمع ثم صف اسلوب جم                                         
 
ة ف ة عن العينة غت  المتحت    ع البيانات ومت   العينة المتحت  

 كل مما يل  فسر اجابتك .                                            

 شخص مكتبة عامة وسئل كل سادس شخص يدخل المكتبة عن هوايته المفضلة .  𝟑𝟎دخل           

     اشخاص .                                                                                             𝟓هم العينة : الاشخاص الذين سألوا وعدد 𝐢  الحل : 

                                 المجتمع : شخص واحد من كل ستة اشخاص دخلوا المكتبة .                                                                                            

 𝐢𝐢                                                             . اسلوب جمع البيانات ه  دراسة مسحية اذ تؤخذ الاجابات من افراد العينة المختارة  

 𝐢𝐢𝐢            ة : لأن الهواية المفضلة للأشخاص الذين يدخلون المك  تبة ه  القراءة . العينة متحت  

  المعمل .  𝟏𝟎𝟎وزعت            
 
 استبانة من مجموعة من عمال أحد المصانع تتضمن سؤالا حول ظروف العمل ف

           عامل .                                                                   𝟏𝟎𝟎العينة : الاشخاص الذي تسلموا الاستبيانات وعددهم  𝐢  الحل : 

                                                                                                                             المجتمع : جميع عمال المصنع .                  

 𝐢𝐢             راد العينة نحو الاستبانة .                                               اسلوب جمع البيانات ه  دراسة مسحية اذ تؤخذ الاجابات من اف

 𝐢𝐢𝐢             . وا عشوائيا ة : لأن هذه العينة تتكون من عمال اختت   العينة غت  متحت  

  أحدى حدائق الحيوانات , ثم اختت  حيوان من كل مجموعة بصورة عشوائية لأج
 
             راء وزعت الحيوانات ف

 فحوصات عليه .           

 العينة : حيوان واحد من كل مجموعة من الحيوانات عشوائيا .                                                             i  الحل : 

                                                              المجتمع : مجموعة من الحيوانات  .                                                                 

 ii              اذ تؤخذ الفحوصات من افراد العينة المختارة .  اسلوب جمع البيانات هي دراسة مسحية                              

 iii            ة : لأن  .ن لآخر نتائج الفحوصات مختلفة من حيواالعينة غير متحير 

عة المركزية ) ان وجدت ( هو الأنسب لوصف البيانات التالية ؟ فسر اجابتك .   اي مقاييس الت  

           𝟖 , 𝟏𝟎 , 𝟏𝟒 , 𝟖 , 𝟏𝟑 , 𝟔 

ي  الحل :  الوسط الحساثر
 مجموع القيم

عدد القيم
= 

𝟏 

𝟐 

𝟑 

𝟒 
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x =
8 + 10 + 14 + 8 + 13 + 6

6
=
59

6
= ي             9.83   الوسط الحساثر

ي : الوسط ال         هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لعدم وجود قيمة متطرفة .                                  9.83حساثر

                                           8لوجود قيمة واحدة متكررة مرتير  هي :  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات المنوال :   

, 6ديا :   الوسيط : نرتب القيم تصاع   8 , 8 , 10 , 13 , 14 

ME =
8 + 10

2
=
18

2
=   الوسيط          9

ي وسط البيانات .  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات 9الوسيط : 
 
ة ف  لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

               𝟖 , 𝟏𝟎 , 𝟖 , 𝟗 , 𝟏𝟏 , 𝟒 , 𝟔 , 𝟓𝟒 

  الحل : 

ي : غ ة متطرفة هي : الوسط الحساثر ي .  54ير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبير ي قيمة الوسط الحساثر
 
    تؤثر ف

                                           8 لوجود قيمة واحدة متكررة مرتير  هي :  المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات  

, 4الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :      6 , 8 , 8 , 9 , 10 , 11 , 54 

ME =
8 + 9

2
=
17

2
=   الوسيط         7.5

ي وسط البيانات .  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات 8.5الوسيط : 
 
ة ف  لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

           𝟖 , 𝟗 , 𝟖 , 𝟔 , 𝟏𝟎 , 𝟗 , 𝟏𝟏 , 𝟏𝟑 , 𝟏𝟒 , 𝟖 , 𝟔 , 𝟕 , 𝟏𝟗 

ي ال الحل :  وسط الحساثر
 مجموع القيم

عدد القيم
= 

x =
8 + 9 + 8 + 6 + 10 + 9 + 11 + 13 + 14 + 8 + 6 + 7 + 19

6
=
128

13
= 9.84  

ي :          هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لعدم وجود قيمة متطرفة .                                  9.84الوسط الحساثر

                                   8قيمة واحدة متكررة ثلاث مرات هي :  لوجود  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات المنوال :   

, 6الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :      6 , 7 , 8 , 8 , 8 , 9 , 9 , 10 , 11 , 13 , 14 , 19 

ي وسط البيانات هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات 9الوسيط : 
 
ة ف  . لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

  نهاية كل          
 
  اعادة تدوير الورق التالف فأحصى العامل المكلف بذلك أن عدد الرزم ف

 
    ترغب ادارة مطبعة ف

, 𝟏𝟑شهر ولمدة ستة اشهر فكانت :            𝟏𝟓 , 𝟏𝟐 , 𝟏𝟑 , 𝟏𝟖 , 𝟏𝟒 

ي  الحل :  الوسط الحساثر
 مجموع القيم

عدد القيم
= 

𝟓 

𝟔 

𝟕 
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x =
13 + 15 + 12 + 13 + 18 + 14

6
=
85

6
= ي        14.16   الوسط الحساثر

ي :   هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لعدم وجود قيمة متطرفة 14.16الوسط الحساثر

                                        13لوجود قيمة واحدة متكررة مرتير  هي :  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات المنوال : 

, 12صاعديا :  الوسيط : نرتب القيم ت   13 , 13 , 14 , 15 , 18 

ME =
13 + 14

2
=
27

2
=   الوسيط         13.5

ي وسط البيانات .  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات 13.5الوسيط : 
 
ة ف  لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

 

ة من    كل مما يل  حدد العينة والمجتمع ثم صف اسلوب جمع البيانات ومت   العينة المتحت  
 
ة ف العينة غت  المتحت  

 وفسر اجابتك . 

ية           عات  𝟐𝟎𝟎وزعت جمعية خت         استبانة عل سكان احد الاحياء تتضمن سؤال حول طريقة جمع التتر

 للجمعية .           

                                             . شخص 200العينة : الاشخاص الذي تسلموا الاستبيانات وعددهم  i  الحل : 

                                                                                  سكان احد الأحياء . المجتمع : جميع                  
 ii                تبانة . اسلوب جمع البيانات هي دراسة مسحية اذ تؤخذ الاجابات من افراد العينة نحو الاس         
 iii                 ة : لأن هذه العينة تتكون من وا عشوائيا . اشخاص العينة غير متحير   اختير

 يريد صاحب معمل التحقق من أن العمال يعملون بشكل جيد فراقب احد العمال مدة ساعتي   .          

                                                                                       عمال المعمل                           احدالعينة :  i  الحل : 

                                                                                  العمال داخل المعمل . المجتمع : جميع                  
 ii             لمراقبة اداء احد العمال .                                        هي دراسة مسحية اسلوب جمع البيانات 

 iii             ة : لأن هذه العينة تتكون من وا عشوائيااحد العمال العينة غير متحير   اختير

 تها المفضلة يقف عدد من الطالبات عند مدخل المدرسة ويسألن كل عاشر طالبة تدخل المدرسة عن هواي         

ة طالبات                                                                                         i  الحل :    العينة :طالبة واحدة من كل عسرر

                                                                                          المجتمع : الطالبات المدرسة .                  

 ii              . اسلوب جمع البيانات هي دراسة مسحية اذ تؤخذ الاجابات من افراد العينة المختارة                   
 iii             ة : لأن و هذه العينة تتكون من طالبات العينة غير متحير   عشوائيا .  ا اختير

 

 تدرب وحل التمرينات

𝟖 

𝟗 

𝟏𝟎 
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عة المركزية  ) ان وجدت ( هو الأنسب لوصف البيانات التالية ؟ فسر اجابتك .  اي مقاييس الت  

             𝟑𝟒 , 𝟒𝟕 , 𝟒𝟏 , 𝟒𝟗 , 𝟑𝟗 , 𝟐𝟔 , 𝟒𝟎 

ي  الحل :  الوسط الحساثر
 مجموع القيم

عدد القيم
= 

x =
34 + 47 + 41 + 49 + 39 + 26 + 40

7
=
276

7
= ي        39.4   الوسط الحساثر

ي :   ياس مناسب لتمثيل البيانات لعدم وجود قيمة متطرفةهو مق 39.4الوسط الحساثر

ي البيانات .                                                
 
                                                 المنوال :لا يوجد لعدم وجود تكرار ف

, 26الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :     34 , 39 , 40 , 41 , 47 , 49 

ي وسط البيانات .  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات 40الوسيط : 
 
ة ف  لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

           𝟔 , 𝟐 , 𝟒 , 𝟒 , 𝟑 , 𝟐 , 𝟔 , 𝟐 , 𝟒 , 𝟒 , 𝟐𝟎 

 الحل : 

ة متطرفة هي :  ي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبير ي  20الوسط الحساثر
 
ي . تؤثر ف   قيمة الوسط الحساثر

                                    4لوجود قيمة واحدة متكررة ارب  ع مرات هي :  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات المنوال : 

, 2الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :     2 , 2 , 3 , 4 , 4 , 4 , 4 , 6 , 6 , 20                                                            

ي وسط البيانات .  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات 4الوسيط :   
 
ة ف  لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

           𝟓 , 𝟑 , 𝟓 , 𝟖 , 𝟓 , 𝟑 , 𝟔 , 𝟕 , 𝟒 , 𝟓 

ي  الحل :  الوسط الحساثر
 مجموع القيم

عدد القيم
= 

x =
5 + 3 + 5 + 8 + 5 + 3 + 6 + 7 + 4 + 5

10
=
51

10
= ي        5.1   الوسط الحساثر

ي :      هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لعدم وجود قيمة متطرفة .                                        5.1الوسط الحساثر

                                     5لوجود قيمة واحدة متكررة ارب  ع مرات هي :  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات المنوال :   

, 3الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :     3 , 4 , 5 , 5 , 5 , 5 , 6 , 7 , 8 

ME =
5 + 5

2
=
10

2
=   الوسيط         5

ي وسط البيانات .  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات 5الوسيط : 
 
ة ف  لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

𝟏𝟏 

𝟏𝟐 

𝟏𝟑 
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   يعد مستشق  مدينة الطب مستشق  : 
 
  بغداد والمحافظات ف

 
 مجمعا طبيا متكاملا يقدم الخدمات للمواطني   ف

  المستشق  .                   
 
 ندوة تعريفية يتم اختيار طبيب من كل قسم عشوائيا ليقدم نبذة عن خدمات قسمه ف

ة أم لا ؟ فسر ذل           ك . صف العينة والمجتمع .                        هل العينة متحت  

                            .                                                                             طبيب من كل قسم العينة :  14  الحل : 

                                                                          .أقسام مجمع مستشف  مدينة الطب المجتمع :                     

وا من كل قسم عشوائيا .               15  ة : لأن الأطباء الذين اختير  العينة غير متحير 

  كل ساعة ي احد  تسوق :          
 
  ادناه عدد الزبائن الذين يرتادون محل لبيع الأجهزة الكهربائية ف

 
 يبي   الجدول ف

عة المركزية هو الأنسب لوصف البيانات . الايام . أي مقايي                         س الت  

 عدد الزبائن

𝟖𝟔 𝟖𝟔 𝟕𝟏 𝟕𝟗 

𝟖𝟔 𝟕𝟗 𝟑𝟐 𝟖𝟖 

𝟕𝟎 𝟖𝟐 𝟔𝟗 𝟕𝟏 

𝟖𝟔 𝟖𝟔 𝟖𝟏 𝟖𝟓 

  الحل : 

ة متطرفة هي :  ي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبير ي .  32الوسط الحساثر ي قيمة الوسط الحساثر
 
 تؤثر ف

                                     86لوجود قيمة واحدة متكررة خمس مرات :  هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات نوال : الم 

     32,69,70,71,71,79,79,81,82,85,88,86,86,86,86,86  الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :  

ME =
81 + 82

2
=
83

2
=   الوسيط      81.5

ي وسط البيانات .  س مناسب لتمثيل البياناتهو مقيا 81.5الوسيط : 
 
ة ف  لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

عة  تغذية :             طبق لكل نوع أي مقاييس الت  
 
وات ف   ادناه السعرات الحرارية لبعض الخصر 

 
     يبي   الجدول ف

 المركزية هو الأنسب لوصف البيانات .                       

وات وات سعراتال الخصر   السعرات الخصر 

 𝟏𝟑 خيار 𝟏𝟔 بصل

 𝟔𝟔 ذرة 𝟐𝟎 فلفل

 𝟗 سبانخ 𝟏𝟕 ملفوف

 𝟏𝟕 كوسا 𝟐𝟖 جزر

 

  الحل : 

 اتية تدرب وحل المسائل الحي

𝟏𝟒 𝟏𝟓 

𝟏𝟔 

𝟏𝟕 
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ة متطرفة هي :  ي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبير ي .  66الوسط الحساثر ي قيمة الوسط الحساثر
 
 تؤثر ف

                                      17: مرتير   لوجود قيمة واحدة متكررة اتهو مقياس مناسب لتمثيل البيان المنوال :  

 9,13,16,17,17,20,28,66  الوسيط : نرتب القيم تصاعديا : 

ME =
17 + 17

2
=
34

2
=   الوسيط      17

ي وسط ال هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات17الوسيط : 
 
ة ف  بيانات . لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

 

 أوجد مجموعة من الاعداد يكون وسيطها اصغر من وسطها الحسانر  .  تحد :         

, 6الاعداد هي :    الحل :  10 , 14 ,3 7 

ي  الوسط الحساثر
 مجموع القيم

عدد القيم
= 

x =
6 + 10 + 14 + 3 + 7

5
=
40

5
= ي        8   الوسط الحساثر

 3,6,7,10,14الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :  

7الوسيط  = 

عة المركزية لتمثيل البيانات :  أصحح الخطأ :            تقول سناريا أن الوسط الحسانر  هو انسب مقاييس الت  

𝟐𝟎, 𝟖, 𝟒, 𝟓,  حدد خطأ سناريا وصححه .                                     𝟑

  الحل : 

ة مت ي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبير ي .  20طرفة هي : الوسط الحساثر ي قيمة الوسط الحساثر
 
    تؤثر ف

                                                                                                                المنوال : لا يوجد لعدم وجود تكرار .   

 3,4,5,8,20الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :   

ي وسط البيانات مناسب لتمثيل البيانات هو مقياس 5الوسيط : 
 
ة ف  لأنه يتوسط البيانات ولا توجد فجوة كبير

  مدرسة ثانوية وزعت استبانة عل            حس عددي : 
 
  دراسة مسحية حول الدوام ف

 
طالبا فكانت نسبة  𝟓𝟎ف  

 هذه الدراسة موثوق بها ؟ بي   ذلك .  من الطلاب يفضلون الدوام الصباج  . هل                                 𝟕𝟒%

 كلا ليس موثوق بها لأن الدوام يخص جميع الطلبة والأنسب تكون الاستبانة لجميع طلبة المدرسة . الحل : 

 

𝟏𝟖 

𝟏𝟗 

𝟐𝟎 
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  تريد اجابته من خلا دراسة مسحية .                  
 سؤالا عن معت 

ي تؤخذ معقول الحل : 
ي الدراسة المسحية : يتبير  كون العينة الن 

 
 ة أم لا . ف

 

 

 تمت   البيانات المضللة 

 

 

  النظام يفكر صاحب مصنع              
 
  العمل فوزع استبانة عل العمال يسألهم ن رأيهم ف

 
   تطبيق نظام جديد ف

  الجديد . هل التمثيل بالأعمدة المجاور يعط  صورة صحيحة حول نتائج الاستبانة ؟                 

  الحل : 

 

 

 

    

 

 

ة وطول سمكة لقرش ماكو . ين                  طولى  القرش البيضاء الكبت 
  المجاور يوضح العلاقة بي  

 
    الرسم البيان

  مضلل ؟ وضح ذلك .                
 
 هل الرسم البيان

 الحل : 

 

 

 

 

 

 اكتب

 للةضالبيانات والإحصاءات الم

  تفرز صفة معينة لسلعة عل نحو مبالغ فيه وعرض لحقائق بشكل  البيانات المضللة : 
  ه  البيانات التر

 ظلل المستهلك . يولد ادى الناظر انطباعا يروق لصاحب الاعلان وت                            

 مثال

 

 

 

 

  

𝟎 

𝟏𝟎𝟎 

𝟐𝟎𝟎 

𝟐𝟐𝟓 

𝟐𝟓𝟎 

𝟐𝟕𝟓 
𝟑𝟎𝟎 

 عدد العمال النظام الجديد للعمل

 غت  موافق جدا غت  موافق ممتنع موافق  موافق جدا

أن معظم العمال موافقون عل تطبيق النظام الجديد 

مع العلم ان اطوال المدة الزمنية للتدري    ج .                  

عامل غير موافقير  أو غير موافقير   450لاحظ أن : 

ي حير  ان عدد المواف
 
قير  جدا عل هذا النظام الجديد ف

ي 300يزيد قليلا عن 
عامل فقط . فأن التمثيل البياث 

 المعروض مضلل والاستنتاج غير صادق . 

 
ات ب   قد يكون مضللا بإطالة أو تقصت  الفتر

 
ي   قيم البيانات وذلك لإعطاء الرسم البيان

 انطباع معي   . 

 مثال

 

 سمكة القرش البيضاء

 سمكة ماكو

ك
ما
س
لا
ع ا
نو

 

𝟑. 𝟏 𝟑. 𝟒 𝟑. 𝟕 𝟒. 𝟎 𝟒. 𝟑 𝟒. 𝟔 𝟒. 𝟗 𝟓. 𝟐 

نلاحظ ان طول العمود العلوي ضعف طول 

العمود السفلي . ولكن القيمة المناظرة لطول 

والقيمة المناظرة لطول  4.9العمود العلوي هي 

ليست  4.9بالتأكيد قيمة  4العمود السفلي هي 

ي المجاور م 4ضعف 
 ضلل . وعليه الرسم البياث 



 

 

 اعدادية أم قصر للبني                                                          2019 – 2018 ملزمة الرياضيات الثالث متوسط

 𝟎𝟕𝟕𝟎𝟑𝟏𝟓𝟑𝟗𝟗𝟖    اعداد الاستاذ رائد عل  عبد الحسي                                              195

 

 

 

 

  :                                                                         وضع صاحب محل                
ر
 للملابس الرجالية الاعلان الآن

  المحل  𝟒𝟓) بدلات رجالية جديدة متوسط السعر                 
 
نماذج من البدلات اسعارها بالالف  𝟓الف دينا ( ف

𝟓𝟒, 𝟓𝟎, 𝟐𝟎, 𝟒𝟖, 𝟓𝟑                 

 الحل : 

x =
54 + 40 + 20 + 48 + 53

5
=   متوسط سعر البدلات     45

الف دينار حيث يقل سعرها عن هذا  20الف دينار الأ أن بدلة واحدة سعرها  45لاحظ أن متوسط سعر البدلات هو 

 اكي  من هذا السعر ثمنا للبدلة . المتوسط . وهذا يجعل الزبون سوف يدفع 

  استطلاع عل                 
 
    𝟓𝟎منهم انهم يرغبون دخول كلية الهندسة فيما قال  𝟕𝟎طالب اعدادية افاد  𝟖𝟎𝟎ف

  نتائج الاستطلاع ان الطلاب يفضلون لهندسة عل                 
 
       منهم بانهم يرغبون دخول كلية الطب . جاء ف

 الطب .                 

70 ع فعلا هو : ان مجموع الطلاب الذين شملهم الاستطلا  الحل :  + 50 =  طالب أي  800طالبا من أصل   120

ة جدا . النسبة المئوية لطلاب الذين شملهم الاستطلاع تساوي :              أن العينة العشوائية كانت صغير

120

800
× 100 = 15% 

 

 وضح كيف يمكن أن يولد كل من رسمي   البيانيي   التاليي   انطباعا مضللا : 

 الحل : 

 

 

 

 

 تمت   الاحصاءات المضللة

كة  الاحصاءات المضللة :  وي    ج لسرر  بالإضافة الى الرسوم المضللة تستعمل الاحصاءات المضللة بهدف التر

  معطيات الاعلان يمكن تمت   الاحصاءات المضللة . أو بضاعة معينة بأنعام النظر     
 
 جيدا ف

 مثال

 مثال

 تأكد من فهمك

𝟏 
 

 

 

 

 

ات  اطوال الطلاب بالسنتمتر

𝟒 

𝟖 

𝟏𝟐 

𝟏𝟔 

𝟐𝟎 

𝟏𝟓𝟎 𝟏𝟓𝟕 𝟏𝟕𝟎 𝟏𝟕𝟓 𝟏𝟖𝟑 

ب
لا
ط
 ال
دد
ع

 

ي يعطىي انطباعا مضللا : 
 الرسم البياث 

لأن النسب بير  الأطوال غير متساوية وذلك لكون ان 

150النسبة الأولى هي :  − (  7cm) بينهما 157

157والنسبة الثانية :  − (   13cm) بينهما  170

ي النسبة الثالثة : 
 
170كذلك هو الحال ف − 175       

 ( . 5cm) بينهما 
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 الحل : 

 

 

 

  

 فسر لماذا الاحصاءات التالية مضللة :               

 اعجابهم بالمقال بناء عل ذلك ضح صاحب المقال  منهم  𝟏𝟑شخصا لتقويمه أبدى  𝟐𝟎عرض مقال عل          

 𝟕الى  𝟏𝟑ت بأن المقال صالح للنسرر لأن نسبة الذين فضلوه كان         

 الاحصاء مضللا لأن :  الحل : 

ي .                                                                         1   ي وليس انتخاثر
يجب أن يكون عرض المقال بشكل عشواث 

 حول المقال .   7 يجب أن يحدد رأي الأشخاص ال     2 

  حي   باع مخزن لبيع الألعاب والملابس  𝟑𝟐𝟎منية معينة باع مخزن ملابس رياضية لمدة ز          
 
  بدلة رياضية ف

 بدلة رياضية.  𝟗𝟎الرياضية وللمدة نفسها          

 الاحصاء مضللا لأن : الزمن ليس قياس لبيع البدلات الرياضية وانما :  الحل : 

                                                               يجب أن تكون البضاعة تمثل نفس النوعية ومن نفس المنشأ .       1  

ي تباع بها البضاعة يجب أن تكون متساوية .                                                                             2 
        الأسعار الن 

ائية   3  .                                                                                      موقع المخزنير  يؤثر ونوع الزبائن والقدرة السرر

ة الزمنية لفتح المخزن واغلاقه يوميا .                                                                                      4               الفي 

ي طرح   5 
 
 البضاعة وكيفية تعامله مع الزبائن .  أسلوب البائع ف

 وضح كيف يمكن أن يولد كل من الرسمي   البيانيي   التاليي   انطباعا مضللا :                                                       

  الحل :  

 

 

 

 

𝟐  

 

 

 أجور العاملي   نسبة الى مهاراتهم

 
 

ت
نان
د
 ال
ف
لا
لا
 با
عة

سا
بال
ر 
جو

لا
ا

 العامل الماهر العادي العامل 
𝟎 

𝟓 

𝟓. 𝟓 

ضعف  من الشكل المجاور نلاحظ ان أجور العامل الماهر 

أجور العامل العادي . ولكن أجرة العامل الماهر بالساعة هي 

الالف   5الف دينار وأجرة العامل العادي بالساعة هي  5.5

ي  5ليست ضعف  5.5دينار . بالتأكيد 
.عليه الرسم البياث 

 المجاور مضلل . 

𝟑 

𝟒 

 تدرب وحل التمرينات

𝟓  

 

 

𝟎 

𝟏 

𝟏𝟎 

ت
وي
سك

لب
ا

 

ته
لا
كو
ش
ال

ن 
ط
بال
ع 
با
لم
د ا
د
ع

 

 الرسم يولد انطباعا مضللا : 

وذلك لأن الأعمدة توضح أن هنالك فرق بير  البضاعتير  

 1 − ي تحديد نسب المبيعات   2
 
طن ولكن الواقع ف

 طن .  9نلاحظ ان الفرق بينهما 
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 الحل : 

 

 

 

 

 

  استطلاع شمل          
 
  نهاية   𝐗 منهم انهم يفضلون الجريدة  𝟒يومية افاد أشخاص حول مطالعة جريدة  𝟔ف

 
 ف

   لماذا يعد هذا الاعلان   𝐗 شخاص مطالعة الجريدة  𝟑من كل  𝟐الاستطلاع وردت الجملة الآتية : يفضل          

 مضللا .          

ي ويشمل أشخاص فقط فيجب أن يكون الاستط 6يعد هذا الإعلان مضللا لأن الاستطلاع شمل  : الحل
    لاع عشواث 

ة من الأشخاص ولكلا الجنسير  ولأعمار متفاوتة ولطبقات مثقفة .              أعداد كبير

  القدوم الى المدرسة فكانت إجابات  𝟏𝟎𝟎سئل           
 
  يفضلونها ف

      طالبا منهم عل  𝟔𝟎طالب ن الطريقة التر

           :  
ر
  و  𝟏𝟖قدوم بواسطة سيارة الاجرة و منهم يفضلون ال 𝟑𝟐النحو الآن

 طلاب يفضلون  𝟏𝟎يفضلون المشر

 القدوم سياراتهم الخاصة . أستنتج أن نصف الطلاب يفضلون سيارة الأجرة . فسر لماذا الاحصاءات مضللة           

ي القدوم الى المدرسة يمثل تقر  : الحل
 
 يبا الاحصاءات مضللة لأن الذين يفضلون سيارة الأجرة ف

1

3
  60ثلث إجابات   

 طالب .  60وليس عل  100طالبا والاحصاء يجب أن يكون عل عدد الطلاب           

 

  المجاور يمثل القدرة عل كتم النفس  الأحياء :           
 
 الرسم البيان

  الرسم لفرس النهر وثعلب المياه .                        
 
 لماذا البيانات ف

 مضللة ؟ وضح ذلك .                        

ي مضللة :  الحل : 
ي الرسم البياث 

 
  البيانات ف

ي  1  
 
ي الأعمدة البيانية تبير  بأن فرس النهر له قدرة ضعف قدرة ثعلب المياه ولكن ف

 
       لأن القدرة عل كتم النفس ف

ي فأن قدرة فرس النهر ثلاث       
ي كتم النفس .  القيم العمودية للرسم البياث 

 
 أمثال قدرة ثعلب المياه ف

ي تمثل الوقت هل هو دقائق أم ساعات أم أيام وهذا يعتير مضللا  2  
ي الن 

ي البيانات العمودية للرس البياث 
 
   لم يحدد ف

 ايضا .        

𝟔 
                       

  

  
 

              

𝟓𝟎 = 

𝟐𝟎 = 

𝟏𝟎𝟎 = 
ضليل لأن النسبة بير  الرسم والعدد غير هنالك ت

   4 متساوية للمواد حيث عدد الكرات المرسومة 

ي خانة الأعداد 
 
كرة حيث    20 كرات وعدد الكرات ف

 (  10من  2أن النسبة هي : ) 

ي الخانة العليا )
 
ي خانة العدد هناك  بينما ف

 
 صندوق أي أن النسبة هي :  50الصناديق ( هنالك خمس صناديق وف

 ( . 10من  1) 

𝟕 

𝟖 

  تدرب وحل مسائل حياتية 

 

 

𝟎 

𝟓 

𝟏𝟓 

𝟐𝟓 
 القدرة عل كتم النفس

 فرس النهر ثعلب المياه

𝟗 
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 ة . الرسم المجاور يمثل اشخاص يفضلون مطالعة الكتب الأدبية , العلمية , الفني مطالعة :            

  الرسم مضللة ؟                         
 
 فسر لماذا البيانات ف

 الحل : 

 

 

 

 

ان  مواصلات :            كة الطت    شهري تموز وآب  𝐀بلغت ارباح شر
 
كة  𝟓𝟓𝟎𝟎ف   حي   كانت ارب  ح شر

 
 مليون دينار ف

ان                                شهري ني 𝐁الطت 
 
 مليون دينار . فسر لماذا الاحصاءات مضللة ؟ 𝟕𝟓𝟎𝟎سان ومايس ف

كة  الحل :    مليون دينار  5500أرباحها لشهري تموز وآب  Aالاحصاءات مضللة لأن مقارنة الأرباح غير متطابقة فالسرر

كة              مليون دينار .  7500فأن ارباحها لشهري نيسان ومايس  Bوأما السرر

وكل  عل  ية : تغذ            ة من البوتاسيوم  𝟒𝟒𝟕𝐦𝐠تحتوي قصبة لتر    𝟐𝟑𝟎𝐦𝐠الجزرة الكبت 
 
    ن البوتاسيوم ف

 من البوتاسيوم . فسر لماذا الاحصاءات هذه مضللة ؟ 𝟖𝟎𝟑𝐦𝐠حي   يحتوي رأس القرنبيط عل                       

 لغذائية مختلفة . الاحصاءات مضللة لأن المقارنة بير  المواد ا الحل : 

 

 

 بقول محمد أن الرسم يكون غت  مضلل اذا بدأ رسم الأعمدة من الصفر بصرف النظر عن  اكتشف الخطأ :             

ات . اكتشف خطأ محمد .                                       ثبوت طول الفتر

ي مضللا اذا كان رسم الأعمدة لا يبدأ م الحل : 
ة . يكون الرسم البياث   ن الصفر وعدم ثبوت طول الفي 

                  𝟏𝟕𝟎, اذار  𝟗𝟔𝟓صل احد الباعة عل العمولات التالية بالألاف الدنانت  : شباط  حس عددي :           

   𝟐𝟔𝟓رية . اختر اصدقاءه أن متوسط عمولته الشه 𝟏𝟎𝟎, مايس  𝟏𝟐𝟓, تموز  𝟏𝟐𝟎نيسان                                

 الف دينار . فسر لماذا هذا الاحصاء مضلل ؟                               

  الف دينار هو رب  ع عمولة شهر شباط تقريبا وكذلك فأن متوسط العمولة  265لأن متوسط العمولة الشهرية  الحل : 

 يساوي ضعف العمولة للأشهر نيسان وتموز ومايس تقريبا .            

 

𝟏𝟎 

 

 

 

 الفنية 

 الأدبية

 عدد الاشخاص العلمية

 الكتب المفضلة

ي البيانات للأعمدة الأفقي
 
ة يتبير  بأن قراءة الكتب ف

الفنية اكير من مجموع الذين يفضلون قراءة الكتب 

الأدبية والعلمية والواقع ان عدد قراء الذين يفضلون 

الكتب العلمية بالاضافة الى عدد قراء الكتب الأدبية اكير 

من عدد الذين يفضلون الكتب الفنية لذلك فأن 

ي الرسم مضللة . 
 
 البيانات ف

𝟏𝟏 

𝟏𝟐 

𝟏𝟑 

𝟏𝟒 
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  مضللا أم لا ؟            
 
 ما الذي يجب أن تتأكد منه لتقرر ما اذا كان الرسم لبيان

ي للأعمدة من الصفر .  1  الحل : 
 يبدأ الرسم البياث 

ي .  2            
ي الرسم البياث 

 
ات المحددة ف  ثبوت الفي 

 

 

 

 

 

 

  صف  𝟒اشخاص الى غرفة تحتوي عل  𝟒دخل                    
 
        واحد وطلب منهم الجلوس عل تلك  كراس  ف

 الكراس  . فكم طريقة يمكن أن يجلسون ؟                   

  الحل : 

4! = 4 × 3 × 2 × 1 =   طريقة     24

                   :  
ر
 جد قيمة كل مما يأن

𝐢  𝟓! = 5 × 4 × 3 × 2 × 1 = 120 

𝐢𝐢  𝟒! − 𝟐! = 4 × 3 × 2 × 1 − 2 × 1 = 24 − 2 = 22 

𝐢𝐢𝐢  
𝟕!

𝟓!
=
7 × 6 × 5 × 4 × 3 × 2 × 1

5 × 4 × 3 × 2 × 1
= 7 × 6 = 42 

𝐢𝐯  𝟑! × 𝟐! =  3 × 2 × 1  2 × 1 == 6 × 2 = 12 

𝐯  
 𝟔 − 𝟐 !

𝟎!
=
4!

1
=
4 × 3 × 2 × 1

1
= 24 

𝐯𝐢  
𝟔!

𝟑 × 𝟔
=
6 × 5 × 4 × 3 × 2 × 1

3 × 6
= 5 × 4 × 2 × 1 = 40 

 

 

 التباديل والتوافيق

𝐧! = 𝐧 𝐧 − 𝟏  𝐧 − 𝟐 ⋯⋯⋯ 𝟐  𝟏  

وب العدد  𝐧اذا كان :   !𝐧يرمز له  𝐧عددا صحيحا غت  سالب )) موجب (( فأن مصر 

  
ر
 : ويعرف كالان

!𝟎وان :    = 𝟏  , 𝟏! = 𝟏 

 مثال

 مثال

𝟏𝟓 
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                    :  
ر
 جد قيمة كل مما يأن

𝐢  𝐏𝟐
𝟕 =

7!

 7 − 2 !
=
7!

5!
=
7 × 6 × 5 × 4 × 3 × 2 × 1

5 × 4 × 3 × 2 × 1
= 7 × 6 = 42 

     𝐏𝟐
𝟕 =

7!

 7 − 2 !
=
7!

5!
=
7 × 6 × 5!

5!
= 7 × 6 =   طريقة اخرى             42

𝐢𝐢  𝐏𝟑
𝟑 = 3! = 3 × 2 × 1 = 6 

𝐢𝐢𝐢  𝐏𝟏
𝟗 = 9                 𝐯  𝐏𝟎

𝟏𝟎 = 1 

 

 

 

 

 

 

 

تيبات  𝟗الى  𝟏ام من بي   الارقام لعمل لوحات ارقام مكونة من خمسة ارق لوحة ارقام :                           ما عدد التر

 المختلفة الممكنة .                                    

 ترتيب الارقام مهم    الحل : 

Pr
n =

n!

 n − r !
      ,    n = 9 , r = 5 

P5
9 =

9!

 9 − 5 !
=
9!

4!
=
9 × 8 × 7 × 6 × 5 × 4!

4!
= 9 × 8 × 7 × 6 × 5 = 15120 

,𝐧 ليكن :  𝐫  : عددا طبيعيا )) موجب (( حيث𝐧 ≥ 𝐫  : ويرمز للتباديل بالرمز 

 𝐏𝐫
𝐧  , 𝐏 𝐧, 𝐫   وتقرأ تباديل 𝐧  مأخوذة منه𝐫 

𝐏𝟎 لاحظ أن : 
𝐧 = 𝟏 , 𝐏𝟏

𝐧 = 𝐧 , 𝐏𝐧
𝐧 = 𝐧! 

 

𝐏𝐫
𝐧 =

𝐧!

 𝐧 − 𝐫 !
 

 مثال

  الحالات الآتية فقط . يمكن معرفة حل السؤال و  ملاحظة : 
 
 فق مفهوم التباديل من منطوق السؤال ف

تيب مطلوب .           التر

 نائب رئيس ,......... ’ طلب تكوين لجان وحدد لها مناصب مثل رئيس         

ط عدم تكرار الرقم            مختلفة (( .  -دون ارجاع   –طلب تكوين اعداد من مجوعة أرقام )) بسرر

ط عدم ترك أي سؤال (( . طل            ب حل اسئلة امتحان مادة ما )) بسرر

  مستقيم أو الجلوس عل كراس  .            
 
 اسئلة ترتيب صف ف

 

 مثال
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                   :  
ر
 جد قيمة كل مما يأن

𝐢  𝐂𝟐
𝟖 =

8!

2!  8 − 2 !
=

8!

2! 6!
=
8 × 7 × 6!

2 × 1 × 6!
= 4 × 7 = 28 

𝐢𝐢  𝐂𝟏𝟐
𝟏𝟐 = 1      𝐢𝐢𝐢  𝐂𝟏

𝟗 = 9          𝐢𝐯  𝐂𝟎
𝟓𝟎 =   حسب الملاحظة                 1

 

 

 

 

 

كة عن                     وظائف :     أشخاص بكم طريقة يمكن شغل الوظائف  𝟏𝟎وظائف شاغرة فتقدم  𝟒أعلنت شر

 الأرب  ع ؟                                

 ترتيب الوظائف غير مهم    الحل : 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
      , n = 10 , r = 4 

C4
10 =

10!

4!  10 − 4 !
=

10!

4! 6!
=
10 × 9 × 8 × 7 × 6!

4 × 3 × 2 × 1 × 6!
= 10 × 3 × 7 = 210 

 

 

 

 

,𝐧ليكن :  𝐫  : عددا طبيعيا )) موجب (( حيث𝐧 ≥ 𝐫  : ويرمز للتوافيق بالرمز 

 𝐂𝐫
𝐧  , 𝐂 𝐧, 𝐫  ,  

𝐧
𝐫
 𝐫مأخوذة منه  𝐧  قتوافي وتقرأ  

𝐂𝟎 لاحظ أن : 
𝐧 = 𝟏 , 𝐂𝟏

𝐧 = 𝐧 , 𝐂𝐧
𝐧 = 𝟏 

𝐂𝐫
𝐧 =

𝐧!

𝐫!  𝐧 − 𝐫 !
 

 مثال

 :  
ر
 يمكن معرفة حل السؤال وفق مفهوم التوافيق من منطوق السؤال كالان

تيب فيها غت  مطلوب .                           اذا كان لدينا عملية سحب أو تكوين لجنة أو فريق والتر  ∎

اذا طلب بالسؤال عدد طرق تكوين لجنة أو فريق ولم يحدد لها مناصب .                                   ∎

𝐫طلب عدد المجموعات الجزئية )) الثنائية :  ∎ = 𝐫والثلاثية :  𝟐 = 𝟑                    . )) ........ ,

𝐫الأشكال الهندسية )) خط مستقيم : طلب عدد  ∎ = 𝐫, المرب  ع :  𝟐 = 𝐫:  المثلث ,𝟒 = 𝟑  ))

  الاجابة عن الأسئلة ∎
 
 . طلب حل اسئلة امتحان مادة ما وفيها ترك ف

 ملاحظة

 مثال
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                                                          :  
ر
 جد قيمة كل مما يأن

          𝟏   𝟒! × 𝟐! =  4 × 3 × 2 × 1  2 × 1 = 24 × 2 = 48 

 𝟐    𝟑 + 𝟐 ! = 5! = 5 × 4 × 3 × 2 × 1 = 120 

𝟑 
𝟗!

𝟔!
=
9 × 8 × 7 × 6!

6!
= 9 × 8 × 7 = 504  

𝟒   𝟕 − 𝟓 ! = 2! = 2 × 1 = 2 

𝟓  𝟑! + 𝟐! = 3 × 2 × 1 + 2 × 1 = 6 + 2 = 8 

𝟔  
𝟏𝟎!

𝟒! × 𝟓!
=
10 × 9 × 8 × 7 × 6 × 5!

4 × 3 × 2 × 1 × 5!
= 10 × 9 × 2 × 7 = 1260 

𝟕  𝐏𝟖
𝟖 = 8! = 8 × 7 × 6 × 5 × 4 × 3 × 2 × 1 = 40320 

𝟖  𝐏𝟒
𝟏𝟎 =

10!

 10 − 4 !
=
10!

6!
=
10 × 9 × 8 × 7 × 6!

6!
= 10 × 9 × 8 × 7 = 5040 

𝟗  𝐏𝟎
𝟐𝟎 = 1 

𝟏𝟎  𝐂𝟑
𝟖 =

8!

3!  8 − 3 !
=

8!

3! 5!
=
8 × 7 × 6 × 5!

3 × 2 × 1 × 5!
= 8 × 7 = 56 

𝟏𝟏   
𝟗
𝟎
 = 1                       𝟏𝟐  𝐂𝟖

𝟖 = 1 

                                                         :  
ر
 جد قيمة كل مما يأن

𝟏𝟑  𝟐! × 𝟔! =  2 × 1  6 × 5 × 4 × 3 × 2 × 1 = 2 × 720 = 1440 

𝟏𝟒  𝟒! × 𝟑! =  4 × 3 × 2 × 1  3 × 2 × 1 = 24 × 6 = 144 

𝟏𝟓  𝟎! × 𝟏! = 1 × 1 = 1 

𝟏𝟔  
𝟑! × 𝟎!

𝟏!
=
3 × 2 × 1 × 1

1
= 6 

𝟏𝟕  
𝟏𝟎!

 𝟗 − 𝟐 !
=
10!

7!
=
10 × 9 × 8 × 7!

7!
= 10 × 9 × 8 = 720 

 تأكد من فهمك

 تدرب وحل التمرينات 
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𝟏𝟖  
 𝟕 − 𝟐 !

 𝟑 + 𝟐 !
=
5!

5!
= 1 

𝟏𝟗  𝐏𝟎
𝟏𝟎 = 1              𝟐𝟎   

𝟏𝟎
𝟏
 = 10 

𝟐𝟏  𝐂𝟓
𝟗 =

9!

5!  9 − 5 !
=

9!

5! 4!
=
9 × 8 × 7 × 6 × 5!

5! × 4 × 3 × 2 × 1
= 9 × 2 × 7 = 126 

𝟐𝟐  𝐏𝟑
𝟕 =

7!

 7 − 3 !
=
7!

4!
=
7 × 6 × 5 × 4!

4!
= 7 × 6 × 5 = 210 

𝟐𝟑  𝐏𝟏
𝟏𝟓 = 15                 𝟐𝟒  𝐂𝟏𝟎𝟎

𝟏𝟎𝟎 = 1 

 

 شخصا ؟ 𝟓بكم طريقة يمكن اختيار لجنة ثلاثية من بي   هيئة مكونة من  لجان :            

  ترتيب غير مهم  الحل : 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
           ,   n = 5 , r = 3 

C3
5 =

5!

3!  5 − 3 !
=

5!

3! 2!
=
5 × 4 × 3!

3! × 2 × 1
= 5 × 2 = 10 

 

 بكم طريقة يمكن اختيار لجنة ثلاثية مكونة من رئيس ونائب الرئيس وأمي   الصندوق من بي   هيئة  لجان :            

 شخصا ؟ 𝟓مكونة من                       

 صب يحل بالتباديل تحديد منا    الحل : 

Pr
n =

n!

 n − r !
    ,   n = 5 , r = 3 

P3
5 =

5!

 5 − 3 !
=
5!

2!
=
5 × 4 × 3 × 2!

2!
= 5 × 4 × 3 = 60 

  احدى المدارس بي   اربعة طلاب . كم عدد المباريات  شطرنج :            
 
  التصفية النهائية لبطولة الشطرنج ف

 
    ف

  يمكن اجراؤه                         
 ا للتصفية ؟التر

 ترتيب غير مهم يحل بالتوافيق  الحل : 

 تدرب وحل المسائل الحياتية

𝟐𝟓 

𝟐𝟔 

𝟐𝟕 
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Cr
n =

n!

r!  n − r !
           ,   n = 4 , r = 2 

C2
4 =

4!

2!  4 − 2 !
=

4!

2! 2!
=
4 × 3 × 2!

2! × 2 × 1
= 2 × 3 = 6 

 

  ؟ 𝟓لوحات فنية فبكم طريقة يمكن اختيار  𝟕رسم فنان  لوحات :             
  معرض فت 

 
 لوحات منها لعرضها ف

 ترتيب غير مهم يحل بالتوافيق  :الحل 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
           ,   n = 7 , r = 5 

C5
7 =

7!

5!  7 − 5 !
=

7!

5! 2!
=
7 × 6 × 5!

5! × 2 × 1
= 7 × 3 = 21 

 

      اسئلة . بكم طريقة يمكن ختيار  𝟏𝟎سؤالا المطلوب الاجابة عن  𝟏𝟐ورقة اسئلة تحتوي عل  اختيار :            

 الاسئلة ؟                       

 الاسئلة تحتوي عل ترك تحل بالتوافيق   الحل : 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
           ,   n = 12 , r = 10 

C10
12 =

12!

10!  12 − 10 !
=

12!

10! 2!
=
12 × 11 × 10!

10! × 2 × 1
= 6 × 11 = 66 

 

 عبا . بكم طريقة يمكنه تشكيل الفريق ؟لا  𝟗أراد مدرس الرياضة اختيار فريق لكرة السلة من أصل  رياضة :            

 لاعبير   5ترتيب غير مهم يحل بالتوافيق . عدد لاعبير  كرة السلة هم   الحل : 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
           ,   n = 9 , r = 5 

C5
9 =

9!

5!  9 − 5 !
=

9!

5! 4!
=
9 × 8 × 7 × 6 × 5!

5! × 4 × 3 × 2 × 1
= 9 × 2 × 7 = 126 

𝟐𝟖 

𝟐𝟗 

𝟑𝟎 
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  اقداح من أقداح تحتوي عل عصت  الفواكه الآتية : ليمون , تفاح ,  𝟑ارة لاختيار كم خيار لدى تم  عصائر :            

 عنب , موز ؟                       

تيب غير مهم يحل بالتوافيق  4عدد انواع الفواكه  الحل :   . الي 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
           ,   n = 4 , r = 3 

C3
4 =

4!

3!  4 − 3 !
=

4!

3! 1!
=
4 × 3!

3! × 1
= 4 

 

 

 جد قيمة :  تحد :             

𝐢  
𝟏𝟓! 𝟗!

𝟏𝟒! 𝟏𝟎!
=
15 × 14! × 9!

14! × 10 × 9!
=
15

10
=
3

2
 

𝐢𝐢  
𝟓!

𝟑! × 𝟏!
×

𝟔!

𝟓! × 𝟒!
=
5 × 4 × 3!

3! × 1
×

6 × 5!

5! × 4 × 3 × 2 × 1
= 5 × 4 ×

1

4
= 5 

 

𝐏𝟒دد الاختيارات اما طلاب فان ع 𝟕طلاب من مجموعة  𝟒اختيار لجنة من  أيهما صحيح :            
𝐂𝟒أم  𝟕

    فسر  𝟕

 اجابتك .                                  

تيب غير مهم يحل بالتوافيق    الحل :   الي 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
           ,   n = 7 , r = 4 

C4
7 =

7!

4!  7 − 4 !
=

7!

4! 3!
=
7 × 6 × 5 × 4!

4! × 3 × 2 × 1
= 7 × 5 = 35 

 

ي             𝐂𝐫متر تكون :  ر : تتر
𝐧 = 𝐏𝐫

𝐦 ؟ 

Crتكون :    الحل : 
n = Pr

m  : اذا كانتr = 0 ,  

 

𝟑𝟏 

𝟑𝟐 

𝟑𝟑 

𝟑𝟒 
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     ؟ اكتب هذه العلاقة من خلال  𝟓من أصل  𝟑وتوافيق  𝟓من أصل  𝟑ما العلاقة بي   تراتيب  تفكت  ناقد :            

 حسابك لكل منهما .                             

  الحل : 

Pr
n =

n!

 n − r !
    , n = 5 , r = 3 

P3
5 =

5!

 5 − 3 !
=
5!

2!
=
5 × 4 × 3 × 2!

2!
= 5 × 4 × 3 = 60 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
    , n = 5 , r = 3 

C3
5 =

5!

3!  5 − 3 !
=

5!

3! 2!
=
5 × 4 × 3!

3! × 2 × 1
= 5 × 2 = 10 

P3
5 = 6C3

5 

 

  تجعل :  𝐧جد قيمة  مسألة عددية :             
التر

𝐧!

 𝐧−𝟏 !
= 𝟗 

  الحل : 

n n−1 !

 n−1 !
= 9    ⟹     n = 9 

تيب فيها مهما .  𝟓ن بي    𝟐مسألة لاختيار                      اشياء عل ان يكون التر

تيب مهم يحل بالتباديل    الحل :   الي 

Pr
n =

n!

 n − r !
    , n = 5 , r = 2 

P2
5 =

5!

 5 − 2 !
=
5!

3!
=
5 × 4 × 3!

3!
= 5 × 4 = 20 

 

 

 

𝟑𝟓 

𝟑𝟔 

 اكتب
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  نقود                   
  الجدول المجاور :  𝟏𝟑رمى مهند قطعتر

 
 مرة وسجل النتائج كما مبي   ف

 

 

 

ي نقود هي   الحل : 
Ω: فضاء العينة لتجربة رمي قطعن  =   H, H ,  H, T ,  T, H ,  T, T   

 4عدد عناصر فضاء العينة يساوي  ∴ 

∴  P H, T =
 H, T  عدد ظهور

ددع عناصر فضاء العينة  
=
3

4
  الاحتمال نظري                      

 13عدد مرات التجربة يساوي  

∴  P H, T =
 H, T  عدد ظهور

 عدد مرات التجربة
=

3

13
ي                                الاحتمال تجرينر

 

 

 

 

 

 

 

 

 الاحتمال التجريتر  والاحتمال النظري

  الفقرة عن طريق اجراء التجربة والنواتج بهذه الطريقة .  الاحتمالات التجريبية : 
 
 هو تحديد الاحتمال ف

 ي الاحتمالات المبينة عل حقائق وخصائص عروفة .  الاحتمالات النظرية : 

 مثال

 النتائج التكرار
𝟕 𝐇 , 𝐇 

𝟑 𝐇 , 𝐓 

𝟏 𝐓 , 𝐇 

𝟐 𝐓 , 𝐓 

 

,𝐇 دد ظهور أوجد النسبة بي   ع 𝐓   الى عدد عناض فضاء

,𝐇 العينة . اوجد النسبة بي    عدد ظهور  𝐓   الى عدد

  السؤال الأول ساوي النسبة 
 
مرات التجربة . هل النسبة ف

  ؟ وضح ذلك . 
 
  السؤال الثان

 
 ف

 ملاحظة

 ون الحاجة الى اجرائها ) تعتمد عل فضاء العينة للتجربة (مالات النظرية تزودنا بنتائج التجربة دالاحت

 الاحتمالات التجريبية تزودنا بنتائج التجربة تكرارها عدة مرات ) تعتمد عل تكرار التجربة ( 
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  مصنع بطاريات السيارات ان احتمال كون البطارية غ                  
 
ت  صالحة هو وجد باحث ف

𝟑

𝟏𝟎
         نظري هذا  

 بطارية غت  صالحة . فكم بطارية كان عل  𝟐𝟒𝟎واذا اراد المصنع الحصول عل  الاحتمال أم تجريتر  ؟                  

 المصنع انتاجه ؟                  

ي لأنه يعتمد عل ما حدث فعلا  الحل :   هذا الاحتمال تجرينر

 غير صالحة  10ن أصل بطاريات م 3كل 

ي ينتجها المصنع هو 
 xبطارية غير صالحة من أصل  240.     ذن  xنفرض عدد البطاريات الن 

3

10
=
240

x
ي  الوسطير           

 
  الطرفير   ف

3x = 2400   ⟹        x =
2400

3
= 800 

 بطارية  800يجب ان ينتج المصنع   

د مرة واح                   دة جد احتمال :                                                                              عند رمى  حجري الت 

 𝐢                   عل وجه  الحجرين .                                                         𝟓الحدث : الحصول عل المجموع

 𝐢𝐢                الحدث : الرقم عل  
 
  وجه الحجر الأول ضعف الرقم عل وجه الحجر الثان

 هذا الاحتمال نظري لأن الحجرين رميا مرة واحدة .   الحل : 

6عدد أرقام الحجر الأول  ي  =
6وعدد أرقام الحجر الثاث  = 

36حسب قانون العد الأساسي : عدد عناصر فضاء العينة  ∴  = 6 × 6 = 

Ω = {

 1,1 ,  1,2 ,  1,3 ,  1,4 ,  1,5 ,  1,6 ,  2,1 ,  2,2 ,  2,3 ,  2,4 ,  2,5 ,  2,6 
 3,1 ,  3,2 ,  3,3 ,  3,4 ,  3,5 ,  3,6 ,  4,1 ,  4,2 ,  4,3 ,  4,4 ,  4,5 ,  4,6 
 5,1 ,  5,2 ,  5,3 ,  5,4 ,  5,5 ,  5,6 ,  6,1 ,  6,2 ,  6,3 ,  6,4 ,  6,5 ,  6,6 

}     n = 36 

i  E1 =   1,4 ,  4,1 ,  2,3 ,  3,2        m = مجموع 5 عل وجهي  الحجر              4 ∶   الحدث

    P E1 =
m

n
=

4

36
=
1

9
 

ii  E2 =   1,2 ,  4,2 ,  6,3      m = 3 , n = ي          36
رقم الحجر الأول ضعف رقم الحجر الثاث  ∶  الحدث

      P E2 =
m

n
=

3

36
=

1

12
 

 

 مثال

 مثال
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د مرة واحدة جد احتمال الح                   أو عل عدد زوجر  .  𝟑صول عل العدد عند رمى  حجر الت 

ي فان هذين الحدثير  متنافيير  .  3لا يمكن ان يظهر عل وجه الحجر العدد   الحل :  ي الوقت نفسه مع عدد زوجر
 
 ف

Ω =  1,2,3,4,5,6     n =   فضاء العينة         6

m    ⟸ 3احتمال الحصول عل العدد  =  هو :  1

P E1 =
m

n
=
1

6
 

ي :   احتمال الحصول عل m عدد زوجر =  هو :  3

P E2 =
m

n
=
3

6
 

P E1orE2 = P E1 + P E2  

P E1orE2 =
1

6
+
3

6
=
4

6
=
2

3
 

 

د مرة واحدة جد احتمال الحصول عل عددين متساويي   أو مجموع عددين                             عند رمى  حجري الت 

 𝟑يساوي                    

د   الحل :  36عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري الي  = 6 × 6 = 

E1 =   1,1 ,  2,2 ,  3,3 ,  4,4 ,  5,5 ,  6,6        m = 6 , n =   احتمال الحصول عددين متساويير     36

 الأحداث المتنافية

𝐏 𝐄𝟏𝐨𝐫𝐄𝟐 = 𝐏 𝐄𝟏 + 𝐏 𝐄𝟐  

  تجربة واحدة . ما حدثان لا يمكن  الحدثان المتنافيان : 
 
 ان يتحققا معا ف

د مرة واحدة فان الحصول عل عدد فردي وعدد زوجر  معا مستحيل . اذن هما  مثلا :         عند رمى  حجر الت 

 حدثان متنافيان .          

 حساب احتمال الحدثي   المتنافيي   : 

,𝐄𝟏اذا كان :  𝐄𝟐  حدثي   متنافيي   فان احتمال وقوع𝐄𝟏  قوع أو و𝐄𝟐  : يساوي مجموع احتمالى  الحدثي   . أي 

 مثال

 مثال
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P E1 =
m

n
=

6

36
 

E2 =   1,2 ,  2,1       m = 2 , n =   احتمال عل الحصول مجموع عددين يساوي 3         36

P E2 =
m

n
=

2

36
 

 E1, E2  . كة بينهما  حدثان متنافيان لا توجد عناصر مشي 

P E1orE2 = P E1 + P E2    ⟹    P E1orE2 =
6

36
+

2

36
=

8

36
=
2

9
 

 

 

د مرة واحدة جد احتمال حدوث الأحداث الآتية :               تجربة رمى  حجري الت 
 
 ف

 عددان عل وجه  الحجرين متساويان . ال          

د   الحل :  36عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري الي  = 6 × 6 = 

E =   1,1 ,  2,2 ,  3,3 ,  4,4 ,  5,5 ,  6,6        m = 6 , n =   احتمال الحصول وجهي  متساويير     36

P E =
m

n
=

6

36
=
1

6
 

 

  . العدد عل وجه الحجر الأول نصف العدد عل وج          
 
 ه الحجر الثان

د   الحل :  36عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري الي  = 6 × 6 = 

 E =   1,2 ,  2,4 ,  3,6      m = 3 , n = ي          36
رقم الحجر الأول نصف رقم الحجر الثاث  ∶  الحدث

P E =
m

n
=

3

36
=

1

12
 

 𝟏𝟎مجموع العددين عل وجه  الحجرين يساوي           

د عدد عنا  الحل :  36صر فضاء العينة عند رمي حجري الي  = 6 × 6 = 

E =   4,6 ,  6,4 ,  5,5         m = 3 , n = 36 

 

 تأكد من فهمك 

𝟏 

𝟐 

𝟑 

P E =
m

n
=

3

36
=

1

12
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 𝟓مجموع العددين عل وجه  الحجرين أقل من             

د   الحل :  36عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري الي  = 6 × 6 = 

E =   1,1 ,  1,2 ,  2,1 ,  1,3 ,  3,1 ,  2,2     m = 6 , n = 36 

P E =
m

n
=

6

36
=
1

6
 

 

 اتجريبية الاحتمالات السابقة أم نظرية ؟          

 الاحتمالات السابقة نظرية لكون الحجران رميا مرة واحدة )) لأنها تعتمد عل فضاء العينة ((.  الحل : 

اء . كم كرة زرقاء يجب ان تضاف الى الكيس ك  يكون احتمال س  𝟒كيس فيه              حب كرة كرات حمر وكرة خصر 

حمراء           
𝟐

𝟑
 ؟ انظري الاحتمال أم تجريتر  ؟ 

ي الكيس  الحل : 
 
ي الكيس ليصبح عدد الكرات ف

 
        كرات .                                     6 نضع كرة زرقاء واحدة فقط ف

ي لأن عملية السحب ستتكرر عدة مرات .              الاحتمال تجرينر

  احدى تقاطعات مدينة بغداد فأحصى وقف ش          
 
   𝟕سيارة صفر اللون و  𝟏𝟑سيارة شاهدها فيها  𝟐𝟓خص ف

  تجتاز التقاطع  𝟓سيارات بيض اللون و          
    سيارات رصاصية اللون . قدر احتمال ان تكون السيارة الثالثة التر

ي ونسبة مئوية .  صفراء اللون . وما نوع الاحتمال انظري أم تجريتر  ؟           اكتب النسبة بشكل كسر عسرر

25فضاء العينة   الحل :  = ⟸    n = mسيارة صفراء     13,      الحدث 25 = 13 

𝑃 𝐸 =
𝑚

𝑛
=
13

25
  احتمال قدوم سيارة صفراء         

ي   الاحتمال تجرينر

13

25
=
13 × 4

25 × 4
=

52

100
= 0.52 = 52% 

          هل الحدثان  𝟏𝟏أو مجموعهما  𝟓ال الحصول عل عددين مجموعهما عند رمى  حجري نرد جد احتم          

 متنافيان بي   ذلك .          

د    الحل :  36عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري الي  = 6 × 6 = 

E1 =   2,3 ,  3,2 ,  1,4 ,  4,1       m = 4 , n =   احتمال عل الحصول مجموع عددين يساوي 5         36

𝟒 

𝟓 

𝟔 

𝟕 

𝟖 
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P E1 =
m

n
=

4

36
 

E2 =   5,6 ,  6,5       m = 2 , n =   احتمال عل الحصول مجموع عددين يساوي 11         36

P E2 =
2

36
 

E1, E2  . كة بينهما  حدثان متنافيان لا توجد عناصر مشي 

P E1orE2 = P E1 + P E2        

P E1orE2 =
4

36
+

2

36
=

6

36
=
1

6
 

 

 

د مرة واحدة جد احتمال حدوث الأحداث الآتية :               تجربة رمى  حجري الت 
 
 ف

 العدد عل وجه احد الحجرين ثلث العدد عل وجه الحجر الاخر .          

د    الحل :  36عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري الي  = 6 × 6 = 

E =   1,3 ,  2,6       m = 2 , n = 36 

P E =
m

n
=

2

36
=

1

18
 

 

 𝟖مجموع العددين عل وجه  الحجرين اكتر من             

د    الحل :  36عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري الي  = 6 × 6 = 

E =   4,5 ,  5,4 ,  5,5 ,  5,6 ,  6,5 ,  6,6       m = 6 , n = 36 

P E =
m

n
=

6

36
=
1

6
 

 

 𝟏𝟐مجموع العددين عل وجه  الحجرين يساوي             

د    حل : ال 36عدد عناصر فضاء العينة عند رمي حجري الي  = 6 × 6 = 

 تدرب وحل التمرينات

𝟗 

𝟏𝟎 

𝟏𝟏 
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E =   6,6       m = 1 , n = 36 

P E =
m

n
=

1

36
 

 

منهم انهم يستعملون اليد اليسرى فاذا اجريت الدراسة عل  𝟏𝟓شخص فأجاب  𝟏𝟎𝟎اجريت دراسة عل             

 يستعملون اليد اليسرى .  شخص . فكم تتوقع عدد الاشخاص الذين            𝟒𝟎𝟎

 Xنفرض عدد الاشخاص الذين يستعملون اليد اليسرى   الحل : 

15

100
=

X

400
ي  الوسطير         

 
  الطرفير   ف

100X = 6000   ⟹    X =
6000

100
= 60 

 

 الجدول المجاور يبي   نتائج دراسة احصائية عن الكتب المفضلة لدى اشخاص             

 

 

     100شخاص مجموع الا    الحل : 

  i  30الاشخاص الذين يفضلون الكتب العلمية   ⟸   m = 30 , n = 100 

P E1 =
m

n
=

30

100
=

3

10
 

  ii  25الاشخاص الذين لا يفضلون الكتب العلمية + 45 = 70   ⟸    𝑚 = 70 , 𝑛 = 100 

 

P E2 =
m

n
=

70

100
=

7

10
 

 

 

 

𝟏𝟐 

𝟏𝟑 

 الاشخاص الكتب

 𝟐𝟓 دينية

 𝟑𝟎 علمية

 𝟒𝟓 رياضية
 

  𝐢 لشخص التالى  الكتب العلمية ؟ما احتمال ان يفضل ا 

  𝐢𝐢 ما احتمال ان يكون الشخص التالى  لا يفضل الكتب العلمية ؟ 
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من بطاقات مرقمة من  𝟐ددا فرديا أو تحمل عدد من مضاعفات العدد جد احتمال سحب بطاقة تحمل ع            

 𝟗الى             𝟏

Ωفضاء العينة :              الحل :  =  1,2,3,4,5,6,7,8,9   , n = 9 

E1 =  1,3,5,7,9    m = 5 , n =   احتمال سحب بطاقة تحمل عددا فرديا   9

P E1 =
m

n
=
5

9
 

E2 =  2,4,6,8      m = 4 , n =   احتمال سحب تحمل مضاعفات العدد 2         9

P E2 =
m

n
=
4

9
 

P E1orE2 = P E1 + P E2  

P E1orE2 =
5

9
+
4

9
=
9

9
= 1 

 

 

                                          تسلية :            
ر
                      بأي لون يجب تلوين الفراغ بحيث يكون احتمال ن يأن

المؤشر عند هذا اللون                        
𝟏

𝟒
 ؟ 

 تلوين الفراغ باللون الأخض   الحل : 

يدية فمن بي    طوابع :               طابعا  𝟏𝟓طابعا للدول العربية ,  𝟐𝟓طابعا جمع  𝟔𝟎يهوى مهند جمع الطوابع التر

 طابعا لدول أوربية . قدر احتمال أن يكون الطابع ذي سيجمعه أوربيا .  𝟐𝟎يقية و لدول افر                        

nفضاء العينة  الحل :  = m, عدد طوابع الدول الأوربية  60 = 20 

P E =
m

n
=

20

60
=

1

3
 

  تدريب كرة السلة اصاب لاعب كرة السلة  رياضية :            
 
   تجريتر  لان رمية ما احتمال ال 𝟐𝟓كرة من بي     𝟏𝟓ف

ي ونسبة مئوية .                           الرمية التالية ؟ اكتب الجواب عل صورة كسر وعدد عسرر
 
 يصيب لاعب السلة ف

nفضاء العينة ) عدد الرميات (   الحل :  = ي فيها اصابة   25
m, عدد الرميات الن  = 15 

P E =
m

n
=
15

25
=
3

5
= 0.6 = 60% 

𝟏𝟒 

𝟏𝟓 

 تدرب وحل مسائل حياتية 

𝟏𝟔 

𝟏𝟕 
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  عائلته احصى دراسة :             
 
        فردا اذا رزق الرجل بمولود جديد , ما  𝟐𝟐أفراد عيونهم زرق من كل  𝟑 رجل ف

 احتمال ان تكون عيناه ليست زرقاء ؟                        

nفضاء العينة  الحل :  = 22 , الأفراد الذين ليسوا عيونهم زرقاء     22 − 3 = 19   ,m = 19 

P E =
m

n
=
19

22
 

 

 

   قرص ذو مؤشر قسم الى ثلاثة أجزاء عل الشكل المجاور :                                                           حد : ت

   نصف القرص أخصر  ثلثه أحمر سدسه أزرق . ما احتمال أن                                                                            

 يدل مؤشر القرص عل الأخصر  أو الأحمر بعد اطلاقه ؟                     

  الحل : 

P E1 =
1

2
= P E2   ,         نصف القرص أخض      

1

3
  ثلثه أحمر     

P E1orE2 = P E1 + P E1    ⟹    P E1orE2 =
1

2
+
1

3
=
3 + 2

6
=
5

6
 

 

       احتمال اختيار كرة زرقاء أو حمراء عشوائيا من كيس  تحديدكل من سارة ومهند يريد   أكتشف الخطأ :            

 كرات صفر ايهما كانت اجابته صحيحة ؟ فسر اجابتك .   𝟔كرات حمر ,   𝟒كرات زرق ,   𝟓يحتوي عل            

 مهند سارة

𝐏 𝐑 𝐨𝐫 𝐁 = 𝐏 𝐑 + 𝐏 𝐁 =
𝟒

𝟏𝟓
+

𝟓

𝟏𝟓
=

𝟗

𝟏𝟓
=
𝟑

𝟓
 𝐏 𝐑 𝐨𝐫 𝐁 = 𝐏 𝐑 × 𝐏 𝐁 =

𝟒

𝟏𝟓
×

𝟓

𝟏𝟓
=

𝟒

𝟒𝟓
 

ي يكون جمع   الحل : 
       أجابه سارة هي الإجابة الصحيحة لأن الاختيار أما كرة زرقاء أو كرة حمراء فأن الاحتمال النهاث 

ب .               وليس صر 

  كسر                 
 
توضيحا لما يمثله كل عدد ف

𝟐

𝟗
 ذي يمثل احتمال وقوع حدث نظري أو تجريتر  .. ال 

 يمثل عدد الاحتمالات ) الحدث ( .  2 الحل : 

 تمثل فضاء العينة .  9           

 

 

𝟏𝟖 

 فكر

𝟏𝟗 

𝟐𝟎 

 اكتب
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  موعدها المحدد بنسبة  تعلم :                  
 
كة الخطوط الجوية العراقية الى وصول طائراتها ف تشت  تقارير شر

𝟏𝟗

𝟐𝟎
    

  موعدها  %𝟐كما تشت  النسبة                            
 
     الى فقدان الأمتعة من الحالات . فما احتمال وصول طائرة ف

 وبدون فقدان أمتعة ؟                           

  الحل : 

P E1 =
19

20
ي  موعدها هو             

 
  احتمال وصول الطائرة ف

P E2 =
2

100
=

1

50
  احتمال فقدان الأمتعة هو          

ي أن الحدثير  مستقلان . 
ي فقدان الأمتعة هذا بعن 

 
ي موعدها لا يؤثر ف

 
 ان وصول الطائرة ف

P E1andE2 = P E1 × P E2  

P E1andE2 =
19

20
×

1

50
=

19

1000
= 0.019 = 1.9% 

 

   كرات زرق سحبت منه كرة عشوائيا ثم اعيدت   𝟓 كرات خصر  ,  𝟒كرات حمر ,   𝟑كيس يحتوي عل                    

اء .                     وسحبت كرة ثانية . جد احتمال سحب كرة حمراء ثم كرة خصر 

5 العدد الكلي للكرات   الحل :  + 4 + 3 = 12  

P R =
 عدد الكرات الحمراء

 عدد الكلي  للكرات
=

3

12
=
1

4
       ,      P G =

اء عدد الكرات الخض 

لكراتل  عدد الكلي  
=

4

12
=
1

3
  

P R and G = P R × P G  

 الأحداث المركبة 

𝐏 𝐄𝟏𝐚𝐧𝐝𝐄𝟐 = 𝐏 𝐄𝟏 × 𝐏 𝐄𝟐  

  نتيجة الآخر (( الاحداث المستقل
 
 ة )) نتيجة احدهما لا تؤثر ف

,𝐄𝟏اذا كان :  𝐄𝟐  حدثي   مستقلي   فأن احتمال وقوعهما معا يساوي حاصل

ب احتمال    احتمال الحدث  𝐄𝟏ض 
 
 . أي أن :  𝐄𝟐ف

 

 مثال

 مثال

P R and G =
1

4
×
1

3
=

1

12
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ت احدى البطاقات المرقمة وتدوير مؤشر القرص الدوار                                                                         اذا اختت 

  الشكل المجاور . ما احتمال ان                  
 
     يكون الناتج عددا زوجيا                                              كما مبي   ف

 واللون ازرق ؟                   

 4عدد الكلي للبطاقات   الحل : 

ي   P E1نفرض أن :    احتمال العدد الزوجر

P E1 =
عدد البطاقات الزوجية

عدد الكلي  للبطاقات
=
2

4
=
1

2
 

 احتمال وقوف المؤشر عل اللون الأزرق .   P E2نفرض أن :  

P E2 =
احتمال وقوف المؤشر  عل اللون الأزرق

 عدد الكلي  للبطاقات
=
1

4
 

P E1andE2 = P E1 × P E2  

P E1andE2 =
1

2
×
1

4
=
1

8
= 12.5% 

 

 

  

 

 

 

 

   كرات زرق سحبت منه كرة عشوائيا ثم لم نعيد   𝟓 , كرات خصر    𝟒كرات حمر ,   𝟑كيس يحتوي عل                   

اء ؟                   الكرة الحمراء الى الكيس . ما احتمال سحب كرة حمراء ثم كرة خصر 

5 العدد الكلي للكرات   الحل :  + 4 + 3 = 12  

P R =
 عدد الكرات الحمراء

 عدد الكلي  للكرات
=

3

12
=
1

4
بسح الكرة الحمرء                

 𝟒 𝟑 𝟐 𝟏 مثال

𝐏 𝐄𝟏𝐚𝐧𝐝𝐄𝟐 = 𝐏 𝐄𝟏 × 𝐏 𝐄𝟐𝐚𝐟𝐭𝐞𝐫 𝐄𝟏  

  نتيجة الآخر (( 
 
ابطة )) نتيجة احدهما  تؤثر ف  الاحداث المتر

,𝐄𝟏اذا كان :  𝐄𝟐  ب ابطي    فأن احتمال وقوعهما معا هو  حاصل ض  حدثي   متر

ب ) احتمال الحدث  𝐄𝟏احتمال الحدث الأول     ض 
 
لحدث بعد حصول ا 𝐄𝟐ف

𝐄𝟏  : أي أن . ) 

 

 مثال
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ي أن عدد الكرات الحمر اصبح 
ي هذه الحالة هو   2عدم اعادة الكرة الحمراء للكيس يعن 

 
  11كرة والعدد الكلي للكرات ف

 12كرة بدل 

P G after R =
اء  عدد الكرات الخض 

عدد الكلي  الجديد للكرات
=

4

11
اء                    سحب الكرة الخض 

P R and G = P R × P G after R                             ابطان   الحدثان مي 

P R and G =
1

4
×

4

11
=

1

11
 

 

 صفر سحبت كرة من الصندوق دون اعادتها ثم سحبت ثانية  𝟖زرق ,  𝟑كرات حمر ,   𝟓صندوق فيه                   

 .  صفراء ثم حمراء 𝐏جد :                    

5 العدد الكلي للكرات   الحل :  + 3 + 8 = 16  

P Y =
 عدد الكرات الصفراء

عدد الكلي  للكرات
=

8

16
=
1

2
                          ⟸  نفرض أن  P Y سحب كرات صفراء         

ي الصندوق 
 
 كرة .   15صفراء أي مجموعهما  7زرقاء ,  3كرات حمراء ,   5عدم اعادة الكرة الصفراء اصبح ف

P R after Y =
عدد الكرات الحمراء

تللكرا  عدد الكلي  الجديد 
=

5

15
=
1

3
  سحب كرة حمراء من الصندوق                

P Y and R = P Y × P R after Y                           ابطان   الحدثان مي 

P Y and R =
1

2
×
1

3
=
1

6
 

 

 

 ال                                                                               اطلق احمد مؤشر القرص المقابل مرتي   , ما احتم          

  المؤشر عند العدد           
ر
  المرتي   ؟ 𝟑ان يأن

 
 ف

8العدد الكلي للأرقام  الحل :  = 

P E1 =
ي  المؤشر  عن العدد 3

يأث 

 العدد الكلي  للأرقام
=
1

8
ي  الأولى            

 
ي  المؤشر  عند العدد 3 ف

  احتمال ان يأث 

 مثال

 تأكد من فهمك

𝟏 

𝟏 𝟐 
𝟑 

𝟒 
𝟓 𝟔 

𝟕 

𝟖 
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P E2 =
ي  المؤشر  عن العدد 3

يأث 

 العدد الكلي  للأرقام
=
1

8
ي  الثانية            

 
ي  المؤشر  عند العدد 3 ف

 احتمال ان يأث 

P E1 and E2 = P E1 × P E2                       الحدثان مستقلان  

P E1 and E2 =
1

8
×
1

8
=

1

64
= 0.015 = 1.5% 

 

 كرات خصر  . ما احتمال سحب كرتي   خصر  من دون اعادة الكرة الأولى ؟  𝟑كرات حمراء ,   𝟑صندوق فيه            

3 العدد الكلي للكرات  الحل :  + 3 = 6   

P G =
اء  عدد الكرات الخض 

 عدد الكلي  للكرات
=
3

6
=
1

2
اء                            سحب الكرات الخض 

ي الصندوق عدم اع
 
اء اصبح عدد الكرات ف اء أي مجموعهما  2حمراء ,  3ادة الكرة الخض   5خض 

P G after G =
اء المتبقية  عدد الكرات الخض 

 عدد الكلي  الجديد للكرات
=
2

5
 

P G and G = P G × P G after G                       الحدثان متلرابطان  

P G and G =
1

2
×
2

5
=
1

5
 

 

  القرصي   المقابلي   مرة واحدة . ما احتمال                                                                                   
 
 اطلق مؤشر ف

  عل العدد          
 
  مؤشر الأول عل اللون الأحمر ومؤشر الثان

ر
 . 𝟓ان يأن

8م عدد الكلي للأرقا الحل :  = 

P E1 =
ي  المؤشر  عل اللون الأحمر

احتمال ان يأث 

 عدد الكلي  للأرقام
=
4

8
=
1

2
 القرص الأول                 

P E2 =
ي  المؤشر  عل العدد 5

 احتمال ان يأث 

 عدد الكلي  للأرقام
=
1

8
ي                        

  القرص الثاث 

P E1 and E2 = P E1 × P E2                               الحدثان مستقلير  

𝟐 

𝟑 𝟏 𝟐 
𝟑 

𝟒 
𝟓 𝟔 

𝟕 

𝟖 

P E1 and E2 =
1

2
×
1

8
=

1

16
= 0.063 = 6.3% 
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  نقود مرة واحدة . ما احتمال ظهور صورة عل القطعة الأولى وكتابة عل القطعة الثانية ؟          
 رمى  قطعتر

2عدد الكلي لظهور الصورة  الحل :  = 

P E1 =
 احتمال ظهور صورة عل القطعة الأولى

العدد الكلي 
=
1

2
  احتمال ظهور صورة عل القطعة الأولى                

P E2 =
 احتمال ظهور كتابة عل القطعة الثانية

 العدد الكلي 
=
1

2
  احتمال ظهور كتابة عل القطعة الثانية            

P E1 and E2 = P E1 × P E2                               الحدثان مستقلير  

P E1 and E2 =
1

2
×
1

2
=
1

4
= 0.25 = 25% 

 

 

 بطاقات خصر  . سحبت بطاقة دون اعادتها للصندوق  𝟔بطاقات سود ,  𝟒 بطاقات حمر , 𝟓صندوق فيه            

 وسحبت بطاقة ثانية . ما احتمال ان تكون البطاقة الأولى حمراء والثانية سوداء ؟           

6 العدد الكلي للبطاقات  الحل :  + 4 + 5 = 15  

P R =
 عدد البطاقات الحمراء

 العدد الكلي  للبطاقات
=

5

15
=
1

3
  احتمال ان تكون البطاقة الأولى حمراء            

اء أي مجموعهما  6سوداء ,  4حمراء ,  4عدم اعادة البطاقة الحمراء الى الصندوق  اصبح عدد البطاقات   14خض 

P B after R =
 عدد البطاقات السوداء

لبطاقاتل  عدد الكلي  الجديد 
=

4

14
=
2

7
  احتمال ان تكون البطاقة الثانية سوداء                  

P B and R = P R × P B after R                    ابطان   الحدثان مي 

P B and R =
1

3
×
2

7
=

2

21
 

 

 

 

𝟒 

 تدرب وحل التمرينات 

𝟓 
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  نقود مرة واحدة . ما احتمال ظهور الرسم عل           
 القطعتي   ؟رمى  قطعتر

ي نقود مرة واحدة هي :   الحل : 
ي تظهر عند رمي قطعن 

 الاحتمالات الممكنة الن 

Ω =   H, H M H, T M T,H ,  T, T   

nالعدد الكلي  = ,H  , عدد احتمالات ظهور الرسم ) الصورة ( هو   4 H   m = 1 

P E =
m

n
=
1

4
 

 

  القرصي   المجاو            
 
 رين مرة واحدة . ما احتمال                                                                     اطلق مؤشر ف

  عل العدد            
 
  مؤشر الأول عل اللون الأخصر  ومؤشر الثان

ر
 ؟ 𝟑أن ي أن

ي مؤشر القرص الأول  الحل : 
 
8العدد الكلي للأرقام ف = 

P E1 =
شر مؤ  الأول عل اللون الأخض   ي  

 احتمال ان يأث 

 العدد الكلي  للأرقام
=
4

8
=
1

2
ي  مؤشر  الأول عل اللون الأخض         

 احتمال ان يأث 

ي 
ي مؤشر القرص الثاث 

 
3العدد الكلي للأرقام ف = 

P E2 =
ي  عل العدد 3

ي  مؤشر  الثاث 
 احتمال ان يأث 

 العدد الكلي  للأرقام
=
1

3
ي  عل العدد 3     

ي  مؤشر  الثاث 
  احتمال يأث 

P E1 and E2 = P E1 × P E2                               الحدثان مستقلير  

P E1 and E2 =
1

2
×
1

3
=
1

6
 

 

د مرة واحدة . ما احتمال ظهور عدد يقبل القسمة عل                   عل الحجر الأول وعدد يقبل  𝟑رمى  حجري الت 

  .  𝟓 القسمة عل          
 
  الحجر الثان

 
 ف

Ωفضاء العينة للحجر الأول :   الحل :  =  1,2,3,4,5,6  , n = 6 

ي تقبل القسمة عل 
m,  3,6 هي :  3الأعداد الن  = 2 

P E1 =
m

n
=
2

6
=
1

3
 

ي : 
Ωفضاء العينة للحجر الثاث  =  1,2,3,4,5,6  , n = 6 

𝟔 

𝟕 

𝟏 
𝟐 

𝟑 

𝟖 
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ي تقبل القسمة عل 
m,  5  هي :   5الأعداد الن  = 1 

P E1 =
m

n
=
1

6
 

P E1 and E2 = P E1 × P E2                               الحدثان مستقلير  

P E1 and E2 =
1

3
×
1

6
=

1

18
 

 

 

     قطع بطعم  𝟓قطعة بطعم الشكولاتة ,  𝟏𝟓قطع حلوى بطعم الفراولة ,  𝟏𝟎تحتوي علبة عل  حلوى :           

    الليمون . ما احتمال اختيار قطعتي   عشوائيا الواحدة تلو الأخرى دون ارجاع عل أن تكون الأولى                       

 بطعم الشكولاتة والثانية بطعم الليمون ؟                      

10 مجموع قطع الحلوى هي :  الحل :  + 15 + 5 = 30  

  P E1هي : نفرض احتمال اختيار القطعة الأولى بطعم الشكولاتة 

P E1 =
عدد قطع الحلوى بطعم الشكولاتة

 مجموع قطع الحلوى
=
15

30
=
1

2
 

قطعة بطعم  14قطع حلوى بطعم الفراولة ,  10عدم ارجاع قطعة الشكولاتة , اصبحت العلبة تحتوي عل 

 29قطع بطعم الليمون . أي مجموع القطع الجديد هو  5الشكولاتة , 

  P E2ر القطعة الثانية بطعم الليمون هي : نفرض احتمال اختيا

P E2 after E1 =
 عدد قطع الحلوى بطعم الليمون

مجموع الجديد قطع الحلوى
=

5

29
 

P E1 and E2 = P E1 × P E2 after E1                      ابطان
  الحدثان مي 

P E1 and E2 =
1

2
×

5

29
=

5

58
 

 

 

 

 تدرب وحل مسائل حياتية

𝟗 
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  غرفتها واعادته ثم اختارت كتابا اخر . ما احتمال أن يكون اختيار  كتب :           
 
          اختارت سها كتابا من رف ف

ية ,   𝟐كتب رياضيات ,   𝟓من كتب الرياضيات ؟ علما أن الرف يحتوي عل  الكتاب                      كتاب لغة انكلت  

 . كتب علوم                      𝟑

5 مجموع الكتب هي :   الحل :  + 2 + 3 = 10  

P E1 =
 عدد كتب الرياضيات

 مجموع الكتب
=

5

10
=
1

2
  احتمال اختيار كتاب الرياضيات الأول          

P E2 =
 عدد كتب الرياضيات

 مجموع الكتب
=

5

10
=
1

2
ي         

  احتمال اختيار كتاب الرياضيات الثاث 

P E1 and E2 = P E1 × P E2                               الحدثان مستقلير  

P E1 and E2 =
1

2
×
1

2
=
1

4
 

 

 

   يريد كل من جمانة واختها سالى  تحديد احتمال اختيار كرة حمراء واخرى صفراء عشوائيا  اكتشف الخطأ :           

 كرات صفراء دون ارجاع الكرة بعد السحب .   𝟓كرات حمراء ,   𝟒وي من كيس يحت                                  

 جمانة                                                                                  سالى                                     

   𝐏 حمراء و صفراء  = 𝐏 حمراء × 𝐏 صفراء           𝐏 حمراء و صفراء = 𝐏 حمراء × 𝐏 صفراء  

                                   =
𝟒

𝟗
×
𝟓

𝟖
                                                                     =

𝟒

𝟗
×
𝟓

𝟗
 

 ايهما كان حلها صحيحا ؟ 

4 العدد الكلي للكرات هو :    الحل :  + 5 = 9  

P E1 =
عدد الكرات الحمراء

راتللك عدد الكلي  
=
4

9
  احتمال اختيار كرة حمراء                  

 8كرات صفراء . أي مجموع الجديد للكرات هو   5كرات حمراء ,   3عدم اعادة الكرة الحمراء اصبح  

P E2 after E1 =
 عدد الكرات الصفراء

مجموع الجديد للكرات
=
5

8
  احتمال اختيار كرة صفراء           

𝟏𝟎 

 فكر

𝟏𝟏 
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P E1 and E2 = P E1 × P E2 after E1             ابطان
  الحدثان مي 

P E1 and E2 =
4

9
×
5

8
=

5

18
 

 اجابة سالىي هي الصحيحة  

د وقطعة نقود . ما احتمال ظهور رقم اكتر من  تحد :           
د  𝟔واصغر من  𝟐عند رمى  حجر الت         عل حجر الت 

 والكتابة عل قطعة النقود ؟                   

د هي :  الحل :  Ωفضاء العينة لحجر الي  =  1,2,3,4,5,6  , n = 6 

,   3,4,5 هو :  6واصغر من  2احتمال ظهور رقم اكير من   m = 3 

P E1 =
m

n
=
3

6
=
1

2
 

Ωفضاء العينة لقطعة النقود هي :   =  H, T  , n = 2 

,  H احتمال ظهور الكتابة هو :  m = 1 

P E2 =
m

n
=
1

2
 

P E1 and E2 = P E1 × P E2                               الحدثان مستقلير  

P E1 and E2 =
1

2
×
1

2
=
1

4
 

 

   بطاقات بثلاثة اشكال مختلفة . اكتب مسألة تتعلق بسحب بطاقتي   عشوائيا دون  𝟏𝟎 مسألة مفتوحة :           

ارجاعهما عل ان يكون الاحتمال                                     
𝟏

𝟏𝟓
 

اء ,  𝟑بطاقات صفراء ,  𝟓صندوق فيه  الجواب :             بطاقة حمراء سحبت بطاقة دون اعادتها  𝟐بطاقات خصر 

اء . للصندوق وسحبت بطاقة ثانية . ما احتمال ان تكون البطاقة الأولى حمراء و                 الثانية خصر 

5 العدد الكلي للبطاقات :   الحل :  + 3 + 2 = 10  

P R =
عدد البطاقات الحمراء

عدد الكلي  للبطاقات
=

2

10
=
1

5
  احتمال ان تكون البطاقة الأولى حمراء            

اء ,  3صفراء ,  5عدم اعادة البطاقة  اصبح   9حمراء . أي العدد الكلي الجديد للبطاقات  1خض 

𝟏𝟐 

𝟏𝟑 
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P G after R =
اء عدد البطاقات الخض 

العدد الكلي  الجديد للبطاقات
=
3

9
=
1

3
اء         احتمال ان تكون البطاقة الثانية خض 

P R and G = P R × P G after R                ابطان   الحدثان مي 

𝑃 𝑅 𝑎𝑛𝑑 𝐺 =
1

5
×
1

3
=

1

15
 

 

ابطي   .  مثالا عل حدثي   مستقلي                       ومثالا اخر عل حدثي   متر

ي الملزمة .   12مثال عل حدثير  مستقلير  تمرين    الجواب : 
 
 أو اي مثال او تمرين اخر ف

ابطير  . تمرين                  ي الملزمة .    9مثال عل حدثير  مي 
 
 أو اي مثال او تمرين اخر ف

 

 

 

       مربعة الشكل ) أسود , أحمر , أزرق , أصفر , أخصر  ( بطرائق  قطع ملونة 𝟓حاول محمد ترتيب                     

ط أن أول مرب  ع أسود اللون واخر مرب  ع أصفر اللون ؟                      مختلفة . كم طريقة يمكن أن يرتبها بسرر

ي : ) أسود , أحمر , أزر   الحل : 
 ق , أخض  , أصفر (الأول : ) أسود , أحمر , أخض  , أزرق , أصفر ( .      الثاث 

 الثالث : ) أسود , أخض  , أزرق , أحمر , أصفر ( .     الرابع : ) أسود , أخض  , أحمر , أزرق , أصفر (           

 الخامس : ) أسود , أزرق , أخض  , أحمر , أصفر ( .السادس : ) أسود , أزرق , أحمر , أخض  , أصفر (         

تيبها   هنالك ستة طرائق لي 

 

وب العدد   طريقة اخرى :    !3يمكن ان نجد عدد طرائق باستعمال مض 

3! = 3 × 2 × 1 =   طريقة    6

 

 

 

 اكتب

ئ نموذجا (  خطة حل مسألة ) انشر

 مثال
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,𝟏لديك الأرقام            𝟐, 𝟑,   العدد والعدد اكتر من  𝟒كم عدد يمكن تكوينه من   𝟒
 
ط عدم تكرار الرقم ف ارقام شر

 ؟           𝟒𝟎𝟎𝟎

1عدد طرق اختيار رقم الألوف   الحل :  =                                                                                                         

                                                                                                               3عدد طرق اختيار رقم المئات            

ات             2عدد طرق اختيار رقم العسرر =                                                                                                       

1عدد طرق اختيار رقم الآحاد             6عدد الطرق  ∴      ⟸    = = 1 × 3 × 2 × 1  طريقة =

  بستان فلاح           
 
     شتلات تفاح . ما عدد  𝟑شتلات برتقال و  𝟒رتقال وتفاح , فاذا كان مقابل كل شتلة ب 𝟐𝟖ف

تقال ؟            شتلات التر

    الحل : 

4 + 3 = ي  المرب  ع الواحد        7
 
  شتلات ف

28 ÷ 7 = ي  البستان      4
 
  مربعات ف

4 × 4 =   شتلة برتقال      16

4 × 3 =   شتلة تفاح    12

  بستان          
  كل مزارع يسقر

 
  البستان ف

  كل اسبوعي   . كم مرة يسقر
 
 أشهر .  𝟔ه مرة ف

 الحل : 

180اشهر  6  = 30 × 6 180      ⟸يوم     = ÷ 7 ≈  13اسبوعان :       ⟸   اسبوع   26

13 × 1 =   مرة      13

           

 

 

 

 

 مسائل

1 

2 

3
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  احد الايام ان يجيب عل سؤال معي   . زائر ل 𝟑𝟎𝟎𝟎طلب من كل عاشر زائر من بي                      
 
 حديقة الزوراء ف

                   𝐢     . حدد العينة 𝐢𝐢    . حدد المجتمع الذي اختت  منه 𝐢𝐢𝐢  . ة أم لا  حدد ما اذا كانت العينة متحت  

                                                     زائر .               300العينة : الزوار الذين وجه لهم السؤال وعددهم  i  الحل : 

 ii            زائر .                                                                         3000المجتمع : جميع زوار الحديقة وعددهم

 iii           و ة : لأنهم اختير  عشوائيا .  ا العينة غير متحير 

  تنظمها وزارة الشباب والرياضة حقق احد المتسابقي   خلال عسرر سنوات                         
  سباق العدو التر

 
      ف

, 𝟐المراكز الآتية :                           𝟏 , 𝟏 , 𝟏 , 𝟐, 𝟏, 𝟏, 𝟑, 𝟒, 𝟐, عة المركزية                            𝟏𝟎  أي مقايس الت  

 ) الوسط الحسانر  , الوسيط , المنوال (( هو الأنسب لتمثيل هذه البيانات .                        

ي :  الحل :  ة متطرفة هي :  الوسط الحساثر        تؤثر عل الوسط  10غير مناسب لتمثيل هذه البيانات لوجود قيمة كبير

ي .                                                                                                                                                        الحساثر

 1,1,1,1,1,2,2,2,3,4,10الوسيط : نرتب القيم تصاعديا :            

ي وسط البيانات .          2الوسيط :           
 
ة ف            هو المقياس الأنسب لتمثيل هذه البيانات لدم وجود فجوة كبير

  1المنوال : هو مقياس الأنسب لتمثيل هذه البيانات لوجود قيمة متكررة خمس مرات هي :           

  مسابقة علمية .                                              𝟐𝟎اختار مدير مدرسة                         
 
طالبا لتمثيل المدرسة ف

 𝐢                           . حدد العينة 𝐢𝐢    . حدد المجتمع الذي اختت  منه 𝐢𝐢𝐢  . ة أم لا  حدد ما اذا كانت العينة متحت  

طالب .                                                                                     20العينة : طلاب المدرسة وعددهم  i  الحل : 

 ii           طلاب المدرسة .                                                                                                                جميع     

 iii           . وا عشوائيا ة : لأن الطلاب اختير  العينة غير متحير 

 

     طاقات الدخول                                                                            زائر حول اسعار ب 𝟐𝟎𝟎سئل                    

    للمسرح ومثلت الاجابات بالأعمدة . هل التمثيل                                                                                           

 صورة الصحيحة للإجابات . يعط  ال                  

 

 

 مراجعة الفصل

 تصميم دراسة مسحية وتحليل نتائجها

 مثال

 𝟏تدريب 

 𝟐تدريب 

 انات والاحصاءات المضللةالبي

  مثال

 

 

 

 

𝟎 

𝟏𝟎 

𝟓𝟎 

𝟏𝟎𝟎 

𝟏𝟓𝟎 

𝟐𝟎𝟎 

 معقولة تماما معقولة  غت  معقولة معقولة جدا

ار
زو
 ال
دد
ع
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 يبدو للوهلة الأولى أن معظم الزوار غير راضير  عن اسعار البطاقات ومع ذلك فأن اطوال المدة الزمنية للتدري    ج  الحل : 

ي حير  أن عدد الراضير  عل الاسعار  150غير ثابتة . فنجد أن           
 
    زائرا وعليه  160زائرا غير راضير  عن الأسعار ف

 فأن التمثيل يعد مضللا .           

  مضللا اذا تحققت عل الاقل احدى الحالات الآتية :                                                             
 
يكون الرسم البيان

  بالأعمدة من  أ عندما لا يبد  ∗
 
                                                  .                                        الصفر  الرسم البيان

ات   ∗ .                                                                                                      غير متساوية عندما تكون اطوال الفتر

  تم   ∗
 .  حضها عدم الاشارة الى بعض الاعداد التر

 

  المضلل وغت  المضلل ؟                         
 
 كيف تمت   بي   الرسم البيان

ات غير متساوية والاعمدة لا تتناسب مع  الحل :  ي المضلل لا يبدأ من الصفر وكذلك تكون اطوال الفي 
      الرسم البياث 

 القيم العددية المذكورة .           

 لمضللة ؟لأي هدف تستعمل الاحصاءات ا                        

           تستعمل لإرضاء قناعة التاجر أو المستفيد أو صاحب العرض للبضاعة وتضليلا للمستهلك وايهامه بأن  الحل : 

ء آخر .            ي
ي سر

ء والمخف  ي
 البضاعة رخيصة وتكلفتها قليلة ولكن الظاهر سر

 

     عل عصت  الفواكه : تفاح , ليمون , عنب , موز ,  اقداح تحتوي 𝟓اقداح من  𝟑تريد جمانة اختيار                    

 اناناس . بكم طريقة يمكنها الاختيار ؟                   

 ترتيب غير مهم يحل بالتوافيق   الحل : 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
                 n = 5 , r = 3 

C3
5 =

5!

3!  5 − 3 !
=

5!

3! 2!
=
5 × 4 × 3!

3! × 2 × 1
= 5 × 2 = 10 

 

,𝟏يراد تكوين عدد من ارب  ع مراتب من مجموعة الارقام                     𝟐, 𝟑, 𝟒,   العدد؟ 𝟓
 
 دون تكرار الرقم ف

 يحل بالتباديل  الحل : 

Pr
n =

n!

 n − r !
                 n = 5 , r = 4 

 𝟏تدريب 

 𝟐تدريب 

 𝟑تدريب 

 التباديل والتوافيق

 مثال

 مثال
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P4
5 =

5!

 5 − 4 !
=
5!

1!
=
5 × 4 × 3 × 2 × 1

1
= 120 

 

  تحتوي عل   𝟒 تريد سالى  ترتيب                        
  خزانتها التر

 
ط الا تضع اكت  من كتاب واحد  𝟖كتب ف  رفوف شر

 عل كل رف . كم خيارا لديها ؟                        

تيب غير مهم يحل بالتوافيق  الحل :   الي 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
                 n = 8 , r = 4 

C4
8 =

8!

4!  8 − 4 !
=

8!

4! 4!
=
8 × 7 × 6 × 5 × 4!

4! × 4 × 3 × 2 × 1
= 2 × 7 × 5 =   طريقة          70

 

 طالبات ؟ 𝟖طالبات من مجموع  𝟒بكم طريقة يمكن تكوين لجنة من                         

تيب غير مهم يحل بالتوافيق  الحل :   الي 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
                 n = 8 , r = 4 

C4
8 =

8!

4!  8 − 4 !
=

8!

4! 4!
=
8 × 7 × 6 × 5 × 4!

4! × 4 × 3 × 2 × 1
= 2 × 7 × 5 =   طريقة          70

 

كة عن                               اشخاص . بكم طريقة يمكن شغل  𝟏𝟎وظائف شاغرة فيها فتقدم للاعلان  𝟓اعلنت شر

 الوظائف الخمس ؟                       

 يحل بالتباديل  الحل : 

Pr
n =

n!

 n − r !
                 n = 10 , r = 5 

P5
10 =

10!

 10 − 5 !
=
10!

5!
=
10 × 9 × 8 × 7 × 6 × 5!

5!
= 10 × 9 × 8 × 7 × 6 = 30240 

 

 

 𝟏تدريب 

 𝟐تدريب 

 𝟑تدريب 
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كرات صفر . جد :                                               𝟕كرات خصر  ,   𝟖كرات زرق ,   𝟓كيس يحتوي عل                     

 𝐢                      ما نوع الاحتمال نظري أم تجريتر  ؟ 𝐢𝐢 جد احتمال سحب كرة زرقاء واحدة ؟ 

 الاحتمال نظري .  i  الحل : 

           ii  5 عدد الكلي للكرات + 8 + 7 = 20  

P E =
عدد الكرات الزرقاء

 عدد الكلي  للكرات
=

5

20
=
1

4
 

 

 الجدول التالى  بع                        
  من صندوق ثم اعيدت اليه . يبي  

ئ
 سحبة .  𝟓𝟎د سحبت كرة بشكل عشوان

 أخصر   أبيض أصفر أزرق أحمر النتيجة

 𝟔 𝟏𝟏 𝟏𝟓 𝟏𝟎 𝟖 السحوبات

  𝐢    ما نوع الاحتمال , نظري أم تجريتر  ؟ 𝐢𝐢                                                 جد احتمال سحب كرة صفراء ؟

 𝐢𝐢𝐢  . ي ونسبة مئوية  اكتب الاحتمال بصورة عدد عسرر

ي .  i  حل : ال  الاحتمال تجرينر

           ii  50عدد الكلي للسحوبات 

P E =
عدد الكرات الصفراء

عدد الكلي  للسحوبات
=
15

50
=

3

10
 

iii  
3

10
= 0.3 = 30% 

د مرة واحدة .                             تجربة رمى  حجر الت 
 
                  ما نوع الاحتمال , نظري أم تجريتر  ؟            𝐢 ف

 𝐢𝐢                           .  جد احتمال ظهور عدد زوجر 𝐢𝐢𝐢  . ية والنسبة المئوية  جد نسبة الاحتمال بالصورة العسرر

 الاحتمال نظري .  i  الحل : 

           ii  : فضاء العينةΩ =  1,2,3,4,5,6    , 𝑛 = 6 

ي :              ,   2,4,6 احتمال ظهور عدد زوجر 𝑚 = 3    ⟸      P E =
m

n
=

3

6
=

1

2
                             

 

 مال النظري الاحتمال التجريتر  والاحت

 مثال

 𝟏تدريب 

 𝟐تدريب 

iii  
1

2
= 0.5 = 50% 
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        كرات سود . سحبت كرتان عشوائيا الواحدة بعد   𝟑كرات صفر ,   𝟗كرات حمر ,   𝟒صندوق فيه                    

                                                                             الاخرى دون اعادة الكرة المسحوبة اولا .                           

 𝐢                       ما نوع الحدثي   ؟ 𝐢𝐢                                       جد احتمال سحب كرة حمراء ثم كرة سوداء ؟

 𝐢𝐢𝐢                مئوية . اكتب نسبة الاحتمال بالصورة ال 

ابطان .  i   الحل :   الحدثان مي 

  ii  : 4 العدد الكلي للكرات + 9 + 3 = 16  

P R =
عدد الكرات الحمراء

عدد الكلي  للكرات
=

4

16
=
1

4
  احتمال سحب كرة حمراء                    

 15لي الجديد للكرات أي العدد الك كرات سود   3كرات صفر ,   9كرات حمراء ,   3عدم اعادة الكرة المسحوبة اصبح  

P B after R =
عدد الكرات السوداء

عدد الكلي  الجديد للكرات
=

3

15
=
1

5
  احتمال سحب كرة سوداء          

P R and B = P R × P B after R                  ابطان   الحدثان مي 

P R and B =
1

4
×
1

5
=

1

20
 

iii  
1

20
=

1 × 5

20 × 5
=

5

100
= 5% 

 

ط اعادة الكرة المسحوبة اولا .                           أعد حل المثال المجاور شر

 الحدثان مستقلان .  i   الحل : 

  ii  : 4 العدد الكلي للكرات + 9 + 3 = 16  

P R =
عدد الكرات الحمراء

عدد الكلي  للكرات
=

4

16
=
1

4
  احتمال سحب كرة حمراء                    

P B  =
كراتال السوداء عدد 

عدد الكلي  الجديد للكرات
=

3

16
  احتمال سحب كرة سوداء          

 مثال

 الأحداث المركبة

 𝟏تدريب 
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P R and B = P R × P B                  الحدثان مستقلان  

P R and B =
1

4
×

3

16
=

3

64
 

iii  
3

48
= 0.047 = 4.7% 

ت احدى بطاقات الارقام و                            تدوير مؤشر القرص الدوار .                                                    اختت 

  الشكل ادناه . جد احتمال ان يكون الناتج عل كل منها                                                                                 
 
   ف

 عدد زوجر  .                         

5العدد الكلي للبطاقات  :الحل  =  ⟸  n = 5 

,   2,4   احتمال البطاقات زوجية :   m = 2 

P E1 =
m

 n
=
2

5
  احتمال البطاقات الزوجية        

m,   2,4,6,8 احتمال وقوف المؤشر عل الاعداد الزوجية  = nالارقام الكلية للمؤشر :  4 = 8 

 

P E1 =
m

n
=
4

8
=
1

2
 

P E1 and E2 = P E1 × P E2              الحدثان مستقلير  

P E1 and E2 =
2

5
×
1

2
=
1

5
=
1 × 20

5 × 20
=

20

100
= 20% 

 

 

  :                                                            𝟏𝟎𝟎طالب من بي    𝟑𝟎وزع استبيان عل           
ر
طالب أجب عما يأن

 𝐢               . حدد العينة والمجتمع الذي اختت  منه 𝐢𝐢                                     . صف اسلوب توزي    ع الاستبيان

 𝐢𝐢𝐢        . ة أم لا  حدد ما اذا كانت العينة متحت  

                                      طالب .                          100طالب من بير   30العينة : توزي    ع الاستبيان عل  i  الحل : 

طالب .                                                                                                                  100المجتمع :               

 ii            : من افراد العينة المختارةالاجابات هي دراسة مسحية اذ تؤخذ اسلوب توزي    ع الاستبيان                          .

 iii           : ة و  هذه العينة تتكون من طلابلأن العينة غير متحير   . عشوائيا ا اختير

 𝟐تدريب 

𝟏 𝟐 
𝟑 

𝟒 
𝟓 𝟔 

𝟕 

𝟖 

𝟏 𝟐 𝟑 𝟒 𝟓 

 اختبار الفصل

𝟏 
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 كيف تمت   بي   الرسوم البيانية المضللة والرسوم البيانية غت  المضللة ؟           

ي الضلل لا يبدأ من ا 1  الحل : 
ي غير المضلل يبدأ من الصفر .                           الرسم البياث 

لصفر بينما الرسم البياث 

ي غير المضلل .             2 
ي الرسم البياث 

 
ات ف ي المضلل بينما تساوي الفي 

ي الرسم البياث 
 
ات ف  عدم تساوي الفي 

          :  
ر
 جد ناتج ما يأن

𝐢  𝐂𝟎
𝟓 = 1               𝐢𝐢  𝐏𝟎

𝟓 = 1           𝐢𝐢𝐢  𝐂𝟏𝟎
𝟏𝟎 = 1 

𝐢𝐯  𝐏𝟏𝟎
𝟏𝟎 = 10! = 10 × 9 × 8 × 7 × 6 × 5 × 4 × 3 × 2 × 1 = 3628800 

𝐯  𝐂𝟓
𝟕 =

7!

5!  7 − 5 !
=

7!

5! 2!
=
7 × 6 × 5!

5! × 2 × 1
= 7 × 3 = 21 

𝐯𝐢𝐢  𝐏𝟓
𝟕 =

7!

 7 − 5 !
=
7!

2!
=
7 × 6 × 5 × 4 × 3 × 2!

2!
= 7 × 6 × 5 × 4 × 3 = 2520 

 

 طلاب ؟ 𝟖طلاب من بي    𝟑يمكن اختيار لجنة مكونة من  بكم طريقة          

تيب غير مهم يحل بالتوافيق  الحل :   الي 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
              n = 8 , r = 3 

C3
8 =

8!

3!  8 − 3 !
=

8!

3! 5!
=
8 × 7 × 6 × 5!

3 × 2 × 1 × 5!
= 8 × 7 = 56 

 

د              ا 𝟐𝟓رمى  حجر الت 
 
 لجدول التالى  : مرة وكانت النتائج كما موضح ف

 𝟔 𝟓 𝟒 𝟑 𝟐 𝟏 النتيجة

 𝟕 𝟐 𝟓 𝟑 𝟔 𝟐 عدد المرات

  𝐢      ما نوع الاحتمال ؟ 𝐢𝐢  ؟ 𝟒جد احتمال ظهور العدد 

ي .  i  الحل :   الاحتمال تجرينر

  ii  25عدد المرات =  

P E =
 عدد مرات ظهور العدد 4

عدد المرات
=

5

25
=
1

5
 

𝟐 

𝟑 

𝟒 

𝟓 
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  تجرب          
 
د مرة واحدة جد :                                                                                              ف ة رمى  حجر الت 

 𝐢               .  نوع الاحتمال نظري أم تجريتر 𝐢𝐢  𝟒احتمال الحصول عل عدد يقبل القسمة عل . 

 الاحتمال نظري .  i  الحل : 

  ii د مرة واحدة : ف Ωضاء العينة لرمي حجر الي  =  1,2,3,4,5,6   , n = 6 

m,  4 :  4احتمال الحصول عل عدد يقبل القسمة عل       = 1  

P E =
m

n
=
1

6
 

 

  احدى تقاطعات مدينة بغداد واحصى انواع السيارات عند التقاطع من بي            
 
            سيارة  𝟐𝟎وقف مهند ف

ة لنقل الركاب ,  𝟕سيارات صالون ,  𝟏𝟎احصى  شاهدها             سيارات حمل . قدر احتمال  𝟑سيارات نقل صغت 

  تجتاز التقاطع سيارة صالون .          
 ان تكون السيارة التالية التر

10عدد الكلي للسيارات :  الحل :  + 7 + 3 = 20 

P E =
عدد سيارات الصالون

عدد الكلي  للسيارات
=
10

20
=
1

2
 

 

 

 

 تصميم دراسة مسحية وتحليل نتائجها 

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

عة المركزية ) أن وجدت ( ؟ هو الأنسب للبيانات التالية :            أي مقاييس الت  

𝟖, 𝟖, 𝟏𝟐, 𝟏𝟏, 𝟏𝟓, 𝟏𝟓, 𝟏𝟔, 𝟐𝟏, 𝟐𝟑, 𝟐𝟕, 𝟑𝟏, 𝟕𝟎 

  𝐚                المدى 𝐛     المنوال                   𝐜               الوسيط 𝐝   الوسط الحسانر 

ة متطرفة هي  الحل :  ي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبير ي   70الوسط الحساثر    تؤثر عل الوسط الحساثر

                                                       8,15غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود اكي  من منوال هما :  المنوال :           

 8,8,11,12,15,15,16,21,23,27,31,70نرتب البيانات تصاعديا :   الوسيط :           

𝟔 

𝟕 

 الاختيار من متعدد

𝟏 
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ME =
15 + 16

2
=
31

2
= 15.5 

 هو المقياس الأنسب لتمثيل البيانات لعدم وجود فجوة تتوسط البيانات .  15.5الوسيط : 

عة           ,𝟐المركزية ) أن وجدت ( ؟ هو الأنسب للبيانات التالية :   أي مقاييس الت   𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟔, 𝟕 

   𝐚                المدى 𝐛                       المنوال 𝐜               الوسيط 𝐝   الوسط الحسانر 

ي   الحل :  الوسط الحساثر
 مجموع القيم

عدد القيم
= 

x =
2 + 3 + 4 + 5 + 6 + 7

6
=
27

6
= 4.5 

ي :  هو المقياس الأنسب لتمثيل البيانات لعدم وجود قيمة متطرفة .                                     4.5الوسط الحساثر

ي البيانات . 
 
 المنوال : لا يوجد منوال لعدم وجود تكرار ف

 2,3,4,5,6,7الوسيط : نرتب البيانات تصاعديا :  

ME =
4 + 5

2
=
9

2
= 4.5     

 المقياس الأنسب لتمثيل البيانات لعدم وجود فجوة تتوسط البيانات . هو  4.5الوسيط : 

عة المركزية ) أن وجدت ( ؟ هو الأنسب للبيانات التالية :             ,𝟏𝟖أي مقاييس الت   𝟏, 𝟑, 𝟏𝟔, 𝟐𝟑, 𝟑, 𝟐 

   𝐚                المدى 𝐛                       المنوال 𝐜              الوسيط  𝐝   الوسط الحسانر 

ة متطرفة هي  الحل :  ي : غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة كبير ي   23الوسط الحساثر    تؤثر عل الوسط الحساثر

                                                     3المنوال : هو مقياس مناسب لتمثيل البيانات لوجود قيمة متكررة هي :           

                                                                           1,2,3,3,16,18,23نرتب البيانات تصاعديا :   الوسيط :          

ي وسط البيانات  16الوسيط :          
 
ة ف  هو مقياس غير مناسب لتمثيل البيانات لوجود فجوة كبير

,𝟐𝟒:   المدى للبيانات الأتية           𝟏𝟖, 𝟑𝟐, 𝟐𝟒, 𝟐𝟐,  هو :  𝟏𝟖

𝐚  𝟏𝟖             𝐛  𝟑𝟐            𝐜  𝟏𝟒           𝐝  𝟓𝟎 

ة  =المدى   الحل :  ة  –القيمة الكبير  القيمة الصغير

 = 32 − 18 =  المدى 14

 

 

𝟐 

𝟑 

  

 

𝟒 
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عة المركزة ؟            أي المقاييس ليس من مقاييس الت  

   𝐚         المدى        𝐛                       المنوال 𝐜               الوسيط 𝐝   الوسط الحسانر 

,𝟒القيمة المتطرفة لهذه البيانات :             𝟑𝟎, 𝟑, 𝟓, 𝟓, 𝟔, 𝟓, 𝟑  

𝐚  𝟑              𝐛  𝟓              𝐜  𝟓             𝐝  𝟑𝟎 

  : يكون الوسيط هو           
عة المركزية للبيانات التر  أنسب مقاييس الت  

  𝐚        . ة وسطها ة وسطها .  𝐛 توجد قيم متطرفة توجد فجوات كبت   لا توجد قيم متطرفة لا توجد فجوات كبت 

  𝐜    . ة وسطها ة وسطها .  𝐝  توجد قيم متطرفة لا توجد فجوات كبت   لا توجد قيم متطرفة توجد فجوات كبت 

عة المركزية لبيانات تحتوي عل قيم متطرفة ه  :             انسب مقاييس الت  

   𝐚                المدى 𝐛                       المنوال 𝐜               الوسيط 𝐝   الوسط الحسانر 

 

 البيانات والاحصاءات المضللة 

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

  تمثيل بيانات معينة :          
 
  هو الأفضل ف

 
 أي رسم بيان

 

 

 

 

  

 

  يكون مضلل :           
 
 الرسم البيان

  𝐚            . ات غت  متساوية ات غت  متساوية .  𝐛 يبدأ من الصفر والفتر  لا يبدأ من الصفر والفتر

  𝐜 ات م ات متساوية .  𝐝 تساوية .              لا يبدأ من الصفر والفتر  يبدأ من الصفر والفتر

𝟓 

𝟔 

 

 

𝟕 

 

𝟖 

𝟏 

 

 

 

 

𝟎 
𝟐𝟎𝟎 

𝟒𝟎𝟎 
 

  

 

 

𝟏𝟎𝟎 
𝟐𝟎𝟎 

𝟒𝟎𝟎 

 

 

𝟎 

 

 

𝟎 

𝟐𝟎𝟎 

𝟐𝟎𝟎 
𝟒𝟎𝟎 𝟒𝟎𝟎 

𝐚  𝐛  

𝐜  𝐝  

𝟐 
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  استطلاع شمل            
 
  منهم انهم يفضلون الدوام الصباج  . كتب المستطلع  𝟒مدرسي   حول الدوام , افاد  𝟔ف

  لا ؟مدرسي   الدوام الصباج  ( لماذا يعد هذا الاعلان مضل 𝟑مدرس من كل  𝟐أن : ) يفضل            

  𝐚          . ة جدا  يجب ان تشمل العينة عمال بناء .  𝐛 العينة كبت 

  𝐜        . ة جدا  يجب أت تكون الجملة ) يفضل به مدرس من كل مدرسي   ( .  𝐝 العينة صغت 

  محل تجاري عرض نوع من الاجبان عل           
 
  المنتج منهم اعجابهم ب 𝟔شخص لتقويمه قبل عرضه ابدى  𝟗ف

 ((  𝟑الى  𝟔بناء عل ذلك ضح المنتج )) ان المنتج جيد لأن نسبة الذين فضلوه كانت           

  𝐚  ة .                                                                                  𝟑الى  𝟔البيانات غت  مضللة لأن نسبة نسبة كبت 

 𝐛    مضللة لأن نسبة الذين اعجبوا بالجبنة ضعف عدد الباقي   .                                                               البيانات غت

 𝐜                                                      .   البيانات مضللة رغم ان عدد الذين اعجبوا بالجبنة ضعف عدد الباقي

 𝐝 ت متوسطة الحجم . البيانات مضلل   اختت 
 ة لأن العينة التر

 التباديل والتوافيق 

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

!𝟓 القيمة العددية للمقدار :           −  تساوي :   !𝟎  !𝟑

𝐚  𝟐              𝐛  𝟎                𝐜  𝟏𝟏𝟒                     𝐝  ليس أيا منها 

 الحل :  

 5! − 3!  0! =  5 × 4 × 3 × 2 × 1 − 3 × 2 × 1  1 =  120 − 6  1 = 114 

𝐂𝟏قيمة :           
 تساوي :  𝟓𝟏

𝐚  𝟏              𝐛  𝟓𝟏                𝐜  𝟓𝟎                     𝐝  ليس أيا منها 

𝐏𝟎قيمة :           
 تساوي :  𝟏𝟎𝟎

𝐚  𝟏𝟎𝟎              𝐛  𝟏𝟎𝟎!                𝐜  𝟎                     𝐝  𝟏 

 أشخاص لكل منهم وظيفة خاصة :  𝟓عدد طرق تشكيل لجنة رباعية من           

𝐚  𝐏𝟒
𝟓                   𝐛  𝟓!                𝐜  𝟒!            𝐝  𝐂𝟒

𝟓 

 

 

𝟑 

 

𝟒 

 

𝟏 

 

𝟐 

 

𝟑 

 

𝟒 
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قيمة المقدار :           
𝐧!

 𝐧−𝟐 !
 تساوي :   

𝐚  𝐧!             𝐛   𝐧 − 𝟐 !              𝐜  𝐧 𝐧 − 𝟏 !                𝐝  𝐧 𝐧 − 𝟏  

 الحل : 

n!

 n − 2 !
=
n n − 1  n − 2 !

 n − 2 !
= n n − 1  

 

 اسئلة هو :  𝟕اسئلة من ورقة امتحان تحتوي عل  𝟓عدد طرق اختيار           

𝐚  𝟕                   𝐛  𝟓                 𝐜  𝟐!                 𝐝  𝟐𝟏 

تيب غير مهم يحل بالتوافيق  الحل :    الي 

Cr
n =

n!

r!  n − r !
               n = 7 , r = 5 

C5
7 =

7!

5!  7 − 5 !
=

7!

5! 2!
=
7 × 6 × 5!

5! × 2 × 1
= 7 × 3 = 21 

 

القيمة العددية للمقدار :           
 𝟖−𝟑 !

 𝟑+𝟐 !
 ه  :  

𝐚  𝟒!               𝐛  𝟑!                  𝐜  𝟐!                 𝐝  𝟏 

 الحل :  

 8 − 3 !

 3 + 2 !
=
5!

5!
= 1 

 

𝐂𝟎قيمة المقدار :           
𝐧 + 𝐏𝟎

𝐧  : تساوي 

𝐚  𝟏               𝐛  𝟐                  𝐜  𝟎                 𝐝  𝟎 

  الحل :  

C0
n + P0

n = 1 + 1 = 2 

𝟓 

 

𝟔 

 

𝟕 

 

𝟖 
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 الاحتمال التجريتر  والاحتمال النظري 

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

,𝐄𝟏اذا كان :           𝐄𝟐   : حدثان متنافيان فأن𝐏 𝐄𝟏 𝐨𝐫 𝐄𝟐   : تساوي 

𝐚  𝐏 𝐄𝟏 − 𝐏 𝐄𝟐          𝐛  𝐏 𝐄𝟏 × 𝐏 𝐄𝟐        𝐜  𝐏 𝐄𝟏 + 𝐏 𝐄𝟐      𝐝  
𝐏 𝐄𝟏 

𝐏 𝐄𝟐 
 

 

 محاولة أي نسبة مئوية للاحتمال التجريتر  ان يسجل احمد الهدف  𝟐𝟓اصابة للهدف من  𝟐𝟎سجل احمد           

  المحاولة التالية :          
 
 ف

𝐚  𝟓𝟎%                 𝐛  𝟔𝟎%                    𝐛  𝟕𝟎%                𝐝  𝟖𝟎% 

 الحل :  

P E =
20

25
=
20 × 4

25 × 4
=

80

100
= 80% 

 

        اطلقت تمارة مؤشر القرص المقابل مرة واحدة أي نسبة مئوية                                                                   

 𝟐للاحتمال النظري ان يدل المؤشر عل الرقم           

𝐚  𝟑𝟓%          𝐛  𝟑𝟎%       𝐜  𝟏𝟐. 𝟓%      𝐝  𝟐𝟎% 

8عدد الكلي لأرقام القرص   الحل :  =  ⟸   𝑛 = 8 

𝑚   ⟸  2احتمال ان يدل المؤشر عل الرقم   = 1 

P E =
m

n
=
1

8
= 0.125 = 12.5% 

 

د مرة واحدة احتمال الحصول عل عددين مجموعهما ع           ب  هما  𝟑ند رمى  حجري الت   هو  𝟑أو حاصل ض 

𝐚  
𝟏

𝟑
                   𝐛  

𝟏

𝟗
                    𝐜  

𝟐

𝟑
              𝐝  𝟏 

nفضاء العينة :  الحل :  = 36 

, 1,2  هو :  3احتمال الحصول عل عددين مجموعهما   2,1     , m = 2 

𝟏 

 

𝟐 

 

𝟑 𝟏 𝟐 
𝟑 

𝟒 
𝟓 𝟔 

𝟕 

𝟖 

 

𝟒 
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P E1 =
m

n
=

2

36
 

ب  هما  , 1,3  هو :  3احتمال الحصول عل عددين حاصل صر   3,1     ,   m = 2 

P E2 =
m

n
=

2

36
 

P E1 or E2 = P E1 + P E2  

P E1 or E2 =
2

36
+

2

36
=

4

36
=
1

9
 

 

          𝐄𝟏, 𝐄𝟐   كان : حدثان متنافيان اذا𝐏 𝐄𝟏 𝐨𝐫 𝐄𝟐 =
𝟓

𝟔
= 𝐏 𝐄𝟐وأن :  

𝟐

𝟑
 تساوي :   𝐏 𝐄𝟏فأن  

𝐚  
𝟏

𝟑
           𝐛  

𝟏

𝟔
              𝐜  

𝟏

𝟒
               𝐝  

𝟏

𝟓
 

 الحل : 

P E1 or E2 = P E1 + P E2  

5

6
= P E1 +

2

3
        ⟹        P E1 =

5

6
−
2

3
=
5 − 4

6
=
1

6
  

 

د احتمال حصول عل عددين مجموعهما             هو :  𝟏𝟑عند رمى  حجري الت 

 

𝐚  𝟑             𝐛  𝟐            𝐜  𝟏              𝐝  𝟎 

nفضاء العينة :  الحل :  = 36 

,   0       هو :  13احتمال الحصول عل عددين مجموعهما   m =  )) لا يوجد ((   0

P E =
m

n
=

0

36
= 0 

 

 

𝟓 

 

𝟔 
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 الاحداث المركبة 

 :  
ر
 اختر الاجابة الصحيحة لكل مما يأن

          𝐄𝟏, 𝐄𝟐  : حدثان مستقلان حيث𝐏 𝐄𝟏 = 𝟎. = 𝐏 𝐄𝟐وان  𝟑 𝟎. ,𝐄𝟏فان احتمال حدوث  𝟗 𝐄𝟐  : معا 

𝐚  𝟏. 𝟐             𝐛  𝟎. 𝟔                   𝐜  𝟎. 𝟐𝟕                   𝐝  𝟎. 𝟑 

  الحل : 

P E1 and E2 = P E1 × P E2 = 0.3 × 0.9 = 0.27 

د وقطعة نقود , احتمال ظهور رقم اكتر من           
د والكتابة عل قطعة  𝟓رمى مصطق  حجر الت       عل حجر الت 

 النقود هو :           

𝐚  
𝟐

𝟑
                  𝐛  

𝟏

𝟑
                     𝐜  

𝟏

𝟏𝟐
                         𝐝  𝟑 

د :   الحل :  Ωفضاء العينة لحجر الي  =  1,2,3,4,5,6   ,   n = 6 

,  6 هو :    5احتمال ظهور رقم اكير من  m = 1 

P E1 =
m

n
=
1

6
 

Ω:  فضاء العينة لقطعة النقود هو =  H , T        , n = 2 

,    H احتمال ظهور الكتابة عل قطعة النقود هو :   m = 1 

P E2 =
m

n
=
1

2
 

P E1and E2 = P E1 × P E1                  الحدثان مستقلان  

P E1and E2 =
1

6
×
1

2
=

1

12
 

 

اء دون اعادة  𝐄𝟐: سحب كرة حمراء  𝐄𝟏. كرات خصر    𝟒كرات حمر ,   𝟓صندوق فيه                 : سحب كرة خصر 

 الحمراء . فأن احتمال حدوثهما معا هو :          

𝐚  
𝟏𝟎

𝟗
                    𝐛  

𝟓

𝟏𝟖
                  𝐜  

𝟏𝟗

𝟏𝟖
                 𝐝  

𝟏

𝟏𝟖
 

𝟏 

 

𝟐 

 

𝟑 
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5 العدد الكلي للكرات :   الحل :  + 4 = 9  

P E1 =
عدد كرات الحمراء

عدد الكلي  للكرات
=
5

9
 

 8كرات خض  . أي العدد الكلي الجديد للكرات   4كرات حمر ,   4عدم اعادة الكرة الحمراء اصبحت :  

P E2after E2 =
اء عدد كرات الخض 

 عدد الكلي  الجديد للكرات
=
4

8
=
1

2
 

P E1and E2 = P E1 × P E2after E2           ابطان
  الحدثان مي 

P E1and E2 =
5

9
×
1

2
=

5

18
 

 

          𝐄𝟏, 𝐄𝟐  : ابطي   فان احتمال وقوعهما معا هو  حدثي   متر

𝐚  𝐏 𝐄𝟏 𝐚𝐧𝐝 𝐄𝟐 = 𝐏 𝐄𝟏 + 𝐏 𝐄𝟐             𝐛  𝐏 𝐄𝟏 𝐚𝐧𝐝 𝐄𝟐 = 𝐏 𝐄𝟏 + 𝐏 𝐄𝟐𝐛𝐞𝐟𝐨𝐫𝐞 𝐄𝟐  

𝐜  𝐏 𝐄𝟏 𝐚𝐧𝐝 𝐄𝟐 = 𝐏 𝐄𝟏 × 𝐏 𝐄𝟐 𝐚𝐟𝐭𝐞𝐫 𝐄𝟏    𝐝 𝐏 𝐄𝟏 𝐚𝐧𝐝 𝐄𝟐 = 𝐏 𝐄𝟏 × 𝐏 𝐄𝟏 𝐚𝐟𝐭𝐞𝐫 𝐄𝟐   

 

= 𝐏 𝐄𝟏 𝐚𝐧𝐝 𝐄𝟐العلاقة :           𝐏 𝐄𝟏 × 𝐏 𝐄𝟐   :   بي   الحدثي𝐄𝟏, 𝐄𝟐  : حيث هما 

   𝐚           . لا توجد علاقة بينهما 𝐛           . مستقلان 𝐜         . ابطان  غت  ذلك .  𝐝 متر

         𝐄𝟏, 𝐄𝟐  : حدثان متنافيان حيث𝐏 𝐄𝟏 = 𝟎. 𝟏𝟓 , 𝐏 𝐄𝟐 = 𝟎.  هو :  𝐄𝟐أو  𝐄𝟏 فان احتمال حدوث  𝟒𝟓

𝐚  𝟎. 𝟎𝟔𝟕𝟓               𝐛  𝟑                     𝐜  𝟎. 𝟔                      𝐝  𝟎. 𝟑 

 الحل : 

P E1 or E2 = P E1 + P E2  

P E1 or E2 = 0.15 + 0.45 = 0.60 = 0.6 

 

 

 

𝟒 

 

𝟓 

 

𝟔 

 


